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Su una dimostrazione del teorema di unicita
nel moto dei fluidi.

Nota di MIRELLA PARENzZAN (a Bologna) (*¥)

Snnto. - Si prova che il procedimento usato per dimostrare Vumicita nelle
equaziont del moto dei fluidi mon puo essere applicato com spotesi di
convergenza all’infinito per la pressione piiv restrittive ds quelle di
Serrin.

§ 1 - Alcune dimostrazioni proposte {') per provare il teorema
di unicitd per le equazioni del moto dei fluidi in un dominio
illimitato — teorema nel quale non si suppone alcuna condi-
zione di convergenza all’ infinito per la velocitd, ma solo per la
pressione p, sulla quale si fa Vipotesi che la differenza tra p e il

1
suo valore p, all’infinito sia dell’ordine di ) essendo R la di-

stanza tra un punto fisso e il punto in cui si calcola p — si
riducono a provare I’incompatibilith per R — + oo delle soluzioni
non identicamente nulle delle due disequazioni nella funzione G (R).

1) G(R)<MG'(B) +.cB—=) G'(R)

) G (R) < ¢, R3+v

ove M, c, ¢, sono certe costanti positive, y un numero positivo e
del resto arbitrario.
L’ incompatibilith tra (1) e (2) e quindi il corrispondente teo-
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rema di unicita & stato provato da GRAFFI per « =1 e da SERRIN

1
per «x > 3
Ora sarebbe interessante dal punto di vista fisico estendere il

teorema in discorso al caso 0 <o << %

Ebbene in questa nota dimostreremo che per 0 <Ca <% le (1)

e (2) possono ammettere soluzioni fra loro compatibili e che percid
non & possibile con il metodo degli autori citati ottenere. 1’accen-
nata estensione del teorema di unicitd; esso dovra, se sussiste,
stabilirsi con altro procedimento.

§ 2 - Per dimostrare che mnell’ipotesi 0 <« <$ esistono per

R > R, soluzioni compatibili fra (1) e (2), poniamo 1 —« = %—l— e

con 0 <e<L % e cerchiamo di soddisfare la (1) e la (2) con la funzione
(3) G(R) = dRP

ove d & una costante positiva e § un numero reale positivo che
ci riserviamo di precisare in seguito.
La (1) diventa

1,
) dRP<dMBRE— 4 cR" VdpRB—l
da cui
e g
1 B —3te
(5) lsMﬁf+c EI—R

Ora scelto § < 2¢ si ha che per R tendente all’infinito, il secondo
membro della (b) tende all’infinito e quindi per R > R, sufficien-
temente grande la (1) & soddisfatta dalla funzione (3). Imoltre,
essendo B<<2:¢< 1 la G(R) data dalla (3) soddisfa certamente
per R> R, la (2). La (3) dimostra dunque, come si & affermato,

che le (1) e (2) per 0 <« <% sono compatibili.
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