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Sui funzionali trascendenti interi dello spazio LN * (¥)
Nota di DomiNcos PIsaANELLI (a S. Paolo - Brasile) (*¥)

Sunto. - Si caratierizzano i funzionali irascendenti interi degli spazi
LN* e [F].

Nella nostra tesi di libera-docenza [1] abbiamo caratterizzato
gli operatori analitici (secondo FANTAPPIE) in un intorno dello
zero dello spazio LN*, riunione di spazi di BavacH (X,,),,=1, in-
trodotto da J. SEBAsTIA0 € Sinva ([2], p. 388; [3]). -

Vogliamo ora caratterizzare i funzionali frascendenti interi
di LN*, ciod gli operatori analitici in tutto lo spazio LN* e con
valori nel piano complesso C. Come esempio consideriamo i fun-
zionali trascendenti interi definiti nello spazio [F] di FaNTaPPIE.

Osserviamo che se f(k) & analitico in un intorno aperto e stel-
lato V(0) di zero di LN¥, con valori in C, si ha lo sviluppo di
TAYLOR, valido per ogni A € V(0):

— w1
(1 f(h) = 1(0) + nél 10 1o: k)

dove 3"f(o. h) = 3"f (0, h, ..., h) (n =1) & un funzionale polinomiale
omogeneo di grado », continuo in LN* e

%

87F(0 By s ore s Bi) = é;l—a? ey 4 w4t h) e, = =6, =0

¢ un funzionale n-lineare continuo di (LN ([1], p. 14, p. 29).
"Sia S il campo di convergenza del secondo membro di (1).
Conoverremo di chiamare ancora f() il funzionale analitico definito
in & ([1], p. 32).
Sia l{k||,, la norma in X,, (m=1).
Si ha allora il seguente

TeorEMA. - Una condizione mecessaria e sufficiente affinché il
funzionale analitico f(h) sia trascendente intero & che esista una

{*) Per le notazioni e definizioni rinviamo il lettore a [1].
(**) Pervenuta alla Segreteria dell’ U.M.T. il 7 ottobre 1963,
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successione di numeri reali positivi a,,,(n=0, m =1) per cui:

|30, | <o Bl 20 =1

@)

_hn
lim Va,.=0 m=1.
Infatti la disuguaglianza fondamentale ([1], p. 29) dara:
(3) | 3"F(0, Byy o, b)) | < n"M,,, Ry, By € B,p; n=0; m=1

dove B,, & la sfera chiusa di centro zero e raggio r >0 di X,
e M,, & una maggiorazione di | f(k) | in B,,, (*). Da questa si avra:

| 84£(0, by | <<mn" M,m(ﬂkr“_m)” heB,,
e
n [ »n M_l_
_1/1 sup|;n n" M»

dove B, & la sfera chiusa di centro zero e raggio uno di X,,.

m

Si avra allora:

—n __
lim Va,,< e

S

n
Facendo r—oo si avra lim Va,,=0 (m=1), dunque |3"f(0, k)| << @y,
quando he B, e m=1 e con cid la (2) & dimostrata.
Viceversa se la (2) & verificata, &8 immediato che la serie (1)
converge per ogni he LN* e percid il funzionale analitico f(h) &
trascendente intero.

EseMpio. - Sia [F] lo spazio di FANTAPPIE riunione degli spazi
di BanacH [F,] (m=1) e f(k) un funzionale analitico in un intorno
dello zero di [F] ([L], p. 37).

(*) L’ esistenza di questa’ maggiorazione segue dalla continuita di fe
dalla compattezza di B,,, in LN* ([2]. p. 400).
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I funzionali derivati s"f(0, ,, ..., h,) hanno la forma
n 1
3f(0, by, ...y hy) = By U0y y ooy €0,(%)) e By, )dy o d,
T

hyyeis h,¢[F,]
dove

1 1
(4) Uy 5 oor 5 0,) = O (0, et )

«, —1

& olomorfa in (CF)" nulla nei punti all’co e I' & la frontiera di

F, convenientemente orientata (m = 1).
Sia «;¢ CF,, (l<<j<<n) e tecF,,,. Si avra
1
(5) mj — t & [Fm+ l]'

Sia ,, la distanza fra CF,, e F,,,. Da (5) si avra

pm?
aj— ts Bwn+l N
Da (3) e da (4)
1 M, —
n-'|u,,(a,,...,a,,);§n"@—"l'r')—“;' Ql,...,!x,,ECF,".
* m

Ragionando come pri.na verra:

(6) lyTl! I un(a’l,"',«n) I Sb 0(I""’‘x"'EC-‘F_""

_n___
con lim Vvb,, =0 per ogni m = 1.

Viceversa le condizioni (6) sono sufficienti per assicurare che
lo sviluppo:

1 1
fh) — £(0) + é @ f (s or s )}t o

| 1)

definisce un funzionale trascendente intero di [F'], (' definita come
precedentemente).

Si ha da (6)

| 3700, 1) | < ol = s <= R <1, Mz 1
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dove y,, @ la Iunghezza di [(I' = frontiera di F,). Dunque la con-

—_—n
dizione (2) & automaticamente soddisfatta perchd lim Vb,,, =0 per
‘ogni m = 1.

OSSERVAZIONE. — L’estensione del teorema dimostrato e del’esem-
pio considerato, al caso in cui lo spazio Y dei valori & uno spazio
di BaNacH, o piu generalmente uno spazio localmente convesso
completo e separato, si pud fare sostituendo a (2) e (6)

1
2 (3270, W) <) 121"

e
| %)y oee 0) | << Bu(D) %,y Byyane, %y € CFpy
con
. n,__
lim Va,,(p)=0
e

lim {/b,,m(p) =0

per ogni m =1 e per ognuna delle seminorme p che definiscono -
la struttura di Y.

Si potrebbero cercare estensioni, del tipo di quelle che abbiamo
dato in [1] (p. 83 e 40), per gli operatori analitici in un intorno
dello zero degli spazi LN* e [F']. Questa & una via che lasciamo
aperta.
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