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Àleuni problemi diofantei elementari.

Nota di ALFRED MOESSOTIR (a Gunzenhausen).

Sunto. • Si danno Ie solu&ioni di alcuni sistemi diofantei.

1. Risolviamo in numeri interi il sistema:

Ax -+- A% -+- A3 H- A4 = Bx + B% ~±- Bz -H BA

A* -f- At* -F Af -+- A* = B* -f- B* -+• S, s -+- ^ 4
2

= ^ J B 4 H -



(1)
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Poniamo :

A1 — 2a? -+- a«b + 20a5b2 - 17a463 +- 2azb* - 17al6s -4- Sab6 H- fe7 ;

4 , = a? — 8a65 — 17ahb2 — 2a463 — 17a364 — 20a?65 H- a&6 — 2W ;

Bx — a? + 8a*b - 17a56* -+- 2a463 - 17a'64 H- 20a265 -+- a&6 -4- 267 ;

B% = 2a7 — a% -4- 20a562 H- 17a463 -f- 2a364 H- 17a265 -h 8a6fi — 67 ;

poniamo ancora :

V j ~ ^ ! + ^ t - - B i - - B , '
allora è :

(3) S-A, = A3, 8 — A^At, S-Bt^B3, S-B.^B,;

in virtù del teorema generale: se

Mj + mj + ... -+- mz 4=i>! +])g + ... -+• pz

ed è ancora:

allora è :

ma H- (S — w,) -h (S — m,) H- ... H- (S — mz) =
- -t-P, -+- (S — Pi) -+* (S — PÏ) -*- «. •+- (S — P.)»
m2

2 H- (S — wO* -+- (iS — wîji)* H- ... -f- (S — mzf

mx
z H-m2

3-+- ...-f-w2
3-+-(^S— w j ^ (S —ms)

3 H- ... -h (S—ma)
3 =

= i ? 2
3 + ^- 4 - . . . - t - i ) 3

3 -H(^- i> 1 ) 3 -K(S^ i ) 2 ) 3 -H. . . -+-(S-p 3 ) 3 .

Esempio: a = l, 6 = 3 dà .AI = 133, A% = 134, 5 , - 5 9 , Bt~ 158,

= 144 - 133 = 11 ; £ 3 = 144 — 158 = — 14 ; BA = 144 — 59 = 85.

2. Bisolviamo in numeri interi il sistema

Ox -f- C2 -H- C3 -h C4 = Bx H- D2 + D3 H- i)4

C,» +- C2
3 -f- C3

3 -f- C4
3 — D l

3 +• I V + D3
3 -h D4

3

Cx
3 -+- C2

3 = D, 3 -+- D2
3

C^+G^^ D,3 + D4
3
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in cui risolviamo C^ -4- C2
8 = Dx

3 -+- D2
3 secondo note formule di

"WBRESBBUSSOT quindi caleoliamo

8 =
J + C . - A - n2

e poi determiniamo

Se è C1
3H-(y=:D1

3+-iy deve anche essere Gt
z-h C3

3=D8
3-f- D3

3.

9*^102—l2 - 12*
Esempio: C l = 9 , Ct=10, 2^=1 , D t=12, S = 9 _^ 1 0 __ t _ 1 2 = 6

cosicchè C3 = 6 — 10 = — 4, C4 = 6 - 9 = — 3, D8 = 6 — 12 = — 6,

D4 = 6 - 1 = 5, . doye ( - 4 ) î + ( - 8 ) ! = ( - 6 ) 3 + 5 î ; (quindi
33 _,_ 43 _|_ 5a = 63)#

3, Col metodo mostrato in 1. e 2. troviamo la seguente identi tà

24-h 9 -+- 361 •+- 484 -H 548 -H 671 -+-1023 -4- 1008 =

= 0 -f-100 -+- 225 -t- 529 +- 503 -+• 807 -h 932 -+- 1032

242 + 9 2 + 3612 -h 4842 -f- 5482 -H 6712 -H 10232 -+. 10082 =
= O2 -+-1002 -4- 2252 -+- 5292 H- 5032 -1- 8072 -4- 9322 -4- 10322

243 -+- 93 -4- 3618 -4- 4843 -4- 5483 f- 6713 -*- 10233 -K 10083 1=
= 03 -4- 1003 -4- 2253 -4- 5293 -4- 5033 -4- 8072 -4- 9323 -4-10323

93.+_ 361s ̂  4843 _ 1OOz + 2253 -1- 5293

9 + 361 -H 484 = 100 H- 225 -H 529 .
(*)

(*) D a ciö segue :

3 2 -4- 192 -4- 222 = 102 -4-152 H- 232

36 -4- 196 -f- 226 = 106 -4-156 -4- 236

ed anche

(3 2+19 2)4-(3 2^22 2)H-(19 2H-22 Ï)-(10 2-H15 2)-Ï-(10 8H-23 2)-4-(15 2-4-23 2)

(32 +. 192)(32 +222)(192 -4- 222) = (102 -4-152)(102 -4- 232)(l52 -4- 232).


