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Sulla earatterizzazione delle curve di diramazione
dei piani tripli.

Nota di O. Crisint e C. F. Manara (a Milano).

Sunto. - Si enuncra wna caratterizzazione delle curve di diramazione di
una classe dv prani tripli priv ampia di altra gia tratiata.

Gli autori estendono ai piani tripli la cui curva di diramazione
sia costituita per infero dal discriminante di un’equazione cubica

(1) az® + 3bz* + 3cz +d =0

(dove i coefficienti @, b, ¢, d sono polinomi in 2,y i cui gradi de-
vono essere im progressione aritmetica) una caratterizzazione gia
sviluppata (*) in un caso meno generale; e precisamente :
Si riconosce anzitutto il fatto ovvio che la curva di dirama-
zione ¢ di un piano siffatto soddisfa alle seguenti condizioni:
1° - Detto m Vordine di ¢ e k il numero delle sue cuspidi

(1) O. CuisiNt e C. F. Manara, Sulla caratterizzazione delle curve di
dwramaczione dei piani triple. « Annali di Mat. ». Serie IV, tomo XXV.
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-ggiste un intero (positivo o nullo) » tale che sussiste la relazione
3m? — 16k = 12h® (%)

2° - I1 gruppo K delle cuspidi di ¢ & contenuto nella serie
completa di tutti i gruppi secati su o stessa dalle curve di ordine
Am - 2h)/4; ossia esiste un gruppo di punti T tale che
K+ T= ”Liﬂ‘ R
{dove R rappresenta un gruppo di punti allineati di ¢).
3° - BEsiste almeno un gruppo effettivo T'', non avente alcun
punto in comune con T ed equivalente a T + hR.

Si dimostra poi che

TeorEMA 1° - Lie condizioni suddette sono caratteristiche per
da curva o

TrorEMA 2° — Tutti i piani tripli aventi una siffatta caurva di
«diramazione sono birazionalmente identici.

Si da qui un cenno della trattazione che verrd pubblicata per
disteso negli « Annali di Matematica ».

La dimosirazione del Teorema 1° viene ottenuta in due tempi
fondamentali: anzitutto viene acquisita 1’ esistenza di una curva d
di ordine (m + 6h)/4 pluritangente alla ¢ nei punti del gruppo T*
f{o di un gruppo ad esso equivalente). Per dimosirare questo punte
fondamentale non v’& che ripetere, con lievi ed ovvie modifica-
zioni, i ragionamenti svolti dalla prof. G. Masorrr BIGGIOGERO in
una sua recente ricerca (°) per dimostrare lo stesso fatto per le
curve di diramazione dei piani tripli del «caso semplice ».

In un secondo tempo si dimostra I esistenza di due curve p'—=0
¢ ¢ =0 tali ehe la d% si possa scrivere nella forma

do=41p P+ 1q1P=0

© ¢id si ottiene utilizzando risultati di recente ottenuti da C. F. Ma-
NARrA (*) per la caratterizzazione delle curve che si possono rap-
presentare nella forma p* + ¢* =0.

(3) Come si verifica facilmente, gli ordini dei polinomi a, b; ¢, d, che
«ompaiono nella (1) espressi in funzione di m ed & risultano essere rispet-
tivamente (m — 6h)/4, (m — 2h)/4, (m + 2h)/4, (m + 6h)/4.

(3) G. MasorTt B16GIOGERO,~La caratterizzazione della curva di dira-
mazione dei piani tripli ottenuta mediante sistemi di curve pluritangenti.
« Rend. Ist. Liomb. ». Vol. LXXX.

() C. F. MaNara, Per la caratterizzazione delle curve di diramazione
adei piani tripli, di prossima pubblicazione in questo « Bollettino ».
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Assodati questi due fatti fondamentali, la dimostrazione de}
teorema segue subito provando che la curva d non ha aleuna parte
comune contemporaneamente con la p'=90 e ¢' = 0.

Acquisita cosl 1’esistenza di (almeno) un piano triplo diramato
dalla ¢ che soddisfa alle ipotesi del Teorema 1°, il Teorema 2° viene
dimostrato sostanzialmente facendo vedere che, nelle ipotesi poste,
la curva ¢ pud farsi tendere ad una forma limite costituita da due
parti doppie. Il che basta perché alla ¢ si possa applicare un noto-
teorema del CHISINI ().



