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SEZIONE SCIENTIFICA
PICCOLE NOTE

Su un semplice problema di geometria numerativa.

Nota di LTJIGI BEBZOLABI (a Pavia).

"Suuto. - Si rlsolve direttaynente un caso particolare del- problema degli
spa&i secanti.

In alcunè ricerche numerative su curve algebriche — che non
so se nii s ara dafco di pofcer condurre a termine — mi è oc corso
di considerare la questione seguente:

In uno spazio lineare [n] di n dimensioni assegnare il numero
degli spazi [s] soddisfacenti Ie segaenti condizioni simultanée e
tra loro indipendenti :

1) di incontrare un dato [k] iu un punto ;
2) di tagliare uu dato piano lungo una retta ;
3) di appoggiarsi ad N date rette indipendenti,

i numeri «, s, fc, N essendö tali da renlere determinato il problema.
È un caso parfcicoiare del « problema degli spazi secanti »,

risolto in generale dal GriAMBELtijt, ma è possibile darn« per via
semplice una soiuzione diretta.

Con i nofci simboli dello SCHUBERT, la prima condizione è rap-
presentata da

{h, n — -s -f- 1, w - s -h 2, n — s -+- 3, . . . , n ~- 1, n),

e la seconda da
(1? 2, w - s + 2 , n —S-+-3,.,. , w — 1 , n)

® il loro prodotto si pao esegaire mediante una formola di ridu-
zioue dov'afca al P I E Etc fl)? pet1 la quale si trova che il soddisfare

(l) Sul prohlem% degli spml secaiïti, « Boud. dell1 Istituto I/onabardo ».
(2) 26 (1893), pp. 53A-546; (2) 27 (1894), pp. -258-273: (2) 28 (1895), pp. 441-454.
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all9 una e all'altra val quanto soddisfare l'una o ï'al tra dellen
seguenti due condizioni fondamentali:

oc) (0, 2, k -4-3, n — s -+- 3, w - s + 4 , . . . , n — 1, w),'

P) (1, 2, fc H- 2, » — a -f- 3, ».— s -+- 4, . . . , w — 1, w).

che indicherö r ispet t ivamente con x e y.
Restano soltanto da trovare i numer i X e Y degli [a] soddi-

sfacenti la terza condizione e r ispet t ivamente Ie condizioni x e y:
dopo di che sarà X -+- Y il numero cercato.

A ciö serve u n a nota formola del CASTELNTXOVO (2), usata una
volta nel l ' ipotesi os e u n ' a l t r a volta nell ' ipotesi y, r i tenendo che
per i l calcolo di X i numer i <z0, a u «2 , . . . , a s _ j , as abbiano i valori
scrit t i in a) e per il calcolo di Y i valori scritti in p).

In entrambi i casi si trova

k -+- 5 -H g (2» ~ s + 3)(a - 2) — ̂ s{s -± 1)

n — s — 1

4s -+- k -+- 3 — 3n ^
d = iV— s — 1 = — T . Ecc.

n — s — 1
Si ha poi in particolare:
(̂ o? <*i j «2^ — ^ <h—t, % — 2; w)(l, 2, n— 8H-2, w— a-h3, . . . , w — 1, n))

= (0, 2, a o + 2 , ^ + 2,..., as_2H-2)
-+• (0, t, a0 -f- 3, a, + 2, a2 -+- 2,..., as_2 -+- 2)
H- (0, 1, a0 + 2, dl ~h 3} a2 -H 2,..., as_8 -H 2)
H- (0, 1, a0 -1-2, a, -+- 2, a2 -+• 3,. . . , as_2 •+- 2)

-f (0, 1, a0 -+- % aY + 2, a2 -+- 2,..., as_, -+- 2, as_2 -+- 3) ;

B) (a0, a , , a2 , . . . , a s_2 , ̂  — 1, w)(l, 2, w — s -+- 2, n.— s •+- 3 , . . . , n — 1,
= (1, 2, a0 •+- 2, a, -4- 2, a2 + 2,. . . , as_2 -+- 2)
•+• (0, 2, a0 H- 3, ax H~ 2, a2 -f- 2,...-, as_2 -t- 2)
-4- (0, 2, a0 4- 2, a, -+- 3, a2 -f- 2,... 9 a,_2 -4- 2)

-H (0, 2, a0 -4- 2, ax -+- 2, a2 -4- 2,..., as_3 -+- 2, as_2 -+- 3)
-4- (0, 1, a0 -4- 3, ̂  + 3, a2 •+- 2,..!, as^2 -4- 2)
H- (0, 1, a0 H- 3, o^ -4- 2? a2 H- 3, a3 •+- 2,..., a5_2 -4- 2)
-+- (0, 1, a0 -4- 2, a, -i- 3, a2 -4- 3? a3 -K 2,... s as_2 -4-2)
-4-

-+-(0, 1, ao + 2, a,-*-2, a8-^2,..., a,_4-t-2, as_3 4-3, v , + 3).

(2) Numero degli spasi che segano pin rette in uno spazio ad n dimen*
sioni, « Rend, âell'Ace. dei Lincei ». (4) 5 (1889), pp. 71-78; Memorie scelte..
Bologna 1987, pp. 55-64.
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Ancora :

= (0, 1, a0 -4-2, a, H- 2, a2 •+- 2,..., as_2 -H 2);

D) (a0,»!,«,,..., as_2, n — 1, w)(0, 2, » - s -+- 2, » — s H- S,..., n — 1, w)
= (0, % a0 =+-2, a, -+- 2, a2 -H 2,..., as_2 •+• 2)
-H (0, 1, a0 + 3, ax -H 2, a2 H- 2,..., as_g H- 2)
H- (0, 1, a0 -H 2, ax f- 3, a2 -H 2,..., a,_2 -4- 2)

-h- (0, 1, a0 + % a, -H 2, a2 -h 2,..., as„3 + 2, as_8 -h 3).

Dubito che non si possano assegnare formole egualmente ge-
nerali quando il secondo elemento del secondo fattore sia mag-
giore di 2.


