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Un perfezionamento di un teorema <li ï. Schur
sulîa frequenza dei nuineri primï.

Nota di LUI&I (XATTESCHI (a Mrenze) (*).

Sunto. - St prova che a partire da x —24 esiste sempre almeno w« nu
mero primo più grande di x e piw piccolo di l l x /9

I. SCHTJR (') ha dimostrato il seguente teorema :
Per x >. 29 c' è almeno un numero primo p c/̂ e sodrhsfa la

5
condi&ione x < p < T i .

{'*') Si veda: M V. CORRADI, Sulle singoïarità délia curva Hesstana,
« Boll. U. M. I. », II, 3, 1941.

(M) È facile provare che se la conica, in oui si decorapone la cubioa
polare di P, è tangente alla tangente in P alla curva, il suo punto di con-
tatto è necessariamente il punto in cui essa è incontrata dalla polare ar-
monica di P.

{*) Lavoro eseguito nelFIstituto Matematico dell'Université di Firenze.
(f) 1. SCHUR, Einige Saisie uber Primeahlen mit Anwendungew aitf

Irreduztbihtatsfragen I. « Sitzungsberichten der Preussischen Akademie
der Wissenschaften», Phis. Math. Klasse 1929, pp. 125 1B6.
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II teorema puö essere eosi perfezionato :
Se x^>24 esiste almeno un numero primo p che soddisfa la

11
vondtztone x < p <C q x .

IndicM ^(x) la somma

<con la somma estesa a tutti i numeri primi p non superiori ad x.
Yalgono per 2r(x) Ie limitazioni (?)

(1) ^(x) < - ax -f- 3 log2 x + 8 log x + 5,

-ĵ 2 3
<2) »(«) ̂ - a x — - a Y # — g log2 x — L3 log x — 15,

a — l o g — r _ _ — o?92129....

Poichè per y > 12 risulta

- 15 < 3y*,

per x > eu

6
^(x) <z -= ax -\- 4 log'x ,

1 2 - o ,^(x) > ax — ~£ a\x — 3 log*x .

Dalla (3) e dalla (4), per l 'intervalle (x, -« j abbiamo :

11 \ 11 . 12 T /11 /11 \ 5
x\ — ̂ (x) z> -Q-ax — ~K a\ ~K x — 3 log2 ( -Q- x 1 — « ax — 4 log'^x ,

1 4 i l
• Srfa?) > T ^ « i c ~ ^ a V l l « ~ 3 1 o g ï - ï r —

— 6 log -Q- • log x — 7 log2x .

essendo

^o>0,02, Ja\ÏÏ<2 ;5, 3 log-^o>0,02, J a \ Ï Ï<2 ; 5 , 3 log2-< 0,13, 6 log ̂  < 1,21,

~ x\ _ (̂3.) > 0,02x — 2,5 V ^ - 0,13 — l,2l log x - 7 log2 x .

(*) E. liANDAUj « Handbuch der Lehre von dër Verteilung der Prim-
», Berlin 1909, Bd. I, p. 91.



UN P E R F E Z I O N A M E N T O DI UN TEOREMA Dl I. SCHUR, ECG. 1 2 5

Àvendosi ora

) » ( e 1 2 ) > 1223

e risultando la furtzione

0,02# — 2,5 \ x — 0,18 — 1,21 log x — 7 log? x

crescente per x >̂ e12 potremo dire che esiste almeno uu numero

primo compreso fra x e ^ x quando x > elt = 162754, ....
Un' ispezione sulla tavola dei nuaieri primi (3) ci mostra corne

il teorema Taïga anche per l'intervalle 24 <. x <. 162754.


