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Sommario: Con questo articolo si desidera ricordare la figura scientifica ed umana di Mario Curzio, e rendere
omaggio ad uno studioso che ha dato un cost grande contributo allo sviluppo dell’Algebra in Italia.

Abstract: With this article, we wish to honor the scientific and human qualities of Mario Curzio, and pay tribute
to a researcher who made such a significant contribution to the development of Algebra in Italy.

Mario Curzio si & spento nel pomeriggio del 7
settembre 2015. Se n’¢ andato in silenzio, con di-
screzione, con I'eleganza e la signorilita che ne hanno
contraddistinto l'intera vita. Noi eravamo a Siena,
dove avevamo organizzato, nell’ambito del XX Con-
gresso dell'Unione Matematica Italiana, la Sezione
Speciale di Algebra, la disciplina che Mario aveva
tanto amato e contribuito a sviluppare in Italia.
Con questo articolo desideriamo rendergli omag-
gio e ricordarlo, come studioso profondo e rigoroso,
come ricercatore curioso e originale, ma soprattutto co-
me vero gentiluomo, persona squisita e piacevolissima.

Mario Curzio
Bressanone, 11/7/1928 — Napoli, 7/9/2015

Accettato: 29 maggio 2025.

Lo studioso ed il Maestro

Mario Curzio era nato a
Bressanone I'11 luglio del
1928. 11 padre Giuseppe
era un noto magistrato,
ma anche un celebre poe-
ta e scrittore, brillante ed
ironico, autore di nume-
rosi romanzi e libri di
poesie. La sua famiglia
era poi formata dalla ma-
dre Grazia e dalla sorella
Clemia, e Mario era affe-
zionatissimo ad entrambe.
Il padre viaggiava molto con la famiglia, per motivi di
lavoro, e questo sicuramente contribui a sviluppare
la flessibilita di Mario, la sua apertura mentale, la
sua assenza di pregiudizi, il suo interesse per le
diverse culture. Mario frequento il liceo classico
nel Castello di Torremaggiore in Basilicata, poi
intraprese gli studi di Matematica a Napoli.

Nel 1951 I'importante incontro con il suo primo
Maestro, Renato Caccioppoli. Egli stesso descrive il
loro incontro nella bella intervista resa a Romano
Gatto per Lettera Pristem, nel 1993, ([19]): «Da stu-
dente avevo gia incontrato Caccioppoli molte volte.
Ma a decidere i nostri rapporti fu 'esame di Analisi

Mario giovanissimo
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Superiore, nel 1951. Esso faceva seguito ad un corso
che egli aveva dettato per due soli studenti uditori,
Gaetano Caricato ed io. L’esame ando molto bene e
Caccioppoli mi propose di prendere la tesi con lui.»
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Donato Greco, Renato Caccioppoli e Mario Curzio a Napoli

«Era il periodo in cui Caccioppoli si occupava di
teoria della Misura e in particolare di quella teoria
delle superfici che avrebbe poi condotto ai risultati
fondamentali sulle superfici minime di Ennio De
Giorgi, Enrico Giusti, Carlo Miranda, Enrico Bom-
bieri,... Alla sua base stanno alcuni insiemi, che in
seguito furono chiamati insiemi di Caccioppoli, defi-
niti mediante assiomi. Caccioppoli riteneva che la
definizione contenesse qualche elemento sovrabbon-
dante e mi propose di determinarlo. Lo feci e questa
fu la mia tesi.»

Nel 1952 Mario Curzio consegui la laurea in
Matematica a Napoli. Dopo la laurea, inizio la sua
carriera come Assistente straordinario, il suo pri-
mo incarico furono le esercitazioni al corso tenuto

dal Professor Guido Zappa. Un po’ per le condizioni
di salute di Caccioppoli, ma sicuramente tanto per
la passione e l'amore che gli procuro subito la
materia, Mario Curzio comincio a lavorare in Alge-
bra, con Zappa. Rimase pero legatissimo a Cacciop-
poli, per cui nutriva affetto e graditudine; come
ricorda Mario nell'intervista a Gatto: «Caccioppoli
seguiva la mia carriera, si interessava di quello che
facevo anche se non si trattava piu di Analisi. Lo
vedevo spesso, almeno una volta al mese, al di fuori
dell’Universita, si andava a cena o qualche volta si
andava a casa sua.»

La collaborazione tra Curzio e Zappa continuo
anche quando, nel novembre 1953, Zappa fu trasfe-
rito a Firenze.

B T I & |
T
“.J-l'

Mario Curzio e Guido Zappa a Napoli
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Nel 1958 Mario consegui la libera docenza in
Algebra Superiore, 'ultima a numero chiuso.

B J S

Antonio Zitarosa, Guido Zappa e Mario Curzio a Napoli

Tralafine del 1959 e I'inizio del 1960, Curzio parti per
Parigi con una borsa di studio del Consiglio Nazio-
nale delle Ricerche. Nell'intervista su lettera Pri-
stem, Mario ricorda: «A Parigi, sotto la supervisione
teorica di P. Dubreil che era professore a Parigi, ma
sotto quella effettiva di Michel Lazard che, professo-
re a Poitiers, abitava a Parigi, imparai parecchie cose
e scrissi anche qualche lavoro». Sicuramente il pe-
riodo trascorso in Francia fu importantissimo per la
crescita scientifica del giovane Curzio, in particolare
egli fu influenzato tantissimo dalla Scuola bourbaki-
sta, da cui apprese l'eleganza e il rigore che caratte-
rizzarono poi i suoi articoli, le sue conferenze, le sue
lezioni ed i suoi libri.

Nell'ottobre del 1962 vinse una delle tre cattedre
di Algebra messe per la prima volta a concorso in
Italia, insieme con Giovanni Zacher e Giorgio Tre-
visan, e fu nominato professore a Bari. I.’anno dopo il
Ministero assegno a Napoli una cattedra nuova che
fu destinata all’Algebra, e cosi Curzio poté rientrare
a Napoli. Mario raccontava sempre, commosso, la
telefonata con cui il professor Miranda, nella prima-
vera del 1963, gli comunico la notizia.

Inizio cosi la lunga e brillante carriera di Curzio a
Napoli.

Lucio Lombardo Radice, Mario Curzio
e Vittorio Dalla Volta a Napoli

Curzio fu un docente estremamente efficace, capace
di entusiasmare, ma anche di incuriosire e stimolare.
Le sue lezioni del corso di Algebra non erano mai
facili o banali, e avevano il grande pregio di spingere
lo studente alla riflessione e al ragionamento auto-
nomo. Ricordiamo poi con grandissimo piacere i suoi
corsi monografici su aspetti speciali della Teoria dei
gruppi, della Teoria dei numeri, dell’Algebra in
generale, uno diverso ogni anno; abbiamo ritrovato
1 suoi appunti, rigorosamente scritti a mano, con la
sua calligrafia chiara e ordinatissima.

Fu impegnato anche in cariche amministrative e
gestionali, negli anni fu, tra I'altro, Segretario della
Facolta di Scienze, Direttore dell’Istituto di Mate-
matica, membro della Giunta di Dipartimento, Socio
dell’Accademia delle Scienze Fisiche e Matematiche
e dell’Accademia Pontaniana, membro del comitato
editoriale della rivista Ricerche di Matematica.

Anche a livello nazionale lavoro tantissimo per lo
sviluppo dell’Algebra, ricordiamo, tra l'altro, il suo
impegno nella Commissione Scientifica dell’'Unione
Matematica Italiana dal 1976 al 1979, ed i corsi
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avanzati di avviamento alla ricerca da lui tenuti,
organizzati dal’'INdAM, Istituto Nazionale di Alta
Matematica Francesco “Severi”.

Mario con Mercede Maj

Era un grandissimo piacere parlare con Mario di
Matematica, era uno studioso molto colto, non solo
nel suo campo, la Teoria dei Gruppi, ma anche in
Geometria, Logica, Analisi Matematica. Egli stesso
ricorda con orgoglio, in un articolo dedicato a Carlo
Miranda, le discussioni con il professore sul proble-
ma di Minkowski, avute in occasione della prepara-
zione di un seminario a Pisa da parte di Miranda.

Adriano Barlotti e Mario Curzio

Curzio fu un Maestro molto particolare, mai inva-
dente o opprimente, ma sempre pronto a lodare e ad
entusiasmarsi per ogni risultato dei suoi allievi. Tra
di essi ricordiamo, oltre alle autrici di questo artico-
lo: Anna Bruna D’Andrea, Bianca Della Corte,
Clorinda De Vivo, Gabriele Giordano, Francesco
de Giovanni, Anna Franchetta, Silvana Franciosi,
Antonella Leone, Salvatore Rao, Fernando Tuccillo.

Mario Curzio

Con Mario era pero un piacere parlare di tutto, di
storia, letteratura, filosofia, musica ... e di sport
naturalmente. Mario era un appassionato di tennis,
sport che seguiva e praticava, e, come ogni buon
napoletano, tifosissimo della squadra di calcio del
Napoli. Quando, nel 1989, il Napoli vinse lo scudetto
per la seconda volta, ci suggeri di andare tutti in
Dipartimento vestiti di azzurro, il colore del Napoli.

Mario era legatissimo all’amata moglie Mariella,
Mario con Francesco de Giovanni con cui formava una coppia affiatata e piacevolissima.
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Segue una foto particolarmente cara ad una delle
autrici di questo articolo: Mario, testimone di nozze
al suo matrimonio, nel 1984, con Mariella.

Quest’altra foto & del 1989: in occasione di una gita in
costiera sorrentina, con Bernhard Amberg, Mario e
Mariella si fermarono a Piano di Sorrento, in visita ai
genitori di Patrizia.

Nel 1998 venne nominato Professore fuori ruolo e
nel 2003 collocato a riposo. Dal 2004 ¢ stato Profes-
sore Emerito dell'Universita degli Studi di Napoli
Federico II. Ma Mario Curzio non smise di studiare,
ricordiamo la sua conferenza dal titolo “Gruppo di
Galois secondo Galois”, tenuta a Napoli nell’ottobre
2011, in occasione del convegno “Aspetti dell’Alge-
bra Moderna”, organizzato per il bicentenario della
Mario e Mariella Curzio nascita di Galois.
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Nikolai Vavilov con Mario Curzio, Napoli 2011

La produzione scientifica

Nella sua carriera di matematico Mario Curzio ha
seritto piu di 50 articoli e 6 libri. I suoi articoli trat-
tano svariati argomenti ancora oggi molto attuali, ed
hanno come tema per lo piu la Teoria reticolare dei
gruppi, gruppi di automorfismi, problemi combina-
toriin Teoria dei gruppi, svariati aspetti della Teoria
dei gruppi finiti o infiniti.

Gli articoli sulla Teoria reticolare det gruppt

Il primo lavoro di Mario Curzio (cfr. [C1]) tratta di
un problema in Teoria dei reticoli posto da G.

Birkhoff nel suo testo [2]: dato un intero positivo N,
determinare il minimo intero positivo )(N) tale che
ogni reticolo di ordine v > (N contenga almeno un
sottoreticolo d’ordine N. Curzio risolve il problema
per i reticoli modulari di lunghezza 3, dove un
reticolo L viene detto modulare se, per ogni
x,Y,2z € L, vale la legge modulare, cioé da x <z
segue xV (y Az) = (xVy)Az. Curzio prova che,
per reticoli modulari di lunghezza 3, tale intero
positivo, che indica con il simbolo ¢, (N), € stretta-
mente maggiore di 2n? —2n+4 e minore di
2m? — 2m + 5, dove n — 1 & il massimo intero della
forma p* (p primo, k > 1) per cui siabbiadn —2 < N
ed m il minimo intero positivo per cui si abbia
N < 2m + 4. In particolare, in [C1] sono desecritti
tutti i reticoli modulari di lunghezza 3, e provato
inoltre che dato un qualunque intero m > 2, ogni
reticolo modulare di lunghezza 3, avente ordine
v > 2m? — 2m + 4, possiede almeno un sottoreticolo
proprio d’ordine 2m + 4, e, se v > 2m? — 2m + 4, il
reticolo possiede anche sottoreticoli di tutti gli ordini
minori di 2m + 4. Lo studio del problema di Birkhoff
viene poi esteso ai reticoli sopramodulari e sottomo-
dulari nel lavoro [C6]. Un reticolo L vien detto
sopramodulare (sottomodulare) se € a catene limi-
tate finite e, con a,b € L, a V b copre b se a copre
a A b (risp. se b copre a A b ogni volta che a VvV b copre
). E provato in [C6] che, per ogni n > 7, esistono
reticoli sopramodulari di lunghezza 3, non comple-
mentati e non modulari, aventi ordine »n, che ammet-
tono sottoreticoli di tutti gli ordini m < n. Per
reticoli sopramodulari di lunghezza 3, non comple-
mentati, il numero (N) del problema di Birkhoff
vale dunque N + 1. Un risultato analogo vale per
reticoli sottomodulari di lunghezza 3, non comple-
mentati. Lo studio dei reticoli sopramodulari di
lunghezza 3, relativamente complementati, o com-
plementati & molto piti complesso, Curzio prova in
[C6] che lo studio dei reticoli complementati puo
esser ricondotto al caso complementato. Si ricorda
che un reticolo L dotato di minimo 0 e di massimo /
vien detto complementato se ogni x € L ha comple-
mento in L, esiste cioe y € L tale che x vy =1,
x Ay = 0; un reticolo e relativamente complemen-
tato se ogni suo intervallo e complementato.

Nel lavoro [C7] viene introdotto il concetto di
elemento join-quasi distributivo (meet-quasi di-
stributivo). Un reticolo L e distributivo se in esso
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vale una (e quindi I’altra) delle due relazioni equi-
valenti

(avb)Anc=(anc)V(bAc),
per ogni a, b, c € L,
(anb)ve=(aVe)A(bVe),

per ognia, b, c € L. Un elemento a di un reticolo L &
neutro in L se, per ogni x,y € L, il sottoreticolo
generato da a, x, y € distributivo. Un elemento a di
un reticolo L e join-distributivo in L se, per ogni
x,y €L,

aV@Ay) =(@VvVa)AlaVy),
meet-distributivo in L se, per ogni &,y € L,
aN(xVy)=(arx)V(aAy).

L’elemento a vien detto join-quasi distributivo in L
se, per ogni x,y € L talicheaVa=aVy,siha

aV@Ay) =(@Vae)AlaVy),

meet-quast distributivo in L se, per ognix, y € L tali
cheaANx=aAy,siha

aN@Vy) =(@anx)V(aAy).

Un reticolo L vien detto join-quasi distributivo
(meet-quast distributivo) se ogni suo elemento e
join-quasi distributivo (meet-quasi distributivo).

Nei lavori [C7] e [C8] si prova che un reticolo
sopramodulare (risp. sottomodulare) e join-quasidi-
stributivo e distributivo.

Nel lavoro [C8] si caratterizzano inoltre gli ele-
menti join-quasi distributivi, meet-quasi distributi-
vi, join-distributivi, meet-distributivi e neutri nei
reticoli sottomodulari godenti della seguente ulte-
riore proprieta: se x,y € L coprono x Ay, allora
esiste un ulteriore elemento z che copre x,y e tale
chexvy=axVvz=yVez.

Sia G un gruppo e si denoti con £(G) 'insieme dei
sottogruppi di G. E ben noto che L(G), ordinato per
inclusione, € un reticolo, dove, se H, K sono sotto-
gruppi di G, lintersezione reticolare, il “meet”
H A K, e lintersezione di H e K, e 'unione reticola-
re, il “join” H vV K = (H,K), é il sottogruppo gene-
rato da H e K. L’origine dello studio della Teoria dei
reticoli dei sottogruppi di un gruppo risale al 1928,
ad un lavoro di Ada Rottlinder sulla corrispondenza
di Galois tra un’estensione di campi ed il suo gruppo

di Galois. Molti importanti studiosi di Teoria dei
gruppi si sono interessati all’argomento, per esem-
pio R. Baer, L.E. Sadovskii, M. Suzuki, G. Zappa
(cfr. il testo di R. Schmidt [60]). In particolare sono
stati studiati i gruppi per cui il reticolo £(G) gode di
proprieta speciali, per esempio e distributivo, o
modulare, o complementato. O. Ore, nel 1936, in
[45] ha provato che £(G) e distributivo se e solo se
G e localmente ciclico, gruppi con £(G) modulare
sono stati caratterizzati da K. Iwasawa in [29] ed in
[30], e da R. Schmidt in [59], gruppi con L(G)
complementato o relativamente complementato so-
no stati studiati da G. Zacher in [70] e [72].

Gli elementi join-distributivi, meet-distributivi e
gli elementi neutri nel reticolo £(G) dei sottogruppi
di G sono stati caratterizzati da Zappa e da Suzuki
(cfr. [75] e [66]). Nei lavori [CT7], [C12], [C27], Curzio
studia gli elementi join-quasi distributivi e meet-
quasi distributivi nel reticolo £(G). In[C7] prova che
ogni sottogruppo di un gruppo finito G e join-quasi
distributivo in L£(G) se e solo se e meet-quasi
distributivo e cio accade se e solo se G € un gruppo
ciclico. In [27] Mario prova un risultato analogo per
un qualunque gruppo abeliano A, ogni sottogruppo
di A & join-quasi distributivo in £(A) se e solo ¢
meet-quasi distributivo, e cio accade se e solo se A &
un gruppo localmente ciclico. Piti in generale, in
[C27], Curzio prova che un sottogruppo H di un
gruppo finito (o di un gruppo abeliano) G & join-
quasi distributivo in £(G) se e solo se I'applicazione:
X € L(G)—X V H € L(G) e un endomorfismo re-
ticolare, cioe se e solo se H ¢ join-distributivo. Tale
risultato e stato poi esteso a gruppi qualsiasi da F.
Napolitani in [42].

I sottogruppi normali di G costituiscono un sotto-
reticolo N (G) di £(G). Un altro importante sotto-
reticolo di £(G) e il reticolo R(G) dei sottogruppi di
composizione di G. Un sottogruppo H diun gruppo G
viene detto subnormale in G se esiste una serie

H=Hy<H{ <. S]Hn:G,

viene detto un sottogruppo di composizione di G se
esiste una serie

H=Hy<H,<---<H,=G

in cui i fattori H;.1/H; sono gruppi semplici. E noto
che i sottogruppi subnormali di G non costituiscono
sempre un sottoreticolo di £(G), mentre cio accade
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per l'insieme R(G) dei sottogruppi di composizione
di G. Ovviamente, se G e un gruppo finito, i sotto-
gruppi subnormali sono esattamente i sottogruppi di
composizione, pertanto R(G) coincide con I'insieme
dei sottogruppi subnormali di G. Infine, 'insieme dei
laterali sinistri (destri) di tuttii sottogruppi di G, con
I'insieme vuoto, & un sottoreticolo del reticolo dei
sottoinsiemi di G, ordinato per inclusione; esso vien
detto il reticolo S(G) dei laterali di G.

I lavori di Curzio [C2], [C4], [CT7], [CI]-[C12],
[C14]-[C16], [C18], [C21], [C22], [C24], [C26]-[C31],
[C35], [C59] sono relativi allo studio della struttura
di gruppi in cui tali reticoli hanno speciali proprieta,
e di fino a che punto un gruppo e individuato da tali
reticoli.

Nel lavoro [C28], vengono caratterizzati i gruppi
per cuiil reticolo A'(G) € decomponibile nel prodotto
diretto di due reticoli non banali. Viene provato il
seguente notevole risultato. Sia G un gruppo, N (G)
& decomponibile se e solo se esistono due sottogruppi
caratteristici non banali H,K di G tali che
G = H x K e fattori centrali non-banali X/Y di H
e S/T di K sono periodici con ordini coprimi (dove un
fattore X/Y di H e detto centrale se Y, X sono
normaliin H, Y <X < HeX/Y <ZH/Y)).

11 reticolo N (G) dei sottogruppi normali di G
ovviamente sempre modulare, nei lavori [C7] e [C12]
vengono studiatii gruppi per cui N (G) e distributivo
o complementato.

Nel lavoro [CT] & provato che N(G) e comple-
mentato se e solo se G & prodotto diretto di gruppi
semplici. Viene provato inoltre che se G & un gruppo
finito non avente sottogruppi normali di ugual ordi-
ne, allora N/(G) é distributivo. Vale anche il vice-
versa se G e un T-gruppo risolubile finito (un 7-
gruppo G e un gruppo in cui la relazione di normalita
e transitiva, tale cioe che se H, K sono sottogruppi di
G, da H normale in K e K normale in G segue H
normale in (7). Ancora oggi non € nota una descri-
zione completa dei gruppi con N(G) distributivo,
ulteriori successivi risultati parziali sono dovuti a
Pazderski in [49], allo stesso Mario Curzio e Rodolfo
Permutti in [C29], e alle autrici di questo articolo
in [33].

Il reticolo R(G) dei sottogruppi di composizione
diun gruppo finito e stato studiato da molti autori. G.
Zappa ha caratterizzato in [77] i gruppi finiti con
R(G) modulare, ed in [75] i gruppi finiti risolubili

con R(G) distributivo. In particolare se G ¢ un
gruppo risolubile finito, R(G) é distributivo se e
solo se G e a sottogruppi di Sylow ciclici. Piu in
generale, G. Zacher in [71] ha caratterizzato i gruppi
finiti con R(G) distributivo. Curzio, in [C14], prova
che, se G e un gruppo finito, R (G) € complementato
se e solo ogni sottogruppo normale minimale di G &
fattore diretto di G, e cio accade se e solo se G ¢
prodotto diretto di gruppi semplici, e se e solo se
R(G) e relativamente complementato. Se G € riso-
lubile, R(G) e riducibile se e solo se G e prodotto
diretto di gruppi di ordini coprimi. Nel lavoro [C9]
sono studiati i gruppi risolubili finiti per cui R(G) e
una catena e viene provato che cio accade se e solo se
G e ciclico di ordine potenza di primo, oppure
|G| = p®q°, p,q numeri primi, p > ¢, i sottogruppi
di Sylow di G sono ciclici e Cg(P) = P, dove P ¢
I'unico p-sottogruppo di Sylow di G.

Gli elementi neutri nel reticolo R (G), dove G € un
gruppo risolubile finito, sono studiati da Curzio in
[C14]. Se A e neutro nel reticolo dei sottogruppi di
composizione di un gruppo risolubile finito, allora A
€ un sottogruppo caratteristico di G, e, se B € un
sottogruppo subnormale di G e se A A B € normale in
AV B, allora gli indici |A : AANB| e |B: A AB|sono
primi tra di loro. Se G in piu € un 7-gruppo, tale
proprieta caratterizza gli elementi neutri nel retico-
lo R(G).

Una bella survey sui risultati precedenti e conte-
nuta nel lavoro [C26].

Il reticolo S(G) dei laterali di G viene studiato da
Mario Curzio nei lavori [C3], [C4] e [C16]. Curzio
prova in [C16] che S(G) e modulare se e solo se
|G| = 1 oppure |G| € un numero primo; e distributivo
se e solo se |G| < 2; e riducibile se e solo se |G| = 2.
Molto interessante e lo studio di quando S(G) e
complementato. Curzio prova infatti che se G e finito
o ciclico, allora S(G) & complementato, pit in gene-
rale S(G) e complementato se ogni sottogruppo
proprio di G e incluso in un sottogruppo massimale.
Inoltre, se G € un gruppo finito, S(G) € relativamen-
te complementato se e solo se lo e il reticolo £(G) di
tutti i sottogruppi di G.

Un isomorfismo tra due reticoli € un’applicazio-
ne biettiva che conserva la relazione d’ordine, una
dualita & un’applicazione biettiva che inverte la
relazione d’ordine. Se G e G sono gruppi, un isomor-

fismo di £(G) in £(G) viene detto una proiettivita.

206

PATRIZIA LONGOBARDI — MERCEDE MAJ



Un interessante problema é lo studio di proprieta
gruppali che sono invarianti per proiettivita, tali cioe
che se G e G sono gruppi, G gode di una proprieta e ¢
e un isomorfismo tra il reticolo £(G) e il reticolo
L(G), allora anche G gode di tale proprietd. Per
esempio la proprieta di essere ciclico o la proprieta di
essere finito sono invarianti per proiettivita. Molti
studiosi hanno investigato questa problematica, per
esempio Zappa e, indipendentemente M. Suzuki,
hanno provato che la proprieta di essere un gruppo
risolubile finito & invariante per proiettivita. Nei
lavori [CY9], [C11], [C24], [C30] e [C31], Curzio
affronta un problema analogo per i reticoli N'(G) e
R(G). In[CY] si prova che se G e un p-gruppo finito
non ciclico, G; un gruppo risolubile ed esiste un
isomorfismo di R(G) in R(G1), allora G e G; hanno
lo stesso ordine ed hanno isomorfo il reticolo dei
sottogruppi. In [C11] viene esteso tale risultato ai
gruppi nilpotenti, e provato infatti che se G e un
gruppo nilpotente finito, Sy, Se, - -,S,, i suoi sotto-
gruppi di Sylow, ¢ un isomorfismo di R(G) in R(Gy),
risulta Gy = ¢(S1) x ¢(S2) x -+ x ¢(Sy), con
R(S;) ~ R(¢(S;)), per ogni i € {1,---,n}. In [CI]
viene provato poi che se G € un gruppo supersolubile
finito a sottogruppi di Sylow non ciclici ed esiste una
dualita di R(G) in sé stesso, allora G é nilpotente.

Nei lavori [C21], [C24], [C30] e [C31], Curzio
studia isomorfismi tra reticoli di sottogruppi norma-
li. In [C21] e [C24] si prova che se G € un gruppo
finito nilpotente a sottogruppi di Sylow non ciclici,
G un gruppo supersolubile e V' (G) ~ N (Gy), allora
anche G; e nilpotente e |G| =|Gi|; se poi G e
abeliano e G; un qualunque gruppo finito tale che
N(G) ~ N (Gy), allora G ~ G;. Analoghi risultati
valgono se si assume che esiste una dualita tra
N(G) e N(Gy). Nel lavoro [C30], uno dei piu belli
della produzione di Mario Curzio, i risultati prece-
denti vengono estesi a gruppi abeliani non necessa-
riamente finiti. Viene provato infatti che se G € un
gruppo abeliano periodico privo di componenti pri-
marie localmente cicliche, G; un gruppo qualsiasi e
N(G) =~ N(Gy), allora G ~ G4. Se poi G & un gruppo
abeliano misto e G € risolubile, e N (G) ~ N (Gy),
allora G ~ G;. Infine se G e abeliano aperiodico
dotato di due elementi indipendenti e G; € un gruppo
risolubile, allora A/(G) ~ A/ (G1) comporta G ~ Gy.

Nel lavoro [C3] sono studiati isomorfismi tra i
reticoli dei laterali S(G) e S(G1), dove G e G1 sono

gruppi finiti. In particolare, rispondendo ad un
problema posto da G. Birkhoff in [2], viene costruito
un esempio di gruppi finiti non isomorfi, aventi
isomorfi i reticoli dei laterali. e provato inoltre che
se w e un isomorfismo di S(G) e S(Gy), esso non
porta il reticolo dei sottogruppi di G nel reticolo dei
sottogruppi di G1; da w € pero deducibile un isomor-
fismo tra S(G) e S(G1) che porta il reticolo £(G) nel
reticolo £(G1). Vengono studiati infine gli isomorfi-
smi w tra i reticoli dei laterali S(G) e S(G1) che
mandano N(G) in N'(G1), e dimostrato tra l'altro
che i centri di G e Gy si corrispondono in w e sono
isomorfi, e che w trasforma i centralizzanti dei
sottogruppi di G nei centralizznti dei sottogruppi
di G.

Condizioni reticolari che assicurano la finitezza di
un gruppo G vengono poi studiate nel lavoro [C18].
Un gruppo risolubile a condizione minimale o massi-
male sui sottogruppi e con L£(G) complementato e
finito. Una conclusione analoga vale per i gruppi
risolubili per cui esista una dualita di £(G) in sé
stesso, e per gruppi localmente finiti a condizione
minimale, con £(G) relativamente complementato.
Altri risultati sull’argomento sono contenutiin [C18]
e nel lavoro [C35], che & un’interessante survey
relativa a problemi di complementazione nel reticolo
L(G), presentata da Curzio in una conferenza tenuta
all'Istituto Nazionale di Alta Matematica il 13 di-
cembre 1967.

Articoli sugli automorfismi di gruppi

Negli articoli [C20], [C42], [C43], [C44], [C54] e
[C55] viene affrontata una tematica ancora oggi
molto attuale, lo studio degli automorfismi di un
gruppo.

Un automorfismo ¢ del gruppo G vien detto
uniforme se ogni elemento di G puo essere scritto
nella forma [g, ¢] = g~'¢?, per un opportuno g € G.
Se G é finito, ovviamente un automorfismo e unifor-
me se e solo se non ha punti fissi, cioe se e solo se non
esistono elementi x € G\ {1} tali che x* = x. Un
celebre teorema di Thompson (cfr. [67]) assicura che
se un gruppo finito G possiede un automorfismo
senza punti fissi di ordine primo p, allora G &
nilpotente, di classe limitata in funzione di p (cfr.
[21]). 11 risultato non vale nel caso infinito, Zappa in
[78] ha fornito un esempio di gruppo infinito risolu-
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bile e non nilpotente, possedente un automorfismo di
ordine primo senza punti fissi. Pii in generale ogni
gruppo libero possiede un automorfismo di ordine 2
senza punti fissi. Sempre in [78] pero Zappa ha
provato che un gruppo risolubile a condizione mas-
simale e nilpotente, se possiede un automorfismo
uniforme di ordine primo. Cio suggerisce di consi-
derare automorfismi uniformi invece che automorfi-
smi senza punti fissi, allo scopo di estendere il
teorema di Thompson ai gruppi infiniti. Nel lavoro
[C20], in tale ordine di idee, Curzio mostra che un
gruppo G a condizione minimale sui sottogruppi e
nilpotente di classe limitata in funzione di p, se
possiede un automorfismo uniforme di ordine primo
p e se G soddisfa alcune condizioni aggiuntive, per
esempio se G ha classi di coniugio finite. Mostra
inoltre che un gruppo risolubile periodico che pos-
siede un automorfismo di ordine primo senza punti
fissi e nilpotente. La problematica e stata ripresa da
molti autori, anche in tempi recenti, si vedano per
esempio [23], [31], [32] e [50].

L’insieme di tutti gli automorfismi di un gruppo
G, con la composizione di applicazioni, costituisce un
gruppo, l'automorfo di G, denotato con Aut(G).
Molti autori hanno studiato la struttura di tale
gruppo ed i suoi legami con la struttura di G. Per
esempio, nel 1955, R. Baer ha provato che se G € un
gruppo periodico e Aut(@G) e finito, allora G é finito;
altri interessanti risultati sono dovuti a J.L. Alperin,
V.T. Nagrebeckii, D.J.S. (Derek) Robinson, si vedano
i lavori [C42] e [C44] di Mario Curzio per informa-
zioni complete sull’argomento. Nel lavoro [C43],
Curzio studia i gruppi G per cui ogni sottogruppo
ha'automorfo finito. Tra i vari interessanti risultati,
egli prova che Aut(H) e finito per ogni sottogruppo
H di G se e solo se G e finito oppure G e estensione
centrale finita di un sottogruppo dei razionali con i
tipi tutti finiti. Inoltre Awut(H) e finito per ogni
sottogruppo proprio di G, ma Aut(G) e infinito se e
solo se G e isomorfo al gruppo di Priifer Z(p>) per
qualche primo p, oppure G e finitamente generato e
non ha sottogruppi di indice finito; i cosiddetti
mostri di Tarski mostrano che tale situazione si
puo presentare. I mostri di Tarski sono gruppi
semplici infiniti a sottogruppi propri non banali di
ordine un fissato primo p, tali gruppi esistono se il
primo p & grande abbastanza (p > 10), come mo-
strato da Alexander Yu. Olshanskii (cfr. [44]).

Un automorfismo potenza di un gruppo G e un
automorfismo che fissa ogni sottogruppo di G, e che
dunque manda ogni elemento di G in una sua
potenza. Gli automorfismi potenza di un gruppo G
costituiscono un sottogruppo normale abeliano
PAut(G) di Aut(G), che e stato molto studiato, per
esempio da C.D.H. Cooper in [10]. Nel lavoro [C55],
seritto con S. Franciosi e F. de Giovanni, vengono
studiati gli I-automorfismi di un gruppo G, cioe gli
automorfismi che fissano ogni sottogruppo infinito
di G. L’insieme degli I-automorfismi di G viene
denotato con TAut(G); sono esaminati i gruppi G
in cui PAut(G)=IAut(G), o piu in generale
IAut(G) e abeliano. Viene provato tra l'altro che
TAut(G) = PAut(G) se G e localmente risolubile non
artiniano, e che JAut(G) e abeliano se G non € un
gruppo periodico, o se G & localmente finito non
artiniano e non contiene un gruppo semplice infinito.
Sinoti che ogni automorfismo di un gruppo di Tarski
é un /-automorfismo, ovviamente in tal caso JAut(G)
non e abeliano. Nel lavoro sono utilizzati interessanti
metodi di natura coomologica. Omologia e coomolo-
gia di estensioni di gruppi vengono usate anche nel
lavoro [C54], in cui sono studiati il gruppo Autc(G)
degli automorfismi centrali di un gruppo G, auto-
morfismi cioe che inducono l'identita su G/Z(G), ed
il gruppo PAutc:(G), gruppo degli automorfismi
centrali di G che fissano i sottogruppi di Z(G). E
provato per esempio che se G & un gruppo nilpoten-
te, sono equivalenti le condizioni seguenti: a) G ha
esponente finito, b) PAut(G) ha esponente finito, c)
PAut(G) e periodico.

Il lavoro citato in precedenza e scritto in collabo-
razione con Derek Robinson, Howard Smith e Ja-
mes Wiegold. Curzio e tra i primi studiosi italiani di
Algebra ad aprirsi a collaborazioni internazionali.
Negli anni ’80 e 90 visitano il Dipartimento di
Matematica dell’Universita di Napoli, soprattutto
in qualita di Professori Visitatori dell'Istituto Na-
zionale di Alta Matematica, molti tra i piu brillanti
ricercatori di Teoria dei gruppi provenienti da tutto
il mondo, e Curzio collabora con molti di loro. Tra
essi, oltre a quelli precedentemente ricordati, Kanta
Gupta, con cui Mario scrive il lavoro [C58], Bernhard
Amberg, Narain Gupta, Marcel Herzog, Avinoam
Mann, John Wilson, Akbar Rhemtulla. Particolar-
mente produttiva la collaborazione con Derek Ro-
binson e Akbar Rhemtulla, con cui Curzio scrive
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alcuni dei suoi articoli piu belli, su problematiche di
tipo combinatorio nei gruppi infiniti.

Mario Curzio con Derek Robinson

Articoli su problemi combinatori in Teoria det
gruppt

Sen e un intero maggiore di 1, si dice che un gruppo G
e totalmente n-riscrivibile (o G appartiene alla classe
P,) se, per ognin-pla (1, 2, . . ., x,) di elementi di G,
esiste una permutazione o non banale di {1,2, ... ,n},
tale che wixs ... 2y = X5(1)2s@) - - - Lo(m). Ovviamente
un gruppo finito di ordine » appartiene alla classe
P,.1. Siha P, C P,.1, per ogni n. Si denoti con P
I'unione delle classi P,. La proprieta P, e stata
introdotta e brevemente studiata da Kaplanski in
[23]. Suggerita da considerazioni di carattere infor-
matico, & stata poi studiata nei semigruppi da A.
Restivo e C. Reutenauer. Essi hanno provato, in
[61], che, se G & un semigruppo periodico e finita-
mente generabile e gode di P,, per qualche intero
positivo n, allora G e finito. In piu, se G & un gruppo
finitamente generabile nella classe P, Curzio ha
provato, con le autrici di questo articolo, in [C48],
che G e abeliano-per-finito, esiste cioe un sottogrup-
po normale abeliano A di G con il quoziente G/A
finito. In [C51], il suo lavoro piu citato, Curzio, con
D.J.S. Robinson e con le autrici di questo articolo, ha
provato che un gruppo G appartiene alla classe Pse e
solo se e finito-per-abeliano-per-finito, possiede cioe
un sottogruppo normale di indice finito N con il
derivato N’ finito. Ovviamente un gruppo G appar-
tiene alla classe P5 se e solo se e abeliano, nel lavoro
[C48] sono caratterizzati i gruppi in Ps, viene pro-
vato infatti che G appartiene alla classe P3 se e solo

se il derivato G’ ha ordine al piu 2. Si puo dimostrare
che un gruppo in P4 ha sempre il derivato abeliano, i
gruppi di ordine dispari in P4 sono stati descritti da
G. Higman, pil in generale una completa classifica-
zione dei gruppi finiti in Py e stata ottenuta da S.E.
Stonehewer e dalle autrici di questo articolo in [35] e
[40]. J. Alperin nel 1984, durante un seminario in
Oxford (cfr. [6]), pose il problema di quale fosse il
minimo intero » per cui esista un gruppo non
risolubile in P,,. La risposta a tale problema e dovuta
a R.D. Blyth e D.J.S. Robinson, in [7] e [8] infatti essi
provano che ogni gruppo in P7 e risolubile, mentre il
gruppo alterno A; e un gruppo semplice in Ps.

Negli ultimi quaranta anni, molte generalizza-
zioni della proprieta P sono state studiate, da
molti autori. Per esempio, in [4] ed in [5], R.D.
Blyth ha introdotto, per ogni n, la classe dei
gruppi n-riscrivibili, denotata con il simbolo @,,.
Un gruppo G appartiene a @, se, per ogni n-pla
(@1,%2,...,2,) di elementi di G, esistono distin-
te permutazioni o e 7 di {1,2,...,n}, tali che
Lo1)Xe (@) - - - Lo(n) = Lr)X7@Q) - - - Lr(n)- Si denota con
@ Tunione delle classi @,. Ovviamente P, C Q,,
I'inclusione e stretta, infatti il gruppo simmetrico
S, su n oggetti, n > 3, soddisfa (), ma non soddisfa
P,. In [4] Blyth ha mostrato pero che G € Q se e
solo se G e finito-per-abeliano-per-finito, sicché
P = Q. Risultati quantitativi sulle classi P, e Q,
sono stati recentemente ottenuti da M.I. Elashitri
e D.S. Passman e da D.S. Passman in [16] e in [48].

Un altro esempio di generalizzazione della pro-
prieta P e negli articoli [562], [36] e [37], dove, fissato
un intero n, vengoni studiati gruppi in cui, per ogni
n-pla (Hy,Hs,...,H,) di sottogruppi di G, esiste
una permutazione o non banale di {1,2,...,n}, tale
che Hle .. Hn = H(,-(l)Hn-(z) .. .H(,(n).

Un altro problema di tipo combinatorio studiato
da Curzio e collegato ad una questione posta da Paul
Erdos: qual e la struttura dei gruppi in cui ogni
sottoinsieme infinito contiene due elementi distinti
che sono tra loro permutabili? B.H. Neumann ha
provato in [43] che un gruppo G ha tale proprieta se e
solo se G & centrale-per-finito, cioe G/Z(G) e finito.
Nel lavoro [C56] vengono studiati gruppi, detti PH-
gruppi, in cui ogni insieme infinito di sottogruppi
contiene una coppia di sottogruppi distinti che
permutano tra loro, e gruppi, detti PH*-gruppi, in
cui ogni insieme infinito di sottogruppi ciclici contie-
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ne due elementi distinti che permutano tra loro.
Viene provato in [C56] che un gruppo risolubile
finitamente generabile &€ un PH*-gruppo se e solo
se e un PH-gruppo, e se e solo se G e centrale-per-
finito; un gruppo aperiodico & un PH*-gruppo se e
solo se e un PH-gruppo, e se e solo se G & abeliano.

In relazione a tale problematica, Curzio, nel
lavoro [C57], studia gruppi con una proprieta che
generalizza la n-riscrivibilita, precisamente grup-
pi G in cui, per ogni sottoinsieme infinito X di G,
esistono 7 elementi xy,---,x, in X tali che
X102 . . . Ty = Tp(1)%o(2) - - - To(n), PEr UN’ opportuna
permutazione o. Viene provato che un gruppo G
soddisfa tale proprieta se e solo se esiste un sotto-
gruppo normale H di G di indice finito, con H/Z(H)
di esponente finito e con H a classi di coniugio finite.

Articoli su vari aspetti della Teoria dei gruppi fi-
nitt e infiniti

In altri suoi lavori Curzio affronta svariati aspetti
della Teoria dei gruppi finiti o infiniti. E interessan-
te notare che molte delle problematiche studiate
sono state poi riprese dopo molti anni anche da
famosissimi studiosi di Teoria dei gruppi.

Nel lavoro [C13], presentato da R. Caccioppoli
all’Accademia dei Lincei, nella seduta del 13 dicem-
bre 1958, Curzio studia un’interessante classe di
gruppi, che chiama A/-gruppi: gruppi in cui ogni
sottogruppo normale e unico nella sua cardinalita tra
i sottogruppi di G. Egli prova che un gruppo risolu-
bile finito € un A/-gruppo se e solo se valgono le
condizioni seguenti: (i) i sottogruppi di Sylow di G
sono ciclici, o abeliani elementari, o isomorfi al
gruppo dei quaternioni, (ii) se G possiede un sotto-
gruppo isomorfo al gruppo dei quaternioni, allora G
e privo di sottogruppi normali di ordine 4d, con d
dispari, (iii) in ogni serie principale di G vi sono
fattori di ordini uguali agli ordini di ciascun sotto-
gruppo di Sylow di G abeliano elementare non
ciclico. Inoltre un gruppo finito e un A/-gruppo
supersolubile se e solo se i suoi sottogruppi di Sylow
sono ciclici. Un gruppo vien detto supersolubile se
possiede una serie normale a fattori ciclici. Genera-
lizzazioni della classe A sono state studiate negli
anni successivi da J. Zhang [80], da M. Costantini e
E. Jabara [11], e da F. de Giovanni e A. Russo. In
particolare questi due autori, in [20], nel 2016, hanno

studiato la classe dei gruppi infiniti in cui ogni
sottogruppo normale proprio € unico nella sua car-
dinalita tra i sottogruppi di G.

Una classe molto studiata negli anni 70 e la
classe dei 7 -gruppi, gruppi in cui la relazione di
normalita e transitiva, tali cioe che ogni sottogruppo
subnormale & normale. Nei lavori [C36] e [C41]
Curzio esamina i gruppi in cui ogni sottogruppo
subnormale e caratteristico; ovviamente un gruppo
con tale proprieta e un 7 -gruppo. I 7 -gruppi
risolubili finiti sono stati descritti da G. Zacher in
[70] e da W. Gaschiitz in [18]. Se G € un gruppo
risolubile finito ed & un 7 -gruppo, allora G e
prodotto semidiretto di un gruppo abeliano L di
ordine dispari e di un gruppo H a sottogruppi tutti
normali, di ordine primo con |L|, e ogni elemento di
H agisce su L come un automorfismo potenza.
Curzio trova in [C36] delle condizioni necessarie e
sufficienti su L e H affinché un 7 -gruppo finito
risolubile sia in pit a sottogruppi subnormali carat-
teristici. Prova ad esempio che, con le notazioni
precedenti, G e a sottogruppi subnormali caratteri-
stici se e solo se L é ciclico, e, se H* = H per qualche
automorfismo « di G, si ha S* = S per ogni sotto-
gruppo S di H. Un altro interessante risultato
relativo a tale classe di gruppi viene provato da
Curzio in [C15]: un gruppo finito con il reticolo dei
sottogruppi relativamente complementato e un 7 -
gruppo risolubile a sottogruppi di Sylow abeliani
elementari. I 7 -gruppi risolubili infiniti sono stati
studiati da D.J.S. Robinson in [53]. Robinson ha
provato che un 7 -gruppo risolubile aperiodico e
abeliano e studia i 7 -gruppi risolubili ripartendoli
in quattro classi: a) i gruppi abeliani, b) i 7 -gruppi
risolubili non abeliani tali che Cg(G’) possiede un
elemento aperiodico, ¢) i 7 -gruppi risolubili non
abeliani e non periodici tali che Cg(G’) € periodico,
d) i 7 -gruppi risolubili non abeliani e periodici. Nel
lavoro [C41], partendo da tali risultati di Robinson,
Curzio studia i gruppi risolubili a sottogruppi sub-
normali caratteristici. Per esempio prova che un
gruppo abeliano periodico con tale proprieta e local-
mente ciclico, che non esistono gruppi abeliani misti,
o gruppi nella classe b) a sottogruppi subnormali
caratteristici, e descrive completamente i gruppi a
sottogruppi subnormali caratteristici nella classe c)
e che coincidono con la chiusura normale di un
elemento, o nella classe d) nell’ipotesi che sia finito
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I'insieme dei primi che dividono gli ordini degli
elementi di G. I 7 -gruppi sono ancora oggi molto
studiati, si vedano per esempio gli articoli [17] e [56].

Urn’interessante sottoclasse della classe dei
T -gruppi e la classe degli IM-gruppi. Un gruppo
G vien detto un IM-gruppo se ogni sottogruppo
proprio di G & intersezione di una famiglia di sotto-
gruppi massimali di G. F. Menegazzo in [39] ha
provato che ogni IM-gruppo e un T-gruppo, ed ha
ottenuto una caratterizzazione degli IM-gruppi ri-
solubili. Curzio e S. Rao in [C45] studiano gli /M-
gruppi in generale. In particolare, dopo aver osser-
vato che un sottogruppo normale di un 7M-gruppo e
ancora un IM-gruppo, studiano la struttura del
sottogruppo S generato dai sottogruppi normali
minimali di un /M-gruppo G. Essi mostrano che se
G e un IM-gruppo allora S e semplice, oppure e
prodotto diretto di /M-gruppi semplici periodici tali
che fattori non isomorfi hanno ordini coprimi e
soddisfano opportune ulteriori proprieta. In parti-
colare, se S e localmente finito, G possiede al piti un
sottogruppo normale minimale non abeliano. Suc-
cessivamente, L. Di Martino e C. Tamburini in
[15], utilizzando la classificazione dei gruppi sem-
plici finiti, hanno provato che un IM-gruppo finito
non & mai semplice, risultato gia congetturato da
Menegazzo e da Curzio e Rao. Si noti pero che
esistono IM-gruppi infiniti semplici, i mostri di
Tarski godono infatti di tale proprieta. Anche lo
studio degli /M -gruppi e stato poi ripreso negli anni
successivi, ad esempio da U. Dardano nei lavori [13]
e [14].

Nei lavori [C38], [C40] e [C48], Curzio affronta un
altro problema molto studiato in Teoria dei gruppi
finiti e infiniti. Sia X" una classe di gruppi, si dice che
un gruppo G e minimale-non-X, o che G € X1, se G
non appartiene alla classe A, ma vi appartiene ogni
sottogruppo proprio di G. Piu in generale, se n & un
intero non negativo, si definisce la classe X, ponendo
Xo=Xeconi>0,GeX;185eG¢ XoU---UX;,
malU € Xy U---UX;, per ogni sottogruppo proprio
U di G. Ovviamente la conoscenza dei gruppi nella
classe A; fornisce informazioni sui gruppi nella
classe X, piu in generale lo studio dei gruppi in X;
fornisce informazioni sui gruppi appartenenti alle
classi Xj, j <t Se P= A e la classe dei gruppi
abeliani, i gruppi minimali-non-abeliani sono stati
studiati da G.A. Miller e H.C. Moreno in [41], la

classe N1, dove A e la classe dei gruppi nilpotenti, &
stata studiata da O. Schmidt in [57] e, piu recente-
mente, da A. Ballester-Bolinches, R. Esteban-Ro-
mero e D.J.S. Robinson in [1], 1a classe A*, dove /7
e la classe dei gruppi p-nilpotenti (p un primo) é stata
studiata da N. It6 in [26]. Nell’articolo [C38], Curzio
studia le classi As, N, _/Vg ; tra i vari risultati
ottenuti, Mario prova che il gruppo alterno A5 su 5
elementi e 'unico gruppo semplice nella classe N, e
che l'ordine di un qualsiasi A -gruppo finito &
divisibile per al piu tre primi distinti. Inoltre ogni
Ag-gruppo finito e semplice (e dunque isomorfo ad
Aj5), oppure e risolubile. Analogo risultato vale per i
gruppi finiti nella classe A}, se p > 5. Nell’articolo
[C48] Curzio studia poi i gruppi finiti minimali non
metaciclici. Qui un gruppo G vien detto metaciclico,
se G possiede un sottogruppo normale ciclico H con
quoziente G/H ciclico. I p-gruppi finiti (p primo)
minimali non metaciclici erano stati descritti da N.
Blackburn in [3]; Curzio esamina il caso generale. Se
G e un gruppo supersolubile minimale non metaci-
clico, egli prova che |G| e divisibile per al piu tre
primi, e ottiene una completa descrizione della
struttura di tali gruppi. Se G non & supersolubile,
prova che G € minimale non metaciclico se e solo se
vale una delle seguenti condizioni: (i) G € minimale
nonabeliano di ordine p?q" (p # q primi, il p-sotto-
gruppo di Sylow G, di G e normale in G); (i)
G = Qs x(x), dove |x| = 3" e x induce su Qs un auto-
morfismo di ordine 3.

Gli articoli [C17], [C19] e [C33] trattano un pro-
blema duale, lo studio dei gruppi in cui ogni quo-
ziente appartiene ad una classe X. In particolare, in
[C33], si studiano i gruppi a quozienti abeliani, in
[C17] e [C19] i gruppi a quozienti supersolubili.
Anche questa problematica e stata poi ripresa da
molti celebri autori, per esempio da D.J.S. Robinson
e J. Wilson in [55], e da L.A. Kurdachenko, J. Otal e
1. Subbotin in [24].

Gli artieoli [C5], [C32] e [C34] sono di Geometria
algebrica.

Negli articoli [C23], [C25], [C32], [C39], [C50],
[C52] e [CH3] sono contenutiirisultati di alcune delle
bellissime conferenze tenute da Mario, in tutta Italia
ed in Francia. I primi due sono relativi a conferenze
tenute da Mario durante il “Séminaire d’Algebre”,
presso I'Istituto H. Poincaré di Parigi. Gli altri si
riferiscono a conferenze tenute presso le Universita
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di Bari, di Milano, di Siena, di Palermo, dell’Aquila.
Desideriamo solo citare la nota [C39], in cui sono
illustrati risultati sui A-moduli per i quali ogni
sottomodulo proprio € contenuto in un sottomodulo
massimale. Vengono presentate interessanti carat-
terizzazioni se A\ € un anello principale. Come ap-
plicazione dei risultati ottenuti, nella nota [C3T7],
viene ottenuta una caratterizzazione dei gruppi
risolubili in cui ogni sottogruppo normale € incluso
in un sottogruppo normale massimale.

Curzio ha poi scritto alcuni libri e monografie.

I testi [LC1] e [LLC5] hanno uno scopo essenzial-
mente didattico. Il testo [LC1], “Complementi ed
esercizi di Geometria descrittiva”, scritto da Mario
con Rodolfo Permutti, € una raccolta di esercizi e
complementi al Corso di Geometria descrittiva te-
nuto dal Prof. Alfredo Franchetta. Il testo [LC5],
“Esercizi di Algebra - Una raccolta di prove d’esame
svolte”, scritto con le autrici di questo articolo, e una
collezione di prove d’esame di Algebra svolte, rac-
colte negli anni.

I1 testo [LLC6], “Topics in Infinite Groups”, curato
in collaborazione con Francesco de Giovanni, € una
collezione di articoli di autori vari, su svariati aspetti
della Teoria dei gruppi infiniti.

11 testo [LC3], “Some Problems of Sylow Type in
Locally Finite Groups”, raccoglie le lezioni di un corso
tenuto da Mario presso I'Istituto Nazionale di Alta
Matematica “Francesco Severi” INdAM), a Roma,
nel semestre invernale 1975/76. Una prima edizione
del testo venne pubblicata dall’Academic Press, nel
1979, ed e attualmente esaurita. Recentemente una
nuova edizione é stata pubblicata dal’AGTA (Advan-
ces in Group Theory and Applications) nell’ambito
della raccolta AGTA Lost Monographs. In esso
vengono discussi alcuni argomenti della teoria dei
gruppi localmente finiti. In particolare si studia il
coniugio dei p-sottogruppi di Sylow in tale classe di
gruppi, riportando risultati di A.O. Asar, B. Hartley,
V.P. Sunkov, B.A.F. Wehrfritz. Si studiano inoltre,
in tale classe di gruppi, teoremi di spezzamento tipo
Schur-Zassenhaus, riportando risultati di J.D. Di-
xon e controesempi di L.G. Kovacs, B.H. Neumann,
H. de Vries.

Il testo [LC2] “Lezioni di algebra” deriva da corsi
di Algebra tenuti dall’Autore presso 'Universita di
Napoli. Ma in realta & molto di pit di un testo di
riferimento, e un vero e proprio manuale di Algebra,

completo e rigoroso, riferimento per studenti e
ricercatori di Matematica. Tratta di Teoria degli
insiemi, gruppi e anelli, moduli e spazi vettoriali,
reticoli, campi e Teoria di Galois. Curzio ha chiesto la
collaborazione delle autrici di questo articolo, e di
questo gli saremo sempre infinitamente grate, per
una nuova versione, [LC4], nella quale vengono
aggiunti, oltre a numerosi esercizi, anche capitoli
su Elementi di aritmetica, sulle Rappresentazioni
dei gruppi finiti e due Appendici su Categorie e
funtori e su Matrici e sistemi lineari.

Il testo “Lezioni di algebra” & ancora oggi utiliz-
zato come testo di riferimento in corsi di Laurea
Triennale e Magistrale in Matematica.

Conclusioni

La figura e lattivita di Mario Curzio sono state
ricordate in un Convegno che si e tenuto a Napoli,
il 25 gennaio 2016, cui hanno partecipato amici e
colleghi da tutta Italia, studenti e vecchi allievi.

UnA GIORNATA DI ALGEBRA

nell'ambito delle attivits del doltorato di doerca in Sclenze Malematiche
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V. Ancons, M..HF&.;.I-L ¥ Bowanzings, A. Caranlf, L Carbome,
L Centrone, U. Cilillerte, F. Dalla Volta, U. Dardano, G. Falcone,
R. Gatte, F.oMuzzorce, N. Mclome, G. Moscaricllo, G. Patrizio,
G. Pirlla, C. Procesl, 5. Rao, G. Restuccia, 5 Rionero, A. Rusgo,
C. Shordous, C. M, Scoppola, E. Strickland, C. Teffalori, G, Trombetti;
G, Vincenzi, T. Weigel
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La giornata si e svolta in un’atmosfera nostalgica,
ma serena, a volte giocosa, come gli sarebbe piaciuta.
Oltre alle tre interessanti conferenze di natura
scientifica, molti sono stati gli interventi con ricordi
ed aneddoti: si aveva proprio I'impressione che
Mario fosse Ii, presente con noi, sorridente a arguto
come sempre.

In precedenza, I'S e il 9 ottobre 1998, si erano
tenute a Napoli “Due Giornate Dedicate a Mario
Curzio”, organizzate da noi suoi allievi, per festeg-
giare il suo 70° compleanno. In un’atmosfera gioiosa

e stimolante, dopo gli interventi delle autorita acca-
demiche, si erano susseguite interessanti conferen-
ze, tenute, tra 'altro, da alcuni dei piu prestigiosi
gruppisti del momento, quali Guido Zappa, Stewart
Stonehewer, Bernhard Amberg, Herman Heineken,
Cesarina Tibiletti, Roland Schmidt e da famosi ma-
tematici italiani, quali Daniele Mundici, Luigi Salce,
Aldo de Luca. Il convegno aveva visto anche l'inter-
vento di giovani promettenti gruppisti italiani e la
partecipazione di piu di novanta studiosi italiani e
stranieri.

Do Cornats Dhcinats
Merio G

Complesso Universitario Monte S.Angelo - Centri Comuni

Giovedi 8 Ottobre 1998

9.00 Registrazione

10.00 Inizio deilavori Saluto ai partecipanti. Interventi di Ovidio Bucci, Carlo Ciliberto,
Domenico Olanda, Guido Trombetti, Francesca Visentin.

11.00 Coffee Break

Chairman  Giovanni Zacher

1120 G.Zappa Sul reticole dei centralizzanti dei sottogruppi di un gruppo:
risultati e problemi

12.10 S.E. St i P of groups

13.00 Buffer

Chairman  Lino Di Martino

15.00 A.Leone Sottogruppi quasinormali nei gruppi infiniti

1540 B. Amberg Radical rings

16.40 D. Mundici Approximating lattice-groups by free abelian groups
with product ordering

Venerdi 9 Ottobre 1998
- Fe L
930 H.Heineken  Groups g d by two Engel p
1030 C. Tibilei Gruppi S-semplici rispetto alla permutabilita
11.20 Coffee Break
11.40 R. Schmidt Centain properties of lattices of normal subgroups, composition
subgroups, and cosets
1240F. Dalla Volta  Gruppi con rango di presentazione positivo
13.10 Buffer

Chairman Manin Newell

15.00 L. Salce Gruppi abeliani, semigruppi di Clifford e domini di valutazione
16.00 O. Puglisi Immagini e rappresentazioni di gruppi finitari

1640 A.DeLuca Parole c fattori speciali

1130 Termine del lavori

1l Convegno & realizzaio con i) contributo finanziario di:
& ¢ App i "R C:

dellUniversith di Napoli Federico Il
Dipartimento di Matematica della Scconda Universith di Napoli

dca dell'Universich di Salemo

Facolth &i Scienre MFN. dellUniversith di Salermo

Usiversith di Napoli

& e

Due Giornate Dedicate a Mario Curzio

L’Accademia Pontaniana ha bandito, nel 2019, un
premio nazionale “Mario Curzio” per I’Algebra, riser-
vato a studiosi di Teoria dei gruppi con meno di 33
anni, e non professori universitari. I vincitori ex-equo
sono risultati due “pronipoti” di Mario: Eugenio Gian-

nelli, allievo di Carlo Casolo, un allievo di Zappa, e
Marco Trombetti, allievo di Francesco de Giovanni.

Molto libri della biblioteca privata di Mario sono
conservati nella sede del Dipartimento di Matema-
tica dell’'Universita degli Studi di Salerno.
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Dipartimento di Matematica,
Universita degli Studi di Salerno

Nell’ambito del progetto INAAM-DMA, “I Luoghi
di Caccioppoli”, ad opera soprattutto dei Professori
Luciano Carbone ed Ulderico Dardano, sono recen-
temente stati restaurati i locali dell’Istituto di Ana-
lisi Superiore, al IV piano di Via Mezzocannone 8, ed
in essi € stata conservata la scrivania di Mario,
utilizzata quindi ancora da allievi dei suoi allievi.

Il ricordo di Mario Curzio e ancora oggi perfetta-
mente presente, non solo nella mente e nel cuore di
chi, come noi, conserva nei suoi riguardi graditudine
ed affetto. Attraverso i suoi seritti, i suoi allievi e gli
allievi dei suoi allievi, Mario Curzio continua ad
influenzare profondamente la formazione dei giova-
ni matematici, e ad insegnare I'amore per I’Algebra
ed il piacere di studiarla ed insegnarla.
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