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Calcolo delle probabilita. Un théoréme d’existence pour les
chaines d'ordre infini. Nota di Marius losiFescu, presentata @ dal
Corrisp. G. FicHERA.

R1ASSUNTO. — In questa Nota si di un teorema d’esistenza per le catene d’ordine infinito.
Questo teorema estende il teorema d’esistenza dato in [31-

I. Soient X un espace métrique séparable et § la c—algébre des parties
boreliennes de X.

Posons

Ne={1,2, -}

—N :{...’_._1’0}
Z =—NyN*
W=XVN

et soit W = § N la c-algebre produit correspondant a3 W.

Soit (X®, §®) pour » € N* I'espace mesurable produit de 7 espaces
(X, 9.

Soit ("P),ez une famille de fonctions réelles définies sur Wx§ telles
que, pour chaque 7 € N*, "P (¢ ;.) soit une probabilité sur & pour tout c€ W
et "P (.; A) soit une fonction -mesurable pour tout A €§.

Pour tout x € X on considere (voir [5], [1], [3]) application « («;x) de
W dans 'soi-méme définie par la relation

U(e;2) = (s Hp ey Xy, )
avec

xr;=x_;1 , F€EN* | x=x
pour

c= (" Zom, X1, %) -
On posera

(2" =wu(;x,) 0 0u(.;x)

pour x<">=(b:1,---,x,,)€X<").

(*) Nella seduta del 12 febbraio 1966.

15. — RENDICONTI 1966, Vol. XL, fasc. 2.
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Pour m €7Z ,/ € N* soit ”P} la fonction définie sur W x5 par les rela-
tions

mpl — "p si /=1

"PlH(c; AV = f "P (c;dxy) f . -f””’l_lP (u(c; 297V s dx) Aa® (x(l)) si [>2
X X

X
ol y,o est I'indicateur de I'ensemble APeg? .

Pour m €Z, I,n € N* soit aussi ”P} la fonction définie sur W x5 par
. P
les relations

1 .
”P; ="P; si n=1

"P) (c; AP) = f "P (e dx) " TP (e %) AY) si n>2.
X

On voit sans peine que
Pl (c: A(l)) = "P} (c; XUV « Aw)

en convenant que X®xA®—=A®,
Posons

Y=u X(’)
7 € N*

et soit Y, (A) I'ensemble des éléments de Y qui contiennent, parmi leurs compo-
santes, au moins 7 appartenant 3 A €§.

Nous considérerons ([4]) la conditions FLS (A, ,v) suivante avec A, € §,
v € N*:

(i) il existe y> o tel que
"Pi(c; A >y
pour chaque ¢ € W et m €Z;
. (ii) en posant
@, = sup Im'P (u(c'; 27 ; A —""P (u(c"; 27); A)|

la borne supérieure étant prise pour m/,m''€Z, ', '€ W, x €Y, (A,
A€&F on a

E a,<oco.

n € N*

Proposition (voir [4]). — S7 la condition FLS (A, v) est vérifice, alors

n4l—1
B ) AY) — TP 2 AN = 2 X g
J=n

pour chaque m',>m” €Z, [eN* ¢, " €W, 20 €Y, (A, AP eg?
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2. Dans ce qui suit nous supposerons que pour chaque /€ N* il existe
une probabilité P5° sur §? de sorte que

(1) lim "P; (¢ ; A®) = P*(A®)

7 —>00

uniformément par rapport & m € Z*, /e N* e W, AP eg?,
Si la condition FLS (A, v) est vérifiée, alors pour avoir (1) il suffit qu’il
existe 7, € N* et 8> o tels que

(2) ImfP;z., <£1 : A(Z)) _mHP}zo (CII;A(Z)>|< I—3

pour chaque ', m''€Z, [€N*, ¢/, 'e W, A? € § (voir [4]). A son tour
en supposant que l'on ait (ii) la relation (2) est entrainée par 'existence d’une
probabilité py sur AgNF = { A\NA|A€F} et dun nombre a>o0 tels que

"P (¢} AgNA) = gy (AgNA)
pour chaque c€e W, A €§,m € N* et 'on a

I
7;021 , 8:—-&’
4

7 € N* étant déterminé de sorte que 3, aj<%.
7zr
THEOREME. — 7/ existe un processus stationnaire unique (X%, 8% P)
tel que Q)

B
P (primst,min(AD) =P (AP)

et presque sirement
-1
P (#7mstm 1(A0) | 710, (%) = ©) = "} (c s AY)

pour chague m €7 , [ € N*¥, A € §9,

La démonstration de ce théoréme qui étend le théoréme d’existence de [3]®
suit la voie de [3] en s’appuyant sur la proposition ci~dessus.

Nous remarquons pour conclure que en vertu de (1) le processus (X%, §7%, P)
appartient 4 une classe de processus considéré en [2] et en particulier il est
« stfongly mixing ».

(1) Pour {m,m +1,---,n}CZ lapplication P71, m st définie par la relation

jjr[m,n] (xZ) = (Ii)mSiSn N

(2) Dans [3] on a considéré le cas homogéne: P ne dépend pas de m e Z. De plus il y
avait Ao = X.
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