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Geometria. — S ur les réseaux à invariant absolu constant ou 
fonction d u n e  seule variable. Nota di F r o im  M a r c u s , presen ta ta0  
dal Socio B. S e g r e .

D ans la deuxièm e partie du beau M ém oire que B. Segre a dédié à R. 
G arnier, il dém ontre incidem m ent le théorèm e suivant [i].

S i  une suite de Laplace est telle que trois invariants h consécutifs sont diffe- 
ents de zero, et ont des rapports constants, chaque p a ir  e d ' invariants h a un  
rapport constant et la suite peu t ètre rèduite à une autre — d'une des espèces 
tantót indiquées -  dont tous les réseaux ou bien sont invariants constants ou 
bient sont de type d E u le r  generalise.

De l’équation (log k i)uv =  yhi o ù y =  2 — a —  (3 , a =  —  , —  =  $ , a , (3 , 
constantes et oc =j= (3 , B. Segre obtient pour les invarian ts relatifs de la suite 
l’expression

(0 K =  y ,• (u 4- »)“2 0  =  1 •)

2avec Y; =  yi ((i —  i) a) —  i 2 +  i et yi =  — •

Le bu t de cette Note est de rem arquer que de pareilles suites ont fait 
déjà Bob jet de quelques Notes antérieures et que Ton a dém ontré aussi un 
théorèm e un peu plus général que le théorèm e de ci-haut, m ais ayan t une 
forme un peu différente de celui-ci.

D ans une Note de 1935, Tzitzéica [2] s’est occupé des réseaux (x) pour 
lesquels on a h : k  =  m  =  const. =(= 1, réseaux q u Jil a appelé réseaux à inva
rian t absolu constant. Parm i cette classe de réseaux il a considéré le cas parti-

culier quand — =  m  et —-  =  m i,  c’est-à -d ire  que les réseaux (x) et (x±) tran-

sformés de Laplace l’un de l’autre sont tous les deux à invarian t absolu constant 
en affirm ant quV/ est ai sé de démontrer que dans ce cas tous les reseaux de la suite 
de Laplace de (x) sont à invariant absolu constant, qui ri est pas le mème d 'u n  
reseau à Vautre.

Pour q u ’il soit ainsi, Tzitzéica m ontre q u ’il faut et il sufht que Ton ait 

(2) (log ti)uv =  I2 ■— ----- m ij h, h =  m k,

et il ya deux cas à considérer selon que Ton a 2 -----—----- m \ =(= O ou — o.

D ans la prem ier cas l’équation de Laplace du réseau (x) se ram ène à l’équa- 
tion E  (p , P') étudiée par D arboux; dans le second cas on peut arnener l’équa- 
tion de Laplace à avoir les invarian ts h et k  constants. (*)

(*) Nella seduta del io aprile 1965.
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Dans [3] nous avons dém ontré, sans intégrer Féquation (2), que les in v a
riants absolus hn\kn et h _ n\ k - n de la suite de Laplace (x) se calculent, dès 
que Fon a donnés m  et m \ , avec les formules

( \ K  __ 9 (n ,m , mi) _ h - n _  (n— 1 , M , Mi )
 ̂ hn <p(n— ’ k - n ty(n , M  , Mi )  ’

OÙ

i (p (n ,m  , m i) =  n (n +  1) m m \ —  2 (n —  1) (n +  1) m  +  n ( n —  1),

(n , M , Mi) =  n (n +  1) M M i —  2 (n —  1) (n +  1) M +  n (n —  1), 

M =  - i -  ; M i =  3 —  3 m  -f- m m \ .

Puis, dans [4], nous avons dém ontré que le résultat précédent de Tzitzéica 
est un cas particulier du théorèm e suivant:

S i  les reseux (x) et (xi) transformès de Laplace Vun de Vautre soni tous les 
deux à invariant absolu fonction de u ou de v, tous les réseaux de la suite de Laplace 
de (pc) soni respectivement à invariant absolu fonction de u ou de v, qui ri est pas  
le mème d 'u n  réseau à Vautre.

Si h — 0  et =  $1 , avec O et Oi fonctions de la seule variable u ,

ou de la seule variable v, alors les invarian ts absolus hn\kn et h ^ n\k _ n de la 
suite de Laplace se calculent avec des formules semblables à (3) et (4).

Il est aisé de voir que si et seulem ent si 2 —  —  —  ^  =|= o, on peut am.ener

Féquation de L aplace d ’un tei réseau à une forme canonique, que G. V ràn- 
ceanu [5] appelle equation de Poisson gènèralisèe.

Pour plus de détails en ce qui concerne Féquation de Poisson généralisée, 
nous renvoyons au 2ème volume des «Legons de géom étrie » de G. V ranceanu.
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S u n to . — Si rilevano alcuni risultati sulle reti ad invariante assoluto costante, ed in 
modo speciale un teorema che contiene come caso particolare un risultato di Tzitzéica ri
trovato incidentalmente e sotto forma leggermente diversa da B. Segre.


