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NOTE DI SOCI

Matematica. — 4 proposito degli autoomeomorfismi del cerchio
dotati di un punto unito wunico, interno al cerchio. Nota © del Corrisp.
G1UsSEPPE ScorzA Dracont.

In questa Nota espongo rapidamente i risultati raggiunti in una Me-
moria ultimata pochi giorni fa e dedicata a quegli autoomeomorfismi del
cerchio, che (applicano il cerchio su se stesso e che) ammettono un punto
unito solo, il punto unito riuscendo per di piu interno al cerchio .

A proposito di un tal autoomeomorfismo, sarebbe desiderabile dimostrare
che esso ammette sempre, nel cerchio, almeno una curva semplice ed aperta,
che unisca il punto unito al contorno del cerchio e che abbia in comune con
la propria immagine soltanto il punto unito; oppure almeno una curva sem-
plice e chiusa, che aggiri il punto unito e che sia libera nell’autoomeomor-
fismo (cio¢ priva di punti comuni con la propria immagine). Sarebbe deside-
rabile, ma potrebbe essere impossibile. Che anzi, se si rammentasse una pre-
sunzione avanzata da Brouwer ()| si sarebbe indotti a considerare, come caso
limite della seconda eventualita, anche quella del presentarsi, nel cerchio, di
una curva semplice e chiusa, che passi per il punto invariante, che abbia in
comune con la sua immagine (e la sua controimmagine) soltanto il punto
invariante, e che separi dall’infinito tutti i punti'd»ella sua immagine, diversi

(¥) Presentate nella seduta del 17 novembre 1962.

(1) G. ScOrRZA DRAGONI, A proposito degli autoomeomorfismi del cerchio dotati di un
punio unito solo (in corso di stampa nei « Rendiconti del Seminario matematico dell’Uni-
versita di Padova», dove comparird nel vol. XXXIII).

(2) Nel testo alludo al cosiddetto teorema generale di traslazione. Per notizie ed in-
dicazioni bibliografiche relative a questo teorema, giammai dimostrato, si vegga la Nota
che gli ho dedicato nei « Rendiconti del Seminario matematico dell’Universita di Padova »,
vol. VIII, pp. 83-91 (1937).

13. — RENDICONTI 1962, Vol. XXXIII, fasc. 5.
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da quello invariante, ovvero tutti quelli, diversi dall’invariante, della sua
controimmagine. Comunque, nella Memoria annunciata dimostrerd che:

In ogni tal autoomeomorfismo del cerchio é sempre presente, nel cerchio,
almeno una curva semplice ed aperta, che unisca il punto unito al contorno
del cerchio e che abbia in comune con la propria immagine soltanto il punto
unito,; oppure almeno una curva semplice e chiusa che aggiri il punto unito
e che si possa spezzare in due archi liberi nell autoomeomorfismo, se non & addi-
vittura libera essa stessa.

Nella seconda eventualita il risultato si pud precisare notevolmente.
Scelte le unita di misura per i segmenti e per gli angoli, e prefissato il numero
reale positivo €, a uno degli archi in cui la curva semplice e chiusa si spezza,
si puo imporre di avere un diametro minore di € e di essere visto dal punto
unito sotto un angolo minore di ¢ nella misura. E queste circostanze si pos-
sono esprimere dicendo che l'altro arco aggira il punto unito a meno di =.
Naturalmente la curva semplice e chiusa eventuale ed i due eventuali archi
semplici ed aperti dipenderanno da . Ma si pud sempre concludere che:

In ogni tal awutoomeomorfismo del cerchio é sempre presente, nel cerchio,
almeno una curva semplice ed aperta, che unisca il punto unito al contorno del
cerchio e che abbia in comune con la propria immagine soltanto il punto unito,
oppure almeno una curva semplice ed aperta, che sia priva di punti in comune
con la propria immagine e che aggiri il punto unito a meno del numero reale
e positivo €, prefissato a piacere.

Quest’ultimo teorema & in armonia con un altro mio recente risultato,
relativo a quegli autoomeomorfismi di una corona circolare, che non lasciano
alcun punto invariato e che applicano le due circonferenze estreme della co-
rona ciascuna su se stessa; in armonia cioé con la circostanza che ogni tal
autoomeomorfismo della corona circolare ammette sempre, come libera, nella
corona, almeno una curva semplice ed aperta, che congiunga le due circon-
ferenze estreme della corona, oppure almeno una curva semplice ed aperta,
che aggiri il centro della corona a meno di ¢, il numero reale e positivo € poten-
dosi prefissare a piacere (di guisa che ogni tal autoomeomorfismo della corona
circolare o ammette, nella corona, almeno una curva semplice ed aperta, che
congiunga le circonferenze estreme della corona e che sia libera, oppure al-
meno una curva semplice e chiusa, che aggiri il centro della corona e che si
spezzi in due archi liberi, se non & libera essa stessa) ).

Le dimostrazioni sono troppo delicate per poter essere riassunte soddi-
sfatentemente entro confini piuttosto ristretti.

(3) G. SCORzA DRAGONI, Swugli autoomeomorfismi delle corone cirvcolari privi di punii
uniti (in corso di'stampa nei « Rendiconti del Seminario matematico dell’Universitd di Pa-
dova », dove occupera le pp. 1-32 del vol. XXXIII). Veramente l'accezione data ivi alle
parole « :ctggirare un punto ameno di e» & diversa da quella attuale: fissata I'unita di misura
per i segmenti, una curva semplice ed aperta del piano ordinario aggira un punto del piano
a meno di g, se si pud completare, mediante ’aggiunta di un arco col diametro minore di
g, in una curva semplice e chiusa aggirante il punto, nel piano. Peraltro, a conti fatti, nel
caso della corona circolare, il teorema, vero in una accezione, & vero anche nell’altra.



