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Un’ osservazione sopra i semigruppi

Nota di DronNisio GALLARATI (a Genova) (%)

Sunto. - Come le prime dieci righe.

B ben noto che un semigruppo (ciod un monoide associativo)
nel quale siano risolubili tutte le equazioni della forma

(1) ax = X, Yo = A

& un gruppo; & dotato cioe di elemento identico ed ogni suo ele-
mento & unith. Non & forse inutile rilevare che tale ipotesi pud
essere sostituita con quella che abbiano una ed una sola soluzione
tutte le equazioni del tipo (1) aventi un dato secondo membro A
Sussiste cioe, la seguente proposizione: un semigruppo X che pos-
segga un elemento ) tale che per ogni a e Z ciascuna delle equazions
ax = A, ya=>X abbia una ed una sola soluzione, & un gruppo.

Ed ecco la semplice dimostrazione. Hsistono per ipotesi quattro
elementi ', A, u”, )"’ (univocamente determinati da 2) tali che:

@) == AN == gk = A2 = ),

Ne segue MW =wu/;, A =wu"; ed inoltre Aux =iu"A=721% Di qui,
moltiplicando a destra per )’ e tenendo conto delle (2):

QPN = N NN = A2 =1,

eppertanto:
(3) MY — A’ = .

Cid implica 4’ = w’. Poniamo %' — #” — u. Dalla Au — ) segue
‘P =)du=»X e quindi 4> =wu; si ha poi, tenendo conto delle (3)

W% = MM = WA =l = =u

(*) Pervenuta alla Segreteria dell’U. M. I. il 17 giugno 1963.
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e quindi

AN = MUk = uh =\
Ne segue M = u e quindi A" = u =1; eppertanto:
A= )\'; M= u =2\

Se ora ¢ denota un qualunque elemento di = e se «, § sono i
due elementi di £ (univocamente determinati da o) tali che cx—
= of ==, risulta:

o(ad) = W' = u, A Ble =22 =wu;

e si vede subito che # & elemento identico, cioé che ou = us —=o.
Infatti (uo)x = u(ocx) =ur =i =ox e similmente: B(ou)==(8c)u =
= iu =1 =fo. Inoltre ad’ = \B)o(ad')=(AB)u =72 & Vinverso di
o. Cid basta per concludere.

Ed ecco alcune immediate conseguenze. Un semigruppo con
cancellazione che possegga un elemento zeroide (}) & un gruppo.
Un dominio di integrita dotato di un elemento zeroide & un corpo.

(') Un elemento A di un semigruppo £ dicesi zeroide se per ogni a € 2
esistono x, y € 2 tali che ax =ya =21. Cfr. ad esempio: A.H. CLiFFORD

e D. D MiLLER, Semigroups having zeroid elements, «Am. Journ. of
Math.» (70) 1948, pp, 117-125.



