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Sulla definizione di funzionale analitico.

Nota di DomiNgos PisanNerLni (a S. Paulo)

Sunto. - Si semplifica la definizione di funzionale analitico in un aperto
dello spazio delle funzioni analitiche wmunito della topologia di
TILLMANN.

Sia ¢ l'insieme delle funzioni analitiche (y, M) definite in
insiemi aperti M non vuoti e diversi dalla sfera complessa S,
nulle all’co (se oo € M). ¢ munito della topologia di FANTAPPIE
[1] verra indicato oF.

Secondo FanTaPPIE un funzionale F definito in un aperto Q
di 9rsi chiama analitico se soddisfa alle condizioni:

I) Fl(y.M,)] & una funzione analitica di « quando (y., M,) &
un’applicazione analitica di « (linea analitica) con valori in ¢g.

II) Se (y, M,) € Q & un prolungamento di (y, M) € Q si ha
Fl(y, My]= Fl(y, M)] [1]-

Abbiamo dimostrato nella nostra tesi di dottorato [2] che la
seconda condizione & una conseguenza della prima.

Piu tardi & stata introdotta in ¢, dal TrLrLmMANN [3], una topo-
logia con certi intorni fondamentali Ve, che oltre molti vantaggi
rende lo spazio S separato.

Vogliamo dimostrare in questa nota che la seconda condizione
che definisce un funzionale analitico & ancora conseguenza della
prima se (y, M) € V(y, m,) < Q.

Dopo aver redatto questa dimostrazione lo stesso TILLMANN
ci ha comunicato un’altra dimostrazione del teorema [4].

Ricordiamo quale & la topologia del TiLLMANN [3]:

Sia (y,, M,) € 9. Diremo intorno V(y,,M,) I’insieme degli ele-
menti (y, M) € o per cui si ha:

8¢, CM) <e  (tECM,) (%)

(1) s
(t,CMy) <e  (t €CM)

(*) ¢ = distanza sferica.
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3t, CM)=< (t€CM,) . t
? o(t, CMy) =« (t € ¢M) => [y() — YD) | <.

¢ munito di questa topologia sard indicato con ¢r.

DEFINIZIONE. — Si chiama applicazione analitica definita in O
aperto in S, con valori in ¢7, un’applicazione per cui esiste:

lim (ya, Ma) —_ (yaw Mao)

* — o,

(Vo= 0)

o = Olo

LevMMa. - Siarno (y, M) e (y, M,) con M,>M,. Se (y, M)) €
€ V(y, M,) esistono un’applicazione analitica (yu, M), (x complesso)
e due numeri «, e o, per cui (Yo, My) € V(y, M,) (« complesso),

(yao’ Mdo) :(y’ Mo) e (yotn sz) :(.Y1 Ml)‘
Sia xy €CM, e 3, = mass d(x,, =) (x € M,). Sia S5 la sfera chiusa
di raggio 3 e centro x, ed M; = M, NCSs U M,. Si avrd

M,NncCS, UM, =M,
M,NCSs, UM, =M,.
L’ applicazione

(y’ Ma) e 81 SR(D‘)
o@=<{ (y, Mz) ~— 0 << R(e) <3,
\ (. M) — R(#) <0

¢ analitica nel piano complesso perché dato Vi{yz, M3) si ha:

8(x, Srx) <o (€ Sga=)

6 — o] < 0=> R(oc——)< =
| | v 8z, Sr@) <o (x€Srw)

donde

32, CMR(a) <o (x €CMER(a)

P | <o=>
8z, CMp@) <o (x €CMp(a)
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ed ancora

Ya) —ya® | _ 0

eFa=> pop— <s (t € MR N Mr))-

Essendo M,> M,> M,, si avra:
3(x, CM,)) << ¢ (x €CM))
e 3w, CMy) <e¢ (x €CMgry)) donde

y(My) € Ve(y, M) (e complesso) c. v. d.

TeorREMA. — Se F & un funzionale definito in un aperto Q, per
cui Fl(yo, My)] & una funzione analitica in ¢—(Q) se ¢ = (yau, Ma)
& un’applicazione analitica con wvalori in ¢r, si avra F[(y, My)] =
=F((y, M))] se (y, My) & un prolungamento di (y, M) e (y, M,) ¢
€ Ve(ys M,) = Q.

Infatti sia (y,, M,) Vapplicazione analitica del lemma precedente.
Si avra che f(o) = F[(y., M,)] & analitica nel piano complesso. Sic-
come f(x) = costante per R(x) =<0, si avra f(«) = costante per qual-
siasi o, donde il teorema.
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