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Polinomi interi in oc di grado n dispari che assumono
n volte ciaseuno dei 2m valori ± JV,,..., ± JVW.

]STota di GTCSEPPE PALAMA (a Lecce)

Snnto. - È contenuto nella breve mtroduzione che segue.

H. L. DOEWART (A) ha risolto la questione di trovare un poli*
nomio intero in x di grado n che per n valori, interi e distinh, di
x assuma il valore -+- N e per alir% n valori, pure distinti ed interi,
assuma invece il valore — N.

Ora vogliamo qui generalizzare la précédente questione e cer-
care un polinomio intero in x e di grado n, dispar% che assuma
n volte ciaseuno dei valori N n —N,, N s , —N2, ..., Nw , — Nm per
^. 2m valort di x interi e fra loro distinti essendo KTl interi
opportuni.

1. Si sa che la questione della ricerca di soluzioni intere del
sistema di equazioni indeterminate

0C\ 1 + . . . + Xh\jP = 05*2,1 H- - •+• 05*2, p = — = %hm, 1 + . . . +• Xkm,p ,

( fc=l , 2,.. . , n)

è noto come Problema di PROTTHET -TARRY (2) e le sue soluzioni
sono date dalle cosiddette multigrade a catena (3).

Ora se si ha una di tali multigrade a catena del tipo (che si
dice ideale o normale del (2n)mo ordine)

(11)

(£) H L. DORWART, Concermng certain reductble polynomials, «Duke
Math Jour », I , (Marzo 1955), pp 70-73.

(2) Cfr. Gr. H . H A R D Y and E. M. W R I G H T , An introduction to the Theory
of Numbers, Oxford, (1954). p 328.

(3) Cfr. ad es. Gr. PALAMA, Saggio d% una nuova trattaztone delle mul-
tigrade, < Boll. delPTJn. Mat. I t » , 3, 3, (19*8), pp 262-278.
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che sta per il sistema di identità

»*1,1 -H •» -+• 0*1, 2n+l = a fe2,1 •+• — •+- Ctfe2,2w+1 = » .

(* = 1, 2,,. , , 2w)

ma tale che si abbia

Cti, 1 -f- OQ, 2w+l = ^ 2 + ag,2n ^ ». = « 1 , 2 M + 1 ^ - #2 ,1

= Ct3,1 •+- a i , 2n+l = C&3, 2 -+• O4,2n = — = «3 ,2n+l -f- CH, 1

= a a m - l , 1 •+• «2m, 2M-L1 = Ct2m-1,2 + a2m, 2n = —

... — a2m-l, 2n+l *+" &2m, 1 = 2C ,

«on C costante, sottraendo C ad ogni termine délia (lj), ad essa
puö darsi la forma

62,1 , .» , &2,2n+l | ? — 6 2 , 1 , . . . , —&2,2rt+l ??

^ 6 m j i , . . . , 6w ,2n+l - - — 6 m , l , » . . — 6Wi2n-(-l.

Inoltre se poniamo

... , Ar
m = bmfi • ... • 6

diciatno che il polinomio

{x -61,1). ... • (x —&lj2w+1)-i-iVl = (aï -4-61,1) • ». • )a; -f- 6t, 2̂ +1) — ̂  =

= (X — b2, l) • ... • (CC - 62, 2n+l) -H iV t = (X 4- 62, l) • .•. • (Oi + 62,

= (O?—Ôm| l) «. . . . (05—6W, 2n-hl) •+- iVM = (x+bm, l) • ... • (x - h 6 m , 2«+l) ~ Nm

soddisfa alla nostra questione.
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Infatti, innanzi tutto, i polinomi di tutti i membri délia précé-
dente sono identici, perche il termine indipendente dalla x dî
ciascuno è, per le (3,), nullo, e perché gli altri termini, in x, per
le formule di GIRARD-NEWTON^ e per la (2,) sono identici. Inoltre-
taie polinomio per

x = ±bijZ , x = ± 62,*,..., x= ±6m,*,

[i = 1, 2,.. . , 2n~+- 1)

assume rispettivamente il yalore

2. Infiniti sono gli esempi noti di multigrade del tipo délia (2^
per w = l, se si presçinde dalla condizione che gli ah3 siano fra
loro diversi. ed è facile altresï scriverne con un numero arbi t rant
di membri.

Se ci serviamo ad esempio dalla

— 37, 17, 20 i — 20, — 17, 37 2 — 35, 7, 28 £ — 28, — 7, 35,

si ha

N, = — 12 580, JV2 = - 6 820,

e quindi applicando il risultato précédente si ottiene il polinomia

(x-+-37)(x-17)(œ — 20) -12 580 = (œ-+-20)(x-4-17)fe — 37)-+- 12 5 8 0 ^

= {x -H 35) (se — 7) (x — 28) - 6 860 = (x H- 28) {X -+- 7){x — 35) -4- 6 860

che per

x = — 37, 17, 20 ; x = — 20, - 17, 37

x = — 35, 7, 28 ; x = — 28, — 7, 35,

assume rispettivamente il valore

— 12 580, 12 580, — 6 860. 6 860.

Per n >> 1, semtoa non siano ancora note multigrade a catena
normali del (2n)mo ordine, con un numero di membri m > 2. Invece,
corne si sa, per m = 2 si conoscono multigrade normali degli ordini,.
pari, 2, 4, 6, 8.


