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Sulle derivate dei polinomi di Laguerre e del tipo ultrasferico
rispetto al parametro.

Nota di Lierrerio Toscano (a Messina).

Sunto. - Si assegnano formule sulle derivate, rispetto al parametro, dei
polinomi di LAGUERRE e di aliri del tipo ultrasferico.

1. In una recente nota ('), F. Tricom1, fra 1’altro, da sui poli®
nomi di LAGUERRE
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() P. G. Tricomi, Sulle derivate delle funzioni ipergeometriche confluenti
wispetto ai parametri, « Rend. Ace. Naz. Lincei - Cl. Sci. Fis. Mat. e Nat. »,
8. VIII, v. XTI, 1952, pp. 227-233



194 LETTERIO TOSCANO

s+1
(2 » ®

(s, m)

dove

W) = V@),

V¥ (@) @ il polinomio ultrasferico

(s, #)
n!

(e

s+1. 142z
2 7 2

e P*Fx) & il polinomio ipergeometrico

(« + 1, n)

o 2F,(——%,oc+{3+’n+1;oc+1;1;x).

2

2. Se nella (1) applichiamo la formula ordinaria sulla derivata
n~esima del prodotto di due funzioni, si perviene alla (3).
E la stessa si pud ottenere con la formula di calcolo simbolico
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Per i polinomi W )(x), poiche

1—s

5 —1

oo (= (s,m) (L—a)?® d g

V) (x) = T 7o 1 ] &%ﬁ(l —a?) 2,

( 2 ”)
si ha
1—s
(1— m?)—2_ ar s—1

e successivamente

7

(6) s W) =
s .
(— 1)l — 22 2 1 g dar ng 2
= e [ax— log (1 —a?) —log (1 — ) |t —a%) .

In questa applichiamo la formula ordinaria sulla derivata
n—esima del prodotto di due funzioni, e notiamo che
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Si deduce
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Se al secondo membro della (6) si applica la formula (%

o=

con le posizioni

D"t — (D% = 3. (— 1= ) D1

s—1
nt ——
f=log(l—a?) e o=(@1—a?) 2,
si deduce
s
0 (=1 — ) @
s WO = gwimer

n

LAY di— ,n+§___ n_.,'_l_‘ﬂ
-Z,(z>(’&—1)'c‘zw+”__l[(1—x) 2(1+x} 2—!-—

1
s—1 s—1
=it —- F—-
(=t —a)  E(ea) 2|
D’ altra parte per i polinomi ipergeometrici si ha

P(a, B)( )_ (— )‘" (1 — &)=l + x)—¢ % [(L — xynta(l + ayn-t8],

e introducendoli nella precedente si ottiene
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dalla precedente si passa alla (5).

(?) C. PossE, Ueber eine Identitat der Daffeientialrechnung, « Mathe

matische Sammlung herausgegeben von der Mathematischen Gesellschaft
in Moskau », XIII, pp. 489-491.



