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Sopra una notevole equazione diofantea.

Nota di ALDO PIETROSA^TTI (a Yelletri).

Sunto. - II contenuto di questa nota è riassunto nel seguente n, 1.

1. Il Sig. A. MOESSKER ha recentemente (l) reso nota una solu-
zione parametrica delF equazione diofantea:

(1) xf -+- x2
5 -f- xz

b -+- x 5

Ci proponiamo di mostrai^e come si possa pervenire facilmente
e in modo del tutto elementare ai risultati del MOESSKER, traendo
partito dalla nota identità:,

(x -+- y — zf -+- (y -+- z — xf -+- (& H- X — yf -+-
(2)

2. Si osservi, infatti, che il quarto termine del primo membro
délia (2), ove si ponga:

x = a5, z = hb5, z = kbb

con a, 6, h, k interi positivi, assume l 'aspetto:

(3) S0hka5b10[a10 - H (h2 H - fc*)610];

ed è evidente che, trovando, se possibile, interi, h, k, soddisfacenti
aile condizioni
(4) 8 0 ^ = ^ ,
(5) h2~hk2 — q^

si avrà una soluzione délia (1) in funzione dei parametri a, bf

poichè, allora, la (3) ëarà somma di due quinte potenze intere (e
positive).

3. Intanto, il minimo prodotto, hk, soddisfacente alla (4) è, ov»
viamente :

P — 2.54;

prescindendo dalla simmetria di quest'equazione, tutte e sole le
soluzioni (intere e positive) di essa sono:

h—1 ; 2 ; 2-5 ; 2-52; 2-53

k = 2-&; 54; 53; 52 ; 5 ,

t1) "Bollettino dell'Unione Matematica Italiana,,, 1951, Serie III, 47
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e poichè la coppia & = 2.52, k = 5* soddisfa anche alla (5), si ha:
# —a5 , y = &0b5, z = 25b5, e di conseguenza:

5; a;3 = a5 — 2565;

5 ; aj5 = (50a64)5 ; x6 = a5 -+- 7565,

ch' è, appunto, la soluzione parametrica data dal MOESSNER.


