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Costruzione di polinomi irriducibili di eguale grado di cm" i

moduli delle differenze delle radici córrispondenti soddisfano

a linritazioni prescritte.

Nota di Ltriai AKTOÜSTIO B,OSATI (a Firenze).

8unto. - Gome Ie prime righe della nota.

È noto che se due polinomi irriducibili hanno uiia radice in
comune essi, a meno di un f autore costante, sono identici e tutte
Ie lo^o radici coincidono.

Sia A(x) — xn -+- a^11—l-i- ... -+- an un polinomio di grado n a coef-
ficienti razionali a u a2 , . . . , an , irridudbile nel campo assoluto di ra-
zionalità K(l), e siano a15 %%i..., an le sue radici, Facciamo Tedere
che scelti due numeri positivi arbitrari s, M e fissate Ie radici
ai? a2ï »-5 a

r ) (r <.^h in modo che fra essè insieme a una qualsiasi
vi sia la coniugata, esiste un polinomio B(x) = xn -+- bjXn—1 -H ... -4- bn

a coeffidenti razionali hx, b g ï . . . , b n irridudbile in K(l) di radici

K-M<«, (• — 1 , 2 ; . . . , r),
l a j ^ - P j ^ Jf, ü = r + l, r ^ - 2 , . . . , n).

Si faccia corrispondere ad ogni radice %h di ^(ac) il numero 6A,
razionale se a/fc è reale, complesso e cpn parte reale e coefficiente
deir immaginario razionali se aA è complessa; inoltre a radici aA, «̂
coniugate corrispondano numeri 6A_, 6j coniugati e si abbia

! * < - 0 < | < | , ( » = 1 , 2,. . . , r),

I *J ~~ ei I > M+ g ' (i = r -h 1, r -f- 2 »>.

Il polinomio

P(x) = n (» - e,)

ha i coefficienti razionali.
È noto che, in base a un risultato di HILBBRT (1), esistono infi-

niti Talori interi di t per cui il polinomio tP(x) + i è irriducibile

(l) Cfr. D. HILBERT: « Journ. f. reine ang. Math. », 110 (1892), pagg.
104-129.
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in K(i). Scelto allora il numero positivo <r esiste un numero razio-
nale positivo v) < c tale che il polinomio

è irriducibile in K(l). D' altra parte le radici di un polinomio sono
funzioni continue dei coefficienti (*) sicchè se a è stato scelto con-
venientemente alle radici öA di P(oc) possiamo far corrispondere Ie
radici pA di B(x) in modo che si abbia

E per Ie (1)

I oc, — fc| <£ | *, — 6, | + | 8, - fc | < i, (i = 1, 2, . . . , r),

\*,-h\'£:\\*i-*i\-\*t--U>M-*-\-\=M,

(j = r •+-1, r -+- 2,..., n) c. T. d.


