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Caratteri di divisibilith per numeri impari,

Nota AgosTINO LAMPARIELLO (a Foggia)

NSunto. - Determinasgione di quatiro criteri generali di divisibilita per nu-
mers impart.

Siano a e b 'due interi positivi, e, rispettivamente, D e d i nu-
meri delle loro decine, ¢, e ¢," le cifre delle unith; cioé sia
1) o = Dx + ¢, b=dx + ¢’ {x = 10)
(!) Per non ingombrare troppo la tabella diamo soltanto la differenza.

Si ha per es.: 3% — (23 4 13) =18; 43 — (334 23) = 29; 53 — (43 + 23) =53,
ecc. ecc.
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moltiplicando la prima di queste uguaglianze per — ¢,/ e la se-
conda per ¢, e quindi addizionando membro a membro si ottiene

2) C —e¢ya + ¢b=(— D¢, + cod)x

Sia b primo con x (cioe sia ¢,” dispari diverso, da 5), allora la (2)
ci dice che «b & un divisore di @ quando e soltanto quando b & un
divisore di — De,” + dc; ».

Scegliamo « in guisa da avere u«c,’ = i 2= 1. In particolare per
¢ =1,8,7,9 si assuma rispettivamente =1, 3, 3, 1 e risulta
=0, 1, 2, 1 e i segni sono +, —, +, —.

Moltiplichiamo 1’uguaglianza (2) per « otteniamo:

1(—— coa+cob}_(—Dmco + cpadjr = (— Dpx 7= D + crd)x =
'_..{—(Dx+co)ﬁ+D+co(ocd+B)(a:_
= —afx +'| = D + cylad + B) | .

Si pud scrivere
(— ¢y + Ba)a + uegh = | 7= D 4 cy(ad + B) | =

e questa ugunaglianza ci mostra che: -

~«Se b & primo con x ed & un divisore di @, allora b & anche
un divisore della somma algebrica == D + co(ad + ) ».

Questa somma algebrica, nei casic,’ =1, 3, 7, 9 assume rispet-
tivamente la forma (a meno del segno che non interessaj:

D—cd D~ o3d+1), D—cf8d+2), D-cld+1).

'EseMPI. - 1* formula:

1) 1331 = 0 (mod. 11); difatti 133—1 1=0, 132—0 13—2.1=0,
11 =0.

2) 961 =0 (mod. 31); si ha: 96 — 1.3 =0, 93 =0, 9_9—0.

3) 20557 =0 (mod. 61; [2066 —7.6=0, 2013=0, 201 —3 .6 =0,
183 =0, 18—‘18:0.
2% formula: '

1) 169 =0 (mod. 13); difatti 16 + 98 -1+ 1) 16 + 36 =52 = 0.

2) 1081 =0 (mod 23); si ha: 108 +1.(3-2 +1)=108 +7=115=0,
11 +5.7 =46 =0.

33397 =0 (mod. 43); otteniamo; 339 + 7(3-4 + 1)=339 + 91 =
—430 =0, 43 =0. ”

3% formula:
1) 289 =0 (mod. 17); difatti: 28 = 9(3 . 1 + 2), 28 = 45.
2) 999 = 0 (mod. 37); difatti: 99 =9(3.3 4+ 2), 99 — 99 = 0.
8) 2077 = 0 (mod. 67); avremo: 207 = 7(3 . 6 + 2), 207 =140, 67 =0.
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4® formula:

1) 361 =0 (mod. 19); si ha: 36 +-1-(1 +1)=38=0.

2) 2523 = 0 (mod. 29); otteniamo: 2562 + 3(2+1) =252 + 9=—=261 =0,
26 + 3 = 0.

3) 17769 = 0 (mod. 59); avremo: 1776 + 9(6 + 1) = 1775 + 54 =
—=1829=0, 182 +54 =236 =0, 23+ 6.6 =59 =0.

In conclusione le formule operatrici sono:

D = c,d (mod. 10d + 1),

D + ¢y(8d + 1) =0 (mod. 10d + 3),
D = ¢,(8d + 2) (mod. 10d =+ 7),

D + ¢y(d + 1) =0 (mod. 10d + 9).

Per d =0, 1, 2,... si potrd trovare, mediante le suddette for-
mule, quel b che dividera esattamente a.

Enunciamo pertanto i caratteri di divisibilitdh per i primi in-
teri primi della serie naturale (escluso 3 ed 11):
1) D = 2¢, (mod. 7).

« Un numero & divisibile per 7, se & divisibile per 7 la diffe-
renza delle sué decine e del doppio della cifra delle unita ».

2) D + 4¢c, =0 (mod. 13).

« Un numero & divisibile per 13, se & divisibile per 13 la somma
delle sue decine e del quadruplo della cifra delle unita ».

D = 6¢, (mod. 17).

« Un numero & divisibile per 17, se & divisibile per 17 la dif-
ferenza delle sue decine e del quintuplo della cifra delle unita ».

3) D + 2¢, = 0 (mod. 19).

« Un numero & divisibile per 19, se & divisibile per 19 la somma
delle sue decine e del doppio della cifra delle unita ».

4) D + 7c, =0 (mod. 23).

« Un numero & divisibile per 23, se & divisibile per 23 la somma
delle sue decine e di sette volte la cifra delle unita ».
5) D + 3¢, =0 (mod. 29).

« Un numero & divisibile per 29, se & divisibile per 29 la somma
delle sue decine e del triplo della cifra delle unita ».
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6) D =3¢, (mod. 31).

« Un numero & divisibile per 31, se & divisibile per 31 la dif-
ferenza delle sue decine e del triplo della cifra delle unita ».

7} D = 11¢, (mod. 37).

« Un numero & divisibile per 37, se & divisibile per 37 la dif-
ferenza delle sue decine e di 11 volte la cifra delle unita

8) D = 4c, (mod. 41).

« Un numero & divisibile per 41,°'se & divisibile per 41 la dif-
ferenza delle sue decine e di 4 volte la cifra delle unita ».



