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Sulla serie di Taylor.

Nota di TOMMASO BOGGIO (a Torino).

Sunto. - Viene data una œondisione, assai nteno restrittiva di quelîa usuule,
per la validità déllo sviîuppo di una futozione in serie di TAYLOR.

Nei trattati di Analisi (') si trova la proposizione seguente:
Se la funzione f(x) è taie che le successive âerivate, per tutti i

valori di x compresi in un intervallo x o
H ( ï o + h) siano sempre

minori, in.valor assoluto, di una quantité A, quaïunque sia Vor-
dine délia derivata, si avrà:

(1) ƒ{x, + h) = f(x0) + hDf(x0) H- ~ &f{xQ) + ...

«ioè sussiste lo sviîuppo in serie di Taylor.
Or a mi propongo di esporre qui (cosa che ho già svolto da

anni nel mio insegnamento universitario) una condizione assai
meno restrittiva di quella indicata dal teorema précédente, e pre-
cisamente si ha la proprietà:

Se esistono due quantité positive finite A ed a tali che, quaïunque
Ha Vintero positivo n , si abbia

<2) moà Dnf{x)<A&n,

tutti î valori di x compresi neW intervallo x0'
 !(x0 H-h), con

h >> 0, aîlora sussisterà lo sviîuppo in serie (1) di Taylor,
Infatti, si ha :

f(xo+ *) = f fa) H- KDffa) H- ... -h ( ^ ^ Z)«"VK) + ^

ove 0 < ô < 1 ; P ultimo termine, in virtù délia (2), risulta, in valor
•assoluto, minore di

A(h*)nln\9

ha per limite 0 quando n cresce indefinitamente ; di qui ri-
sulta il teorema.

Lo~ sviîuppo (i) sussiste anche se invece délia (2) è verificata

(*) Cfr* ad es. Ô. PÉANO, Lesioni di Analisi infinitésimale, vol. I, pag.281
<Torina a. 1893); G, SANSONB, Leeioni di Analisi tnatematica, parte I,
pag. 335 (Padova, a. 1930).
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la condizione seguente, apparentemente più generale:

(3) mo&Dnf{x)<AxnnP9 con

Infatti, siccome n < en, si ha ;

aKwÊ < ane3" = (aeP)B = a,n, ̂

perciö la (3) puö scriversi:

che non differisce dalla (2).


