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Sulla norma del complemento I'(x, x)
della funzione gamma incompleta per o« — —

DO =t

Nota di Lerrerio ToscaNo (a Messina).

Sunto. - Si dimosira che la norma del complemento T'(a, xX) delia funzione
gamma incompleta per a:-——% coincide, a meno di un semplice fat-

tore, con la trasformata di LAPLACE di una particolare funeione di
BEesseL.

1. 11 complemento I'(x, x) della funzione gamma incompleta
v, ) & definito dalla

(o, @)= D() — y(x, %) = [e~*ts—1dt.
x
La y(«, x) e il suo complemento sono pure indicate con P(x, «),
Qe, @), [0 Pafx), Q,(x)] e dette funzioni P e @ di Prym ().
La norma N(x, x)= N, z)l(, -—-1,:1;) della funzione I'(x, x) &
stata recentemente ‘espressa da. TricoMI (%) come trasformata di
LAaPLACE della somma di due funzioni 1pergeometx'10he ‘di GaUss

(*) N. N1eLsEN, Handbuch der Theorie der Gammafunkiion, Leipzig,
Teubner, 1906.

(?) P. TricomM1, Una formula sulla norma della fwnzwne gamma incom-
Dpleta, « Boll. Un Mat. Ital. », (3), 4 (1949); pp. 341- 344,
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a variabili complesse; e precisamente vale la formula

N o)==t L [ pl1, 1—a; 2-—t—)
o 2= pg g Lo [fos F\L 1—w 224 )+

1)

t—2a t
+t—~_z.F<1, 1—a; 2—2«; _—t—'i)]

(Be< 1, Rx>0),
con

oo

LIF(t)] = [evF(t)dt.

0

Da questa sua formula, il Tricomr deduce le note

) N, #)=L, llf log (1 + t‘l)] Ra> 0,
1 _ - ~4
3) N(é, x)=v2L,,a(1 +~B(VI++1)] ¥
, 1 _ sen {*
B qui aggiungo le alfre
1 3 - -3
4 N(— 59 :v) = 2%z L[l + &) *(Vi+#+1) 7]
’ 1 ! O e
@) N(— 35 a:) =4V2ra 'LWE[J%(#)] Rz >0,

che discendono dalla (1), ma non direttamente per semplice sosti-
tuzione.

1
2, Per a = -5 si ha dalla (1)
1 t 3 t ¢ 3 . ¢
¥(—g o) =mlrm# (b 55 8 ) (b s 8 =)

Ma
—F\ —2
1+V1——t'—
t+¢

per cui

Al



SULLA NORMA DEL COMPLEMENTO I'(x, &) ECC.
Analogamente

11 3 . P \_ 4 . -
mF(l, 33 3; m)—z(t—?’b—?\/—l-——zt).

E risalendo

N(_%, z):4Lx[1_v~1+¢t+\/—1 —q)t].

¢

Inoltre

— - — S 1
Vo1t + Vo1 —ad=V2(VI+ £ - 1)
e quindi
1 i o -1
N(— 59 ac) = 4L.’;[1 —Ve2(Vi+#41) 2].
Ora & notfo che dalla
L[F(#)] = f(x)

si trae p
L’“[ﬁ F(t)] = xf(x) — F(0).
E pusto
Fy=1—V2(VI+ ¢t + 1)‘%
si ha
1 3 I _3
4) N(— 31 ac) = 22210 JHL + £ (V1 £+ 1) .

D’ altra parte, per la funzione di BrsseL J,(f) & noto che

LIJ(] =1+ p) *(VI+pt+p)”,

da cui

VAL = Ipt [ H1 by (VIS B + 1)
4

Per v —_:g segue

2V = L[Js(t2)] = Lp[t(1 + 2 %(\/m 1y g!,
2 T
o per p=2Vx
2\/;:1’2\/5["8_“2)] =L, [t(1 + 3 %( V1+ 2+ 1)” %] .
2

Confrontando con la (4) si conclude

1 —
) N(— 5 90) =4Vora'L, _[Ja(M]



