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Gli integrali ellittici completi di prima e seconda specie
nel calcolo simbolico.

Nota di LeErrERIN ToscaNo (a Messina).

Sunto. - S¢ assegnano due formule di calcolo simbolico su gli integrali el-
littici completi di prima e seconda specie.

1. Gli integrali ellittici completi di prima e seconda specie sono,

come & noto,
T

B
dp
K = Rt ——
) [\/1 —e?gen’y
0
e < 1

x
2

E(s)__] [\/1 —e*sen? ¢ dy;
]
e con la funzione #pergeometrica di GaAUuss sono pure dati da

K([a):%F(%, ;; 1 e’)
T 1 1
E(E)=§F(——§, é; 1, E:>.

(19 Se fosse AgAy — A\, —0 sarebbe T una trasformazione degenere,

com’@ subito visto.
(11) 8i veda: M. VILLA, op cit. in (2).
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D’ altra parte vale la trasformazione di LAPLACE
el
v

'[e_mxa—llﬁ'l(p; v; vae)de = —(—)F(W, B; Y7)>
0

Facciamo in questa « =B =5, y=1. Si ha

l\')ll—‘
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J/e—lww 2114’1(@; 1; vm)dm = ‘2 F(%, 5 L %):
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e con l'integrale K

~o
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— 2 Ze 1. — v
Of ez IF,(g, 1; vw)dx =v5 K(]/;\)
E poiche (KUMMER)

1 ¥ live v
lFl(é; 1; "x)= ngo(?) = 921-0(5)’
~ _ 41 v v ;I_
1 /e—mx 2e2 I(—)d = K(V )
( ) ; 0 2 &L = V"T)\

Con le note posizioni di Calcolo simbolico

segue

0) = [ e P @i = L{F @]
0

8i pud anche scrivere
g v 2 N
(1) L[x 2% I(“”)]:-_—: (l/!>
V=X A
_1
21

1
Facendo invece, in partenza, *=—3, B=g, y==1, si otten-

gono gli analoghi risultati

o0 —

2 f e %ev?_w I,,(%) de = — 4]/7)'; E (V%

0

O G e T

Le (1') e (2') sono delle semplicissime formule che esprimono
— a meno di un fattore — gli integrali: e]littici completi di prima
e seconda specie quali trasformate di Laprnad¢e di funzioni in cui
intervengono la esponenziaie e quella di BessevL di indice gero e
&’ argomento immaginario (').

(*) Le (1) e (2') sembrano_pit semplici di quelle riportate in recenti for-
mulari di Calcolo simbolico : efr. N, W, Mc LacHLAN et P. HUMBERT, For-
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2. Hsse si prestano facilmente per la ricerca delle proprieta
degli integrali K ed E. E ne ritroviamo qui qualcuna tra le piit note.
Nella (1) facciamo prima A=1, v =%, e poi A = \*, v= — v%, Ab-
biamo
v?
fe“”* 7 éz( ””)dx—_—i_K(v)
§ i
o0

—4 e vie 2 iv
fe-—l’wx e 210( 5 )dw=——/_‘K(7).
% AV
Questa, con A* +v*=1, si pad scrivere

oo
vix {

[e “_“x‘iro(—:w)dx_ Ve K( )

v

e confrontando con la precedente si ottiene
K(B) =K () 02 4 vt =1).
Analogamente si perviene all’altra
3 1
E(%’) =5 E() (OF 4 vt = 1),
Applicando ora la proprietd

d

d)\ e—mF(ac)dac_ — f e\ F(x)dx

alla funzione
s vx 2
F(x)=x 2e2/ (2),

si ha

da cui %E(V%)=§—1X{K(V%>—E<V;)]

E ponendo X :1%2 segue

dE(p)

ap = E(p)— K(p)

mulare pour le calcul symboliqgue, « Mémorial des Sciences Mathématiques »,
tase. C. Paris, 1941; A. GmizzeTrTi, Calcolo simbolico, Bologna, 1943; G.
DogTscH, Tabellen zur Laplace-transformation. Berlin, 1947,



