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SuiFapprossimazione delle funzioui continue*
di due variabiïi mediante poliiîomi.

l^ota cli Luxai MSKÎJI (a Fireiize;.

Sunto. • Si dimostra ia convergenza dei pohnomt dt tnterpolazione a% h\-
NGE, per le funetont lipsehitziane d% due vanabîli.

i . Ricordiaiuo che assegnati i punti fondamentali

°l

xr>, ay»

tn)
n î

zen del polinomio <àn(x) = II j# — ^Cw)), (» — i, 2,... j , ed una fun-
jt=i

zioue f[x)} ii poiinomio di interpolazione di LAGKA^GE Ln\f\X)],
che nei punti dati assume rispettivaïnente i ^aiori f(x^u))t

f[&n*n)U & àato dalla formula

k~ 1

dove

Esso risulta un polinomio in x di grado < n — 1, e se
con flfmta?j polinomio di grado m < w — 1, si ha

per oui, facendo gm(x) ^ i,

(3) i w»\x) ^ i, e).
fci

(*) Cfr. : per ie notazioni, L. MBRLI, Recenti risultati suïla eonvergenza
det polinomt d% interpolazione di Lagrange e d% Hermite, « Giornale Ist.
It. Attuari », XI, 1, (1940), pp. 1-12.
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consideri ora un doppio sistema di pwnii

'3ï
*3

cbe nei T>untT' di cord^nate ^jt(n) y.{m^ vano assegnati -
eorr^pondenti valori f(xK

in\ yt
im))« ivi assuüt' dat i^a f'naione f(x ^

di. a ^o variabel. Si vede subito olie U poïinomïo ^i erado n— 3.
â  massimo, ITÏ # ed tw — 1, a? maesimo in y ^be ne* piznti dati
coïncide con i valori assegnatij è dato dalla

(4) Lm,n\f(x y)] = S [^m)tó 5 ït
Un)iy) i

n m l

ujy) = BJx - xs
ln)). vn (y) = . II (y — yr

 (>> \

Ija (4) pe r t an to dà il polinomio di interpolazioiie di
per Ie funzior i di due yariabi lL Anche qui . e ome s e l ca&o di u n a
&f>]a TRriabile. se qK ^xs y* è un po^no i r i o d: g^ado < n — 1 in oot

< m> — 1 in y, SÏ lia ident icaînente

^5) i » , m[gn, mix, *j\\ » </„ « t e Jf).

ed ip par t icolare , lier 5fn.w(^ t/1 ̂  1.

G^rae^ del resto, segue aucae d i r e t t a m e r t e dalla io\.
Si consideri ora la doppia successione dei p o b r o t n i

(4) ï\Ln,m [fix, y)]\\:

analo^amente a quanto è stato fatto per le succession! (1* relative
al^e funzioni dï una sola variabüc, ei proponiamoj iü qujesta bre^e
nota, di studiare il comportamento della successione (4) quacdo
ni—+oo ed n~~oo e diiuostreremo precisainente 'I ieorontct «e ffxŷ
è una fun&ione periodica. di periodo 2i:i in dascuna dw- 3» c va*
riahili x ed y, e soddisfacenie alla oondizione di LIFSCHIX/V I pa-
ramètre K ossia l f(x,, yj) — f(x t. yt) I < f̂ I Xi — x21 -i- y — v8 . |.
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neir*petesï ehe i punti fGndamentali êiano gli zeri xk —

s - > = ! ^ i ^ ( k = = 1 ,2 , . . . , n), vr»= Cos^, •*»=»
(i ~ l t 2,... j m), del polinomio di TCHEBYCHE^F di prima specie, e

m
supposto che sia h <. •— < k, c<m li e k costcmti a&segnate, si ha

e ciè %mt ƒarmemente per — 1 < x <T ls —

2. Osserviamo in primo luogo ciie è

con O contante assoiuts, indipendente da n.
Iiif atti. essendo o>„(ic) ~ cos wSr, as r=r cos ̂ , tenuto conto che ë

«i ha

per

ed

' œ " C0S » per ^ = ** ' 08Sia per * = V B > =
( l ) » 1

cos wSr sen Sï*

— cos ^
cos n% sen ̂ k

ï

sen ̂ * < 2 ,

2n sen

— \ sen wfs —

sen V

recente fascicolo del * Mathemstical Beviews ». (vol. 10, n. 8,
(1949)? psg. 529)? abbiamo viato recensito un lavoro di BEZLYUDNYij sullo
stesso argomento [BEZLYUi>NYi A. S. T&e approximation of pmriodic func*
Ooms of iwQ variables by inierpolatortj trigonométrie polynomials, « Bok-
lady Ak&d. ISTauk SSSfli ($. &.) », 65? (1949), pag. 257-280]. Hoi non ab>
!rtaiii9 potï3ito leggere direttamente tale lavoro, comtinque Ie eondizioni poste
sulle f(xt |f) sono diverse dalle nostre.



otfpn^aino :
* Hn i f 1 *% s e

8 ATT —

T^Huto conto, poi, efce qualunque fia il po^inoraio /^„«/a;, y), eh
grado < w - ~ l ^n », e < m —1 in y% «i ha*

. y)] \ <T I f(x, y) - P^mfe ^ |

Osia , posto max | f(x, y) —- P», m(xf ij)! = A„, m, e fenuto conto

dePa (8)
If (as, y\—Ln,m\fix, y)\\<

<A«,Jî H- 2

< A», m[ l -f. C2 îog ^ log m].

Per le ipotesi fatte su lia f(x, y), è possibile assoclare agli interi n
ed m un polinoniio P»,m(aî, «/) dei grradi rispetfciva mente n — 1 in ce
•ed m — 1 in t/y m modo cl? e si abbia *

<?oi> JHf costante assoluta '4 \ sarà allora:

| t<x, y) - Ln;m\i(x, y)] \ < M(^ -H ̂ ){1 -H C* log » log m,,

, tenuto conto chej per ipotesi, è &<.— <&* segi^e i] teorema

(?) Cfi.: L MBRLIJ Sulla approssimasione délie funetont continue me-
dtante pohnomi, « Bead Ace. Waz, Lincei », serie VTIIj vol, I? fasc. 11,
(1946), pagg. 1175-1180

(4) Ofr.: E. I. MJCKELSON, On the u^proociwate representatton of a fun-
chon of two variables^ « Trans, -of the Am, Math. Soc. »• 33, 3, (1031).
pagg. 759-781,


