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82 U . DAL BUONO

Sull'uso di considerazioni infinitesimali in geometria piana.

Nota di UGO DAL Buosro (a Eeggio di Calabria).

Suuto - È espresso nel seguente capoverso.

Data una curvu piana C, siano (p, 6) Ie coordinate polari del su o
generico punto P, k la curvatura di C in P, h la distanza del polo 0
dalla tangente a C in P, s F ascissa eurvilinea di P su C. Valgono
allora le formule ben note

m *=P-i « *=£.
la seconda délie quali serve ad esempio per stabilire la formula
vettoriale di SIA.CCI. La loro dimostrazione rigorosa riesce piuttosto
laboriosa; io qui le ottengo mediante considerazioni infinitésimal!
estremamente semplici.

Sia P, il punto consecutivo a P su C (il Lettore è pregato di
disegnarsi la figura), talchè la tangente in P puö venire assimilata
alla retta PPj ed è

ds cv3 PP1. de CVD POPl,

ove usiamo il segno 00 per denotare uguaglianza a meno di infi-
nitesimi d' ordine superiore. I piedi N, iV̂  délie perpendicolari ab-
bassate da 0 rispettivamente sulle tangenti a C in P, P, giacciono
sulla circonferenza di diamètre 0Px, ond' è OPYN =. OiNTjiY. ISTe con-
seguê che, detti K ed H i piedi délie perpendicolari abbassate da P
su 0Px e da N su 0Nly i triangoli PP^K, NN^H risultano simili,
sicchè :

Or a è OKc^> OP, OHc^ ON, e quindi

KPX 00 0Px — OPc^dp, HN, CVD 0Nx - ON*» dh ;

inol t re l 'angolo NONX délie due normali uguaglia V angolo di con-
t ingenza NP^NX cv> kds. Dal triangolo NO H si ha dunque NHcohkds,

mentre da POK si deduce PKc^pdb, onde la (3) fornisce
(4) p<#6 ; dp cv> hkds : dh.

Inf ine, esprimendo in due modi diyersi F area del triangolo
OPPX, otteniamo l 'uguaglianza ON'* PPY = 0Px* PK, che porge

<5) hds c^> (p -4- dp)pd§ CNO p9^0.

Dalla (5) segue subito la (1), e combinando le (4), (5) si ricava
la (2).

Ringrazio vivamente il chiarissimo prof. BEKIAMIISTO SEGBE per
l'assetto piü genei*ale dato a questa mia nota.


