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S EZ I ON E S CI E NT IFIC À
PICCOLE NOTE

Hul gruppö <li moriodromia délie equazkmi

a gruppo algebricó <?$•

Notadi YI^ÜENZG AMATO (a Catama).

* Data la Éostituzione regolare S; di ordine pr e dï periodo v, si de-
terminant un orieniamento relatïvo al gruppo dï monodromia di una
eqwa&iotie et grùppo algebrico Gs..

1. Supponiamo che neil?equazione

(11 ffc n):= y^'1.^- %xu
m-1

 -H ... H-.K',,, —0

le a siano funzioni razionali intere di 0 e che, uel eampo di.razio-
halità dei cöefficienti di esse ampliato con la &9 il gruppo di ^ A -
ÏJOÎS {gruppo algebrico) delFequazione sia quello di tutte le sosti-
.tuzioni su m =: pr lettere (u1 s" u%9 ..., um) permutabili con la sosti-
tuRioné

ï)i questo gruppOj che chiajpap Gs, di ordine p!*rp, detto^so^o-
gruppö fondamentale del totale (sulle t*j, %, . . , , wm), è nota la pro-
prietà' caratterîâtica di permntare circolarmente tutti gli elementi.
•dï:.-pçni oiclo délia S .con quelle di un altro (o dello stesso ciclo) in
tuùi-i modi possibili (*). Esso è perciö dotato, rispetto ai sistemi

che puo dirsi irnpriwntiviià çïclïcà-

Çj ^r* A-MATO: <Swï gruppo totale di sostitueïôni $11 n lettere, < Â tti del-
l'Aec. Gioeïiia ». serie 5a, roi. X^t 1931.
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ISTe segue che Gs è semplicemente transitivo sulle m lettere.
La f(z, u) è perciö irriducibile cioè non puö essere il prodotto^

di due altri polinomi interi nelle 0, u.

2, Se la (1) è supposta a gruppo algebrico Gs nel senso ehe la $,
oltre ad essere diversa dalla sostituzione identica, non sia un unico
ciclo sulle m lettere, si debbono escludere i casi p = m, p = 1.

Il gruppo Qs non è perciö ciclico di ordine m nè coincide col
grnppo totale su m lettere.

Sotto tutte Ie ipotesi fatte, si voglia studiare il gruppo di mo-
nodromia della (1).

È noto (*) ehe questo gruppo è transitivo ed invariante nelF al-
gebrico ; lo studio è perciö da volgersi alla determinazione dei sot-
tograppi transitivi ed invariant! in Gs (fra i quali bisogna inclu-
der e lo stesso Gs).' •

A taie scopö conviene osservare che Gs puö esser niesso in cor-
rispondenza d? isomorfismo meriedrico col gruppo totale Go \ su o
lettere (con p sempre diverso da 1 e da m = pr).

Infatti, se i sistemi ordinati di r lettere

si indicano rispettivamente con s1, s2,..., $p, alla sostituzione 1
di Gpi si possono f ar corrispondere quelle di Gs che permutano
(eiclicamente) Ie lettere u di ogni sistema e che costituiscono un
gruppo F, di ordine r[\ prodotto dei gruppi:

1, (ttx... nr), (ti, ... ur)% ..., [ux... ury~l,

1, K+ 1 . . . uir), (ur^... u%r)\..., {ur+l... uiry-1

1, (%p—i)r-hi ... Wm), ^*cp—Dr-Hl " ' UmJ) •" > \U(p—i)r-t-l "• ^//*V'~~\

invariante in Gs> Ad ogni rimanente sostituzione di G?\ corri-
sponderà lo stesso numero rp di sostituzioni ben determinate di'6fo-
che non permutano (eiclicamente) in sè alcun sistema s.

V. AMATO: Sulle eqwasioni algebriche il eui gruppo di G-alois è un sot-
togruppo fondamentale del totale, « Rendiconti del Circolo materaatico di
Palermo », tomo LVIII, 1934.

Ofr. Eserdtaeioni matematiche del « Oircolo matematico di Catania »,
19B4.

(*) Vedi per es. L. BIANCHI: Lezioni sulla teoria dei gruppi di sostitu-
eioni e delle equasioni algebriche secondo Galois, Pisa, Spoerri, 1900, p. 236.
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II gruppo F, non risultando ovviamente transitivo, non pud es-
sere il gruppo di monodromia della (1).

È utile tener presente per la ricerca del detto gruppo di mono-
dromia che il gruppo Gp\ col quale Gs è in corrispondenza d'iso-
morfismo meriedrico non ha, perché taie su p lettere, altro sotto-
gruppo puro invariante (e transitivo) che 1' alterno ad eccezione del
caso p = 4 nel quale anche il vierergruppe è invariante e transi-
tivo.

Se p — r = 2 (e perciö m = 4) si ha :

•S = {ulut)(ü9u4)

e il gruppo di monodromia puö essere uno dei tre seguenti :

1, (u&tUtUt), (U,U%)(%^UA), (M^^jW,),

(2) 1, {uvu%){uzuA\ {uxuz)(utuA\ {uxuA){u%uz),

o lo stesso Qs'.

1, (t*,w3t*,w4) (u.u^u^, {u.u^u^

. Sicchè possiamo concludere:
/Se m = 4, V equazione

(B) ocou
4 -+- ocjtfr3 - h a g ^ 2 -h- a8t* -+- oc4 = r 0,

supposta a gruppo algebrico Grs

per grnppo di monodromia lo stesso Grs (gruppo del qua-

drato) o il gruppo (2) o il gruppo ciclico formato con Ie potenze di

3. Nel caso in cui la (3) abbia per gruppo di monodromia il
gruppo (2), i quattro rami si diramano nei q punti critici algebrici
della u data dalla (3).

Il genere p della Riemanniana dipende perciö da g e la Hiernan-
niana è regolare.

In particolare, se q = 3, applicando la formula generale di
MAisrisr (4), si ha:

( 2 2 2 ) ( 4 l ) 0

(3i Cfr. V. AMATO: Una propriété caratteristica del gruppo del qua-
drato, « Le matematiclie », Catania, vol. I, 1946, p. 21 e Faltra ^ota: Sui
gruppi diedrali, ibid., vol. II , 1946.

(*) APPELL e ÖOURSAT: Theorie des fonctions algébriques et de leurs in-
tégrales, Gautier-Yillars, tomo I; p. 232.


