BOLLETTINO
UNIONE MATEMATICA ITALIANA

VINCENZO AMATO

Sul gruppo di monodromia della equazioni
a gruppo algebrico Gy

Bollettino dell’Unione Matematica Italiana, Serie 3, Vol. 3
(1948), n.3, p. 193-195.

Zanichelli
<http: //www.bdim.eu/item?id=BUMI_1948_3_3_3_193_0>

L’utilizzo e la stampa di questo documento digitale &€ consentito liberamente
per motivi di ricerca e studio. Non é consentito 1'utilizzo dello stesso per
motivi commerciali. Tutte le copie di questo documento devono riportare
questo avvertimento.

Articolo digitalizzato nel quadro del programma
bdim (Biblioteca Digitale Italiana di Matematica)
SIMAI & UMI
http://www.bdim.eu/


http://www.bdim.eu/item?id=BUMI_1948_3_3_3_193_0
http://www.bdim.eu/

Bollettino dell’Unione Matematica Italiana, Zanichelli, 1948.



SEZIONE SCIENTIFICA
PICCOLE NOTE

Sul ‘gruppo.-di: nmnodromia delle 'eilua-zi‘oni
a gruppo algebrico Gy.

Nota di Vikcenzo AMaro (a Catania).

Sunto.v Data la sostituzione regolare S, di ordine. pr. e di periodo.xy si- de-

term'momo un orientamento relativo a,l gr uppo di monodromia i wna'-
‘equazione o yruppo algebrico Gg.

1, Supponiamo che nell’ equazione
(1 e W)= g 4w e, =0

le « sxano funzioni 1az10nah intere: di # e che, nel. eampo di razlo-;,
nahta dei’ coefficienti di esse ampliato con la 2, il gruppo di Ga-
LOIS. (g¢ uppo. anebmco) dell’ equazione sia quello di tutte le sosti-

tuzioni- su m = pr lettere’ (U, Uys iy Uy) permutablh con la’ sosti-
fuzione

S = (uyty ..., “’"’r+1 - “21 (""‘( p—1)raed - “m

Dl quebto gluppo, ‘che’ chiamo GS, d1 ordine . p! ~'r~ , detto. sotfo-
gruppo. fondamentalc del totale (sulle w,, u,,..., um), é.nota la pro-
ipnetd caratteristica di permntare cncolarmente tutti gh elementl,
di- ogm ciclo della :S-con quelle di un altro (o dello stesso 01010) in
tutn i mod1 possibili (}). Hsso 2 percid’ dotato, rispetto ai sistemi-

g e Wy Wiy o Wy ey U oy yy e Wiy s

“dizun’imprimitivita che pud dirsi imprimitivite -ciclica.

(4 V. AMaTo: Sul gruppo totale di sostituzioni su n lettere. « Atti del-.
T'Ace. Gioenia ». serie 5% vol. XX 1934.
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194 V. AMATO ’

Ne segue che Gg & semplicemente transitivo sulle m lettere.
La f(z, ) & percid irriducibile cioé non pud essere il prodotto
di due altri polinomi interi nelle z, u.

2. Se la (1) & supposta a gruppo algebrico G4 el senso che la S,
oltre ad essere diversa dalla sostituzione identica, non sia un unico
ciclo sulle m lettere, si debbono escludere i casi p =m, p =1.

Il gruppo (g mon & percid ciclico di ordine m nd coincide col
gruppo totale su m lettere. -

Sotto tutte le ipotesi fatte, si voglia studiare il grappo di mo-
nodromia della (1). .

B noto (?) che questo gruppo & transitivo ed invariante nell’al-
gebrico; lo studio & percid davolgersi alla determinazione dei sot-
togruppi transitivi ed invarianti in Gg (fra i quali bisogna inclu-
dere lo stesso Gg).- -

A tale scopo conviene osservare che Gg pud esser messo in cor-
rispondenza d’isomorfismo meriedrico col gruppo totale G, su o
lettere (con p sempre diverso da 1 e da m — pr).

Infatti, se i sistemi ordinati di # lettere

Wy o Wy Wy o Ugrs ooy Wipgyppy oe Uy,

si indicano rispettivamente con s,, s,,..., Sp, alla sostituzione 1.
di Gy si possono far corrispondere quelle di Gg che permutano.
{(ciclicamente) le lettere u di ogni sistema e che costituiscono un
gruppo I', di ordine 7% prodotto dei gruppi: ‘

1, (1, ..n,), (w, ... u, ¥ ..., (%, oo w, )

L, (g e ®y,), (g o )% ey (#y 0y oo 2y,) !

. . 2 —1
’ (“(p‘—l)r+1 M’m)} u’({’—l)r+1 o u/u) 3 (u(,ﬂ—l)r-t-l b uuzy 1

invariante in Gg. Ad ogpi rimanente sostituzione di G,: corri-
spondera lo stesso numero +* di sostituzioni ben determinate ai G
che non permutano (clchcamente) in sé alcun sistema s.

V. Amato: Sulle equazioni algebriche il cui gruppo di Galois é un soi-
togruppo fondamentale del totale, « Rendiconti del Circolo matematico di
Palermo », tomo LVITI, 1934.

Cfr. Esercitazioni matematiche del « Circolo matematico di Catania »,
1934.

(3) Vedi per es. L. Braxcri: Lezioni sulla teoria dei gruppi di sostitu-
ziond e delle equasioni algebriche secondo Galois, Pisa, Spoerri, 1900, p. 236..
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" 11 gruppo T, non risultando ovviamente transitivo, non pud es-
sere il gruppo di monodromia della (1).

K utile tener presente per. la ricerca del detto gruppo di mono-
dromia che il gruppo G;: col guale Gg & in corrispondenza d’iso-
morfismo meriedrico non ha, perché tale su p lettere, altro sotto-
gruppo puro invariante (e transitivo) che 1’ alterno ad eccezione del
caso p — 4 mnel quale anche il wvierergruppe & invariante e transi-
tivo. '

Se p=1r=2 (e percid m ==4) si ha:

S= @f:“z)(“a“ﬂ )
e il gruppo di monodromia pud essere uno dei tre seguenti:
Lo (wsgtegug), () (Ugtg),  (w,%,0,05),
(2) , 1, (o ug)luguy),  (wug)uyu,),  (wyu)uyug),
o.lo stesso Gg:
1, (wuguan,)  (wug)uginy), (w,m,u,u,),
(wytay),  (gmy), (o ug)(wgy),  (00,00,)(005005).
Sicch® possiamo concludere:
Se m = 4, I’ equazione
3) agtt -+ o WP+ w,u® + o 4+ o, == 0,
supposta a gruppo algebrico Gy con
S = (wyuy)(wsny),
puo avere per gruppo di monodromia lo stesso Gg (gruppo del gua-
drato) o il gruppo (2) o il gruppo ciclico formato con le potenze di
(u,uzu,u,) (). . o

3. Nel caso in cui la (3) abbia per gruppo di momodromia il
gruppo (2), i quattro rami si diramano nei g punti critici algebrici
della » data dalla (3). ‘ ]

11 genere p della Riemanniana dipende percid da g e 12 Rieman-
niana & regolare. : _

In particolare, se ¢ = 3, applicando la formula generale di Riz-
MANN (%), si ha:

2+2+2) —(4—1)=0.

DO =

p=

(31 Cfr. V. AmaTo: Una proprieta caratteristica del gruppo del gqua-
drato, « Le matematiche », Catania, vol. I, 1946, p. 21 e Valtra Nota: Sui .
grupps diedrali, ibid., vol. II, 19486.

{*) APPELL ¢ GOURSAT: Théorie des fonctions algébriques et de leurs in-
tégrales, Gautier-Villars, tomo I, p. 232.



