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PICCOLE NOTE ' : 235

Altre relazioni fra i lati dei poligoni regolari.:

Nota di Gruserpr Panami (a Sogliano - Lecce).

Sunto. - Si danno alecune formule relative alle somme di prodotti a k a k
di lati di poligoni regolari iscritti nel cerchio di raggio 1.

1. Riferendomi alle Piccole Note del sig. E. Ducct comparse
negli ultimi numeri del « Bollettino », do un’altra formula sem-
plice relativa ai lati del poligoni regolari, convesso e stellati,
di % lati, per % primo, inscritti nel cerchio di raggio 1.

Ponendo

Cm—1

S, = Zi sen’ (@ + id),
0

indicando con P, la somma dei prodotti a k a k dei termini della S,
e con P, la somma dei prodotti a & a % dei lati dei detti poligoni
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regolari, poiché
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md ( m—1 )
m—1 sen —;- cos (@ + d
2 2
) Y cos (a + id) =
0 sen
e
2P, = §,* —
essendo
S 2 "1 — cos 2a+1id) m  sennd cos[2a + (m—1)d]
T 2 T2 2send ’
risulta
2 /’_"il 2 m—1 d
sen” Ty seniia + 5 m  senmidcos[2a + (m — l)d]
2P2 = _—— - P
. 2 2send
sen?
2
1800 —
Quindi per a =d = 0 ed m=" 3 (v. ultima p. nota del
Ducci), si ha
N 9 (1] 0 0
1 cotg? — sen (900 — ?9—) cos (90" + i)
pr—4.1 n_ n— 1 . " n
:=%3 74 i 80° o
2 sen
U]
P A
“2<°°tg n—1 1)_; o 90°
= i — g — 1) =3|otg* - —mn).

2. Si pud agevolmente veder
plici i valori di F," e P/
Per P,, poichs &

send o — i
si ricava
3
Sz = Z 1
md —1
3 sen —5- sen [a + d}

’

e che non sono egualmente sem-

1
sen o — - sen 3,

4

m—1

—1i Z (Ba + 13d)

3
sen md sen [30» +3 (m — I)d]

2

4seng

3 ;
4 sen —2(!
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quindi dalla

_ Qs
p, = 25 ‘35&5, A

_ 180°
sostituendo a S,, S,, S; i valori ricavati, per a:d:——’r e

n— . .
m = —5—, si ha, essendo P,/ uguale a otto volte il valore assunto
da P, con le precedenti posizioni

1 o 2 90° 1 270°
Ps’:600tg39-2~+» 2ncotg2—;&———§cotg jno.

Per P/, essendo

. 3 cos 2« cos 4«
sen® o — —

8 2 +t 7§
si ha ‘

3m 1S oy
S‘:~—8— — incos2(a+id)+§250054(a+id):
0 0

__3m  sen wmd cos[2a + (m —1)d] L Ben 2md cos [4a -+ 2(m — 1)d]

- 8 2sen¢ \ ; 8 sen 2d
Ma

24P, = — 68, + 88,5, /P 38, — 68,28, + 8,4,

quindi con le solite sostituzioni per a, /d, m ed S; e tenuto pre-
" sente che, dopo queste sostituzioni, & 24P, = P,’, si ha

, 1900 1 270°  90° 4—nm  90° wn'—6n
P, =9 cotg! — — cotg ” eotgw + cotg g

4 n 3 8
3. In generale per la ricerca dei valori di P,” e di P,, basta

tener presenti le formule

r

23— 1)? sen” « = cos rx — (I) cos (r — 2)x + (;) cos (r —4)x — ... =&
r ry 1
=+ <1_, ~ 1) cos 2u = (r)’é’
27 2
r—1-

2 7(—1) 2 sen” « = sen rx— (I) sen (r — 2)x + (g) sen (rr —A)o— ...z

+ [ 7 k
X <r—1) Sel,} ?,
—5

per r pari;
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per » dispari, (v. SERRET, Trig., pp. 200-203 dell’ediz. francese),
dalle quali, cambiando successivamente « in a, a+d, a+2d,
a —+ (m—1)d, sommando le formule che si ottengono e tenuti pre-
senti i valori di S, e la (1), si ricava S,.

Inoltre la formula di ricorrenza

8, — PS,_, + PyS,_y — . (—1)rP, =0,

da successivamente i valori di P; sino a P,.
.. 180° w—1 '
Quindi per a —=d = T M T essendo dopo queste po-

sizioni

si ha P,".
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