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PICCOLE NOTE 235

Altre relazioni fra i lati dei poligoni regolari.
Nota di Giuseppe Palamà (a Sogliano - Lecce).

Sunto. - Si danno alcune formule relative alle somme di prodotti a k a k 
di lati di poligoni regolari iscritti nel cerchio di raggio 1.

1. Riferendomi alle Piccole Note del sig. E. Ducei comparse 
negli ultimi numeri del « Bollettino », dò un’altra formula sem­
plice relativa ai lati del poligoni regolari, convesso e stellati, 
di n lati, per n primo, inscritti nel cerchio di raggio 1.

Ponendo
m—1

sen4 (a 4- id), 
o

indicando con Pk la somma dei prodotti a k a k dei termini della Sj 
e con Pk la somma dei prodotti a k & k dei lati dei detti poligoni 
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regolari, poiché 

md / m — 1
l sei! y cos tu------— d

(1) V. cos (a id) — —-—------ -—-— ----- -
o du sen 2

e
2P, = S12--Si,

essendo

Q 1 — cos 2(a -i- id) m sen md cos [2a (m — l)d]
__ _ = 2sëïTd : ’

risulta 

a w 1
2 / m sen md cos [2a (wt — l)d]

o d 2 2 sen d
sen2 n

sen2 sen2
2P.=-------- ----------

n , 1800
Quindi per a = d = — - ed

Ducei), si ha

m — —x— (v. ultima p. nota del

, 290° 
cotg2 —& n n — 1

4

sen 90° 4-

180° 
2 sen------n

= 2

' 2 90°
cotff2 —& n

. 4"

2. Si può agevolmente vedere che non sono egualmente sem­
plici i valori di P3' e P/

Per P3', poiché è
3 3 1

sen3 a = 7 sen a — 7 sen 3a,4 4 '
si ricava

3 r-1
= 4 St — T t8« + r3ck) —

0
„ md F m—11 3md r 3, . t,
3 sen -y sen a h------— d sen -y— sen 3a -+- g (m — 1)a

4 d , 3d
4 sen 4 sen y
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quindi dalla

-*-3 6
180°

sostituendo a 8,, 82, 83 i valori ricavati, per a = d = —^~ e 

n — 1
nr = —, si ha, essendo P3' uguale a otto volte il valore assunto

da P3> con le precedenti posizioni

1 , ,90o 2 — n x ,90° 1 270°
P, = n Cotg®   4- —s COtff~----  — COtg------ .3 6 & n 2 0 w 3 & n

Per P/, essendo

. 3 cos 2a cos 4a
sen a = g — —b g—,

si ha
3m 1 w"~t>n—1

84 — -g----- X 2» oes 2(a 4- M) 4- g cos 4(a 4- id) =
o 0 o 0

3«r sen md cos[2a 4- (m — l)d] sen 2md cos [4a 4- 2(m — l)d]
8 2 sen d • 8 sen 2d

■ Ma / /
24P4 = — 684 4- 88,8, 4- 3St — 68/8, 4- 8/,

quindi con le solite sostituzioni per /d, m ed 8t e tenuto pre-
’ sente che, dopo queste sostituzioni, è 2fP4 — P/, si ha

, 1 2 ,90° 1 2 270° 90° 4 — n 90° n2 — 6n
p — ■ - cotg4----— Ö ootg-------cotg-----  4----- .---  cotg---- 4------- Ö----- .424&n3&n &n 4 8

3. In generale per la ricerca dei valori di P,.' e di P,, basta 
tener presenti le formule

_  — /f\ /^»\
2" \— 1)2 8en' a = cos ra — L j cos (r — 2)a 4- I I cos (r — 4)a — ... rfc

o ir\ 1Cos2aqz/ .g,

\2/
per r pari ;

2r ](— 1) 2 sen' a — sen ra — I . ) sen (r —2)a4- L sen (r-^4)«c

r L 1 j «6N a,

r~2~/ 
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per r dispari, (v. Serret, Trig,, pp. 200-203 dell’ediz. france.se), 
dalle quali, cambiando successivamente a in a, a + d, a u 2d, 
a -F (m — l)d, sommando le formale che si ottengono e tenuti pre­
senti i valori di Sl e la (1), si ricava Sv,

Inoltre la formula di ricorrenza

s„ - PA-x 4- pBs,.-t -... (-1 yrPr = 0,

dà successivamente i valori di Pf sino a P,.
n • T 180° n~1 a \
Quindi per a = d = - , m — —, essendo dopo queste po­

sizioni
2rP,. = Pr,

si ha P/.

france.se

