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PICCOLE NOTE 139

Sulle linee piane razionali.

Nota di PaorLo Carraxeo (a Padova).

Sunto. - Date parametricamente le coordinate omogenee dei punti di una

linea piana razionale, si trovano le cquazioni della linea stessa e del-
Vinciluppo delle sue tangenti.

1. Le coordinate omogenee x,. x,, «, dei punti di una linea C,
piana razionale siano date in funzione di un parametro . Cer-
chiamo di esprimere per mezzo dei coefficienti delle tre funzioni

2,(0)y 2,(1), x(f) 1" equazione della linea e quella dell’ inviluppo delle
sue tangenti. ‘

Siano
n
(1 xft) =2, a;,,t" " [i=1,2,3]
. 0

le funzioni date. Considerando identici due indici di differenza 3,
si ponga. inoltre

(2) ' biln, k= Cipr, i igs,p T iy Qi
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’

donde si ha tosto

bitg,, =0 e itk = — bin, -
Dalle (1) e dalle (2) si ha poi
n n
@ ‘6‘;/ a, P = E,/ @, [1=2, 3]
e quindi
3) %I‘/' (1,2, — @, )" =0.

Troviamo il risultante dei primi membri delle (3), col metodo
di Brzour-CavucHY, esprimendolo sotto forma di determinante
simmetrico d’ordine n.
Servendoci delle notazioni usate a pag. 806 della quarta edi-
zione delle Istituzioni di Awnalisi algebrica del CAPELLI, si ha
drﬂ - (a'lya'xl — :1"1":')((’3 sy — 4y ~sx3) -

— (g, @, 2y, 20, — ay, Xy} == X, fi Dify sy
s 3 s

—_Y _ o .
C. s = o Ay st = Ty 222,001 paesgrmt o
1 0

I’ elemento essesimo della riga erresima del determinante suac-
cennato & ¢,_,,,_,, ossia, prescindendo dal fattore comune x,, &
3 s—1

AN w
P xz; o biityprsy—ss

dove va ricordato che, quando r+s— 1 _—¢>y, si ha sempre
bf/l,-r+s—1_z =0.
La risultante della (3), ossia I'equazione della linea C,, pud
dunque porsi sotto la forma
3 ,
(4) \;,n./,z oty Diine ooy 25,2, . x, =0,

dove il coefficiente D,,...;, © dato dal determinante che ha per
elemento essesimo della riga erresima la somma
s—1

S
al b//;/[ 77‘10-.:-1_[ .

Se nella (1) si ha % =3, l'equazione della cubica corrispon-

dente & .
3 f bh/Oal b/:/()yi bg}O’S i
) Zm ‘ bylore b1,y + biire bij.s |+ @20 = 0.

t / buters bin.s biis.s
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Nel caso n =4 Ia Corrispondente quartica ha per equazione

bilon bklu,g bijo.s bilo, 4
bijo.s bk!°’3+bk(1,z bijy,s + Duirs Biiis
Movs Velors by o by g+ sy Bl
/

. x,,,ockwém:,-zo.

bkhu bllz,4 b.ilsad

2. I equazione della tangente alla €, nel punto di parametro ¢ &

Tyox(f) 2,8 ]
Ly () 2,'(f)
XLy ay(t)  x5'(t) \

sicche I'inviluppo delle tangenti & dato, paxametncdmente, dalle
equazioni

= By () — @galt) — @i (B
ossia, ricordando le (1), dalle

n
®) == S — By by 2T

In generale, se non ci sono cuspidi, la classe della C, & noto-
riamente, n(n—1) —2[(n — 1)(n —2): 2] =2(n —1). Cid resta confer-
mato dalla (), essendo sempre nulli tutti tre i coefficienti by, ;
sicche il massimo esponeute di #, quindi la classe di C,, non pud
superare (2n — 1), c. d. d..

Dalla (3), ponendo

l+1

(6) Alal—‘al (%_k) b [ Sy ]
si ha
2n-—2
{7) wy = I, At
0

Nei casi particolari # =3 ed n =4 si ha, rispettivamente,

() =bypy 68 -+ 215,08+ (Bbygg, o+ byjs, JE* + 2b;15,,t + bify.:

(7 ‘ l:ot +2b1’/2:0t5 —+ (36,-/3,0+bi{2,l)t4+2(2b,~/4,0‘+ bl’3,l)t3+
1 ‘*‘(3bih,1+bils,z)tz+26:‘/4f2t+bf“:s'
Ponendo
(8) An—1y=v, B, =Au,dige,— Ao Aivag,

ed applicando agli inviluppi piani di rette il procedimento seguito
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pel n. 1 per le linee piane, si, vede tosto che Vinviluppo delle
tangenti alla C, ha per equazione

3
v —
9) Lks o i Dhina ooty * Wty s Uy = 0,

dove il coefficiente D, ,,.., & dato dal determinante che ha per
elemento essesimo della riga erresima la somma
s—1

?z Blw,/l:r-l-s—l—l .

Nel caso delle cubiche (» — 3) si ha per equazione tangenaziale
quella che si ottiene dalla (4”) ponendo B ed % al posto di b e di .



