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PICCOLE NOTE 265

Alcuni risultati di Geometria algebrica.

Nota di BENIAMINO SEGRE (a Bologna) (¥).

Sunto. - 1.’ 4. riasswme alcune sue recenti ricerche, relative alla determi-
nazione di certi gruppi covarianti, dé¢ due o pite serie lineari, alle
condizioni per la regolarith dé un sistema lineare di forme, ed alle
superficie aventi il sistéma camonico composto con un’involuzione ().

e

1. I’insieme G dei gruppi di » + s punti comuni a due serie
lineari g,", ¢,5 su di una curva algebrlca di genere p, soddisfa
all’ equivalenza:

G = 1K,

ove A & un gluppo di g,7, B un gruppo di g,’, K un gruppo ca-
nonico, ed inoltre: -
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(*) Comunicazione letta alla XXT Riunione della Societa Italiaha per
il .Progresso delle Scienze, Ottobre 1932. '

(*) I risultati che gui vengono esposti, si troveranno dimostrati — in-
sieme ad altri — in tre lavori che usciranno prossimamente nei « Rendi-
conti del Circolo Matematico di Palel mo >-0 nei « Rendiconti della R. Acc,
Nazionale dei mee1 ».
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Questo risultato & contenato in un altro pin generale — rela.
tivo ad un numero gualsiasi di serie lineari — che comprende
una proposizione di COMESSATTI; esso porge il significato geonie-
trico-funzionale di una nota formula numerativa di CASTELNUOVO
ed inoltre permette di dimostrare, per via algebrico-geometriea,
che le varieta di Jacobi hanno geneve geometrico unitario e varietd
canonica d’ ordine zero.

2. Dato in S, , un sistema lineare (I,”), privo di parte Fissa.
di forme d’ordine n, esso individua un sistema completo | F. . Ia
«<ui dimensione virtuale 3, si caleola valendosi della ‘hen nota
formula di postulazione. La differenza

(1) — r) .2 )
W, = dn %y

fra la dimensione effettiva d, di (F,") ¢ la dimensione virtuale
di F., verra detta bre\'emento lo scarto di (F,").
ge st considerano in S, sistemi lineari completi @ F,»

For L definiti dalle stesse varieti. base colle stesse hloltupli-
citit. e di ordini via via crescenti, i relativi scarti riescono tutti
nulli a parvtive da un certo valore dell’ordine u: allora — ove xj
avesse unicamente riguardo a c¢ido che succede pei sistemi lineari
di curve piane (caso di »=1) = verrebbe futto di denominare
regolari i suddetti sistemi, da quell’n in poi. Perd. come giiv mostea
la teoria dei sistemi lineari di superficie {caso di »=12),

a defi-
nizione che cost si darebbe non ¢ la piit conveniente per le appli-
cazioni: ¢ pitt utile inveee, uniformandosi a quest ultimo caso. di
esigore per la regolarith di F.*| che tutti 4 sistemd | F o0 | F b2
seqhino wn iperpiano generico secondo sistemi lineari compleh e re-
golari. cid che implica I’ annullarsi degli seavti di | F,.» || F oty
~ La nozione di sistema regolare di forme, essendo in tal guisa
acquisita in S,,, non appena la si possegga in S,, resta in ogni
caso determinata per induzione completa, solo che si convenga che
per ¥ =0 — ossia sulla retla — ogni serie lineare & regolare; per
r = 1. 2 essa non differisce da quellac ben nota, relativa ai sistemi
lineari di curve e di superficie.

La suddetta definizione — per quanto spontanea — si presenta
assai scomoda per le applicazioni, sia perché¢ basata su di un pro-
cesso d’induzione, sia perché esige la considerazione degli infiniti
sistemi lineari | F,»*1|, | F."*2|, ... Vale perd il seguente criterio
{che da gid gualcosa di nuovo per r =1, ossia pei sistemi lineari
di curve piane), secondo cui, per decidere della regolaritah di un
sistema lineare assegnato in S,,,, si & condotti ad effettnare un
numero finito (= r) di verifiche:
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Condizione necessaria e sufficiente per la regolarita di |F,”|, ¢
che i annullino gli scarti dei sistemi lineari che | F,"*+|, | F, "“”|, ey
| F,¥r | rispettivamente segano su di wn generico S,, S._,;..., S,
di S, - \

3. Mentre su di una curva algebrica la serie canonica — se
‘non & semplice — risulta necessariamente composta con una g,
{curve iperellittiche), esistono notoriamente superficie algebriche col
sistema canonico appartenente ad una involuzione d’ordine n =2,
Basta infatti pensare che sulle superficie aventi p,=3 e pV > 3,
il sistema canonico-& una refe (non composta con un fascio) di
grado p'® = p¥ — 1, che quindi appartiene ad un’involuzione d’or-
dine p® > 2; e s8i prova facilmente I’ esistenza di superficie siffatte.

Ebbene, esistono anche superficie con p, > 3 presentanti la sud-
detta particolarita, il che finora era dubbio. Si ha ad esempio une
superficie (regolare) con p, =4, p'V =9, avente il sistema canonicc
composto con un’involuzione del 4° ordine, considerando una su.
perficie F'¢ del 6° ordine — di cui pud prov&i'si Veffettiva esistenza —
avente come uniche singolaritd due punti doppi, lali che le sezion:
piane di F° che contengono Vuno o'l allro di essi- abbmno di con
‘seguenza un oscnodo.



