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Un ‘teorema ‘sill_problema delle provle‘ ripetute.

- Nota di GALLO GALLINA (a Pavia).

Sunto. - Si dimostra che la probabiliti che in n serie di'm,, ms,.., mn Prove
rispéttive, un dato evento di probabilitis elementare p si presenti com-
plessivamente x volte, é uguale alla probabilita che lo stesso evento si
presenti » volte in un’ unica serie di m, + M, —+ ... -+ mp prove.

11 prof. C. LURQUIN, occupandom in un suo recente lavoro &)
della questione di determinare la probabilita che in # serie di
"y, My,..., M, prove un dato evento si presenti cumulativamente
x volte, stabilisce, con un raglona,mento piuttosto labonoso, che
la probabilita che in due serie di m prove cinscuna un dato evento B
8t presenti cumulativamenrite o volle'¢ uguale alla probabiliti che
lo stesso evento si presenti x volte in ung serie unica di 2m prove,
e aggiunge che « considerando un numero ‘anche poco elevato di
‘< serie di prove si'va tosto ad urtare contré gravi difficolth, tanto
« da poter dire she vi ® impossibilitd pratica.a nsolvere il pro-“
« blema in modo assolutamente generale ».

In questa breve Nota fard invece vedere come la risoluzione
completa della questione si possa ottenere in modo semphclssuno,
dimostrando il seguente

TrEorEMA : La probabilita che in n seme d@ m,, m,,..., Mn prove
rispeltive, un dalo evento E, di probabzhta elementare P, i presenti
complesswamente «wolte & uguale alla probabilita che lo.stesso evento,
8t preisenti « volte i un’ unica serie di m, +m,—+ ...+ mn prove..

. (*) C. LURQUIN, &ur la probabfhté cumulatwe, « Mathesis », vol XLVI
pag 125, Paris, 1932,
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Considero dapprima il caso.in cui si. abbiano due sole serie
di m, e m, prove. La probabilita che in esse 1'’evento E si pre-
senti complessivamente « volte é:

. a
P(x; mry, tity) kZ:o( \pkqmn—k(oc o k)pz—kqm,—x v —

= é (m,)(xr_n— k)paqm. +my—a,

dove q=1-—p. Ma & altra parte & noto (') che:

B

my + )\

- quindi :
)p"qm'*”‘*—f = Plx; m,+m),

P e, ) =

ciod la probabilitd che in due serie di m, e m, prove l'evento E si
presenti complessivamente « volte & uguale alla -probabilita che lo
stesso evenlo si presenti x volle in un’unica serie di m, + m, prove.

Cid premesso, applico il principio dell’induzione completa e
faccio vedere che, supponendo il teorema da dimostrarsi vero per
n—1 serie di m,, m,,..., m,., prove, cioé supponendo che si abbia:

%

-(1) Plos gy By seny i, ) = Plos 1y 4y ey, H)

esso & necessariamente vero per # serie di m,, m,, . ™, prove.
La probabilita infatti che nelle # serie di m,, m,,..., m, prove
V’evento E si presentl complessivamente volte &: ‘

ml‘l )
Pla;m,, ”nn B mn) ——Z Pk; mn mz’ y M) (1_ k)P"""Q’”"‘“’ k, ,
che, per la (1), si pud scr‘ivere. ‘

Pla;m,, my,..., ,,)_Z Pk;m, +my+ .. +mn__,)( " k) 1—kqm.n—a0k

=0 o =
od anche: ,
- @
‘ MMyt m,,\ [ M
P(x; my, my,..., mn)_—_—Z( ! 4 b n ‘)(“__"k)pzqm.+mﬂ—...+m,,—a.
k=0 : '
Ma, come gid si & osservato (*), &: - = S
. \ , S o
My My, S\ My, \ (M My
)\ N3 ) el U ~

() Cfr. 8. PINCHERLE, Lezwm di Algebrg complementare, vol, II, pag 15,
Bologna, 1909, - g
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percid :
‘ m; + My 4. M,

Plo; my, myye, m,,) :( - )plqm. R

C = Pla; my - my - my),

come appunto si voleva dimostrare.



