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PICCOLE NOTE 265

Sulle rvelazioni lineari fra _gli elementi di un ricciano.

Notd dl GrIUsEPPF VITALI (a Bologna)

~

Sunto. - 1°4. dinsostra unw proposizione generale atta a mettere in evidenza
il carattere proietiivo di certe forme.

In guesta nota io dimostro (2) il
TeEor. — Se V, & una varietd ad » dimensione ed f(t; u) &

una sua_determinante, se S & una protettlvltd nello spazio H che
“trastorma V, in V,” ed f(f: #) in F(¢; «) [per cui F & certamente

(3} ‘Per la nomenclatura e le notazioni- vedere: G. Virani. Geometria
nello spaeio Hllbeotmno (N. Zianichelli. Bologna. 192,
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una determinante di- V'], se infine fy s ed Fy. indicano i secondi
ricciani di f ed F rlspetto a 8d stesse, supposto che sussista Ia
relazione -

- i , ‘\-"rs‘d“f r,s =0,
dove le d sono funzioni delle sole»@g; sussiste  anche la  relazione
@ : SpedrsFy o= 0.

Questo teorema & utile nel riconoscimento del carattere proiet-
tivo di alcune forme associate a certe variets (§ 4).

11 teorema precedente si pud generahzzare in uno relativo a
ricciani di ordine qualunque.

1. B di facile dimostrazione Ia :

. Prop. — Condizione necessaria ¢ sufficiente perché sussista
ia (1) @ che il parametro

. - of
(3) erd'sf 8 frs = A

U0

o appartenga~al’c, di V, o sia nullo. ‘

In seguito a questa proposizione la dimostrazione del teorema
si riduce a provare che se (3) & un parametro del s, di V,, o & nullo,
il parametro ‘

a*F
' S 3 P,

appartiene al s, di V,” o & nullo.

-2, Noi sappiamo (%) che ogni proietti’vi’;a di H si pud spezzare
in un prodofto di non pit di tre fattori appartenenti ai tre tipi. se-.
guenti :

1% Traslazioni. Una tale proiettivita & data dall’equazione

) F=f+h;

dove h & un punto fisso.
29 T asformazwm lineari omoqenee Per ognuna, di queste -

" G, ViTALl, :Un" trentennio di pensiero matematico, (k Atti del XIX
(‘engresso della S, 1. P. 8. », settembre 1930, pp. 315-827, v. pp. 824-825), e
per maggiori dettagh v, laowttwtta nello spazio Hilbertiano, conferenze

di- & ViTanl raccolte dalla sig.na E. SENIGAGLILS, che uscird fra breve - -

négli « Annali di Matematica ».
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proietftiviti si pnd trovare un dopplo sistema di cartesiani quasi
ortogonali '

(H)A . “."n (n - l’ 2"".)
Gy : Yo (== 1. 2.} ().
per cui se

(8) . ’-fUD Encn?ns

si ha ,

(9) ) ‘ . Feox "‘u(‘n. n (z)

39 Lie proiettivita definite da una equaziome del tipo

(10)

dove 4 & un parametro normale fisso od @ e b sono delle costant:
finite e diverse da zero.

3. Evidentemente bastera dimostrare il teorema nei soli casi
< in cui S & una proiettivith di questi tre tipi.
1°) Se S & del primo tipo, dalla (5) risulta

Fr,szfr.s : s

ed il teorema & evidente.
2°) Se S & del secondo tipo dalle (8), (9) risulta

. ic,, *
" fl; = }‘n(cn)k?n.’ (cu)k m
(11) . - . -
i e : %,
- o ( fv'x - "‘ulcn 1‘x‘f’_u.' ( n)’s m
1 F = :n c” ) i
L (12) (R (187

‘ F g —= “u(cu)'s Vaut - .

(') Se si dice che la successione (6) soddisfa alla condizione 0 s¢ < Con-
dizione necessaria e sufficiente perche la serie X,c,¢, converga in media
4 che la 3,¢?, sia convergente, e se essendo f & una qualunque funzione
a quadrato sommabile esiste una serie ZI,¢,p, che converga in media
verso f », si dice ‘che il doppio sistema (6) e (7) & di cartesiani quasi oito-
gonali. se (6) e (7) sono fra loro biortogonali- e soddisfano &éntrambi alla
condizione 0.

® 1l segno o chv figura nelle (8) ¢ (9) significa che la serie del se-
condo membro converge in media verso la-funzione che si trova nel primo
membro. '
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Ora, se il parametro (3) appartlene al o, di V, o & nullo, si
avranno per.le (11) le relazioni » o
S (e,)n = Tala(e,h (n=1,2,..)

dove le lk sono delle funzioni finite delle sole u, e qumdl per le (12)
si avra e

S,a7F,, =X,1F,,

il che prova che il parametro (4)' o appartiene al ¢; di V,” o & nullo.
3% 8e S & del terzo tipo vale Ia (10),-che si pud serivere

€10 m-F=a-f,
dove . ‘ R
13) ; am =10 —ejf{dt. ’

Dalla (10) »i rieava subito . :
s : ) e
{14) e B Fy=a.f, (mk —_ PE)

Do v
. Mn
o F+m, - F,+m F, +m.-F,=afi [(m.=
Pu ou
da cui, indicando”con X il parametro (3) e con Y il parametro {4)
si ricava
{15) F-2dwn,,+mY+U=a-X

dove U indica un conveniente parametro del o, di V,, o eventual-
mente nullo.

Ora se X appartiene al o, di V" 0@ nullo. si ha

(6) ' X =3%,Lx

“dove le 1, sono funzioni finite delle sole . ¢
Inoltre dalla (13) risulta

.

cX A, = — (X'l/dt =__ Ehl;i jfkq’dt —_ }:kl,;lmk o <
g : g

¢ quindi per (14). 1a (15) diventa -
aSLfy —mELF, +~mY % TT =a-X.

Da questa e dalla (18) risulta che Y e o un palametlo del cz ,
di V,,\ o & nullo, 9(1 & dlmostrato il teorema.

4. Eeco una N‘mlﬂl(: aﬂ‘p azmne del nostro teorema. Se fra .
le fr,s passa una sola relaz,um lineare come la (1), se la caratte-
ristica della matrice che’ h 'per elementi drs & almeno n—1, se

- ‘ 4






