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PICCOLE NOTE - 61

Un’ osservazione sul teorema di Pringsheim
per la serie di Taylor.

Nota di Lupovico GEYMONAT (a Torino).

Sunto. - Perché una funzione f(x) sia sviluppabile in serie d¢ Mac LAURIN
non & condizione sufficiente (mentre, come risulta dal teorema di
PRINGSHEIM, € condiziéne\necessaria) che il suo resto di CAUCHY lenda
a zero per un valore di 9, (0 <0< 1), determinato,- scelto in modo
affatto aibitrario. o ’

‘Condizione necessaria e sufficiente affinché una funzione f(x)
sia_sviluppabile in serie di Mac LAURIN & che fenda a zero |l
resto di CavucHY: ' )
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- OVey comsé noto, compare una quantitd 6 non completamente cono-
/scmta, ma di cui si sa solo che' 0 < 6 << 1. Inoltre, come & pure ben
noto, P'Bmesm!:m ha -dimostrato che, se questo avviene, allora tale
re_pto tende a zero (e anche in modo. uniforme) per tutti i valori
"di & compresi fra 0 e 1. Potrebbe sorgere il dubbio che, se tale
“resto. tende a zero per an valore di 9 determinato (ma scelto in
modo affatto arbitrario), avvenisse ancora che la funzione sia svi-
-luppabﬂe in serie di Mac¢ LAURIN.

A questo dubbio si risponde negatlvamente, come dimostra il

- seguente esemipio.
. 3

Lo sviluppo di Mac LAURIN per (1 -+ ac)?, ciod:
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non converge se ¥ varia nell’intervallo da 1 a 2. Cid malgrado il
suo resto di CaucHY, dove a 6 non si dia il suo giusto valore, ma

per es. il valore 0:%, tende a zero col tendere di # ad o<, per

tutti gli « sodisfacenti alla dlsuguaghanza 1< <2
Infatti si ha:
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cioé:

. _(1+0m)3 1—6 "2 3 sees 2—'”+
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espressione che si pud scomporre in tre faftori, due dei quali,
posto 6 :%, tendono a zero col tendere di # ad oo, mentre 1’ altro

-resta finito:
3

3 .
) ——1 1 \x-—1
1y (1 + 62)?2 ac=(1+2x)2 -« resta finito perché¢ mnon
dipende da %. _ B
(et
o) (1=0) e =\ 2y 1 tende a 1t
) 10 x =\ 5+ < ende a»zero. col ten-

dere di # ad oo.
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che, col tendere di # ad oo, tende a- zero.

Resta posta la questione: in qual modo si pud scegliere la
successione 9,, 0,,.. 0,,.. in guisa che, se

(1 - 0”)“—1 nFn
. ) (%—1)! x f (Onx)
tende, per n=occ, a >zer~0, allora tale espreséioné tenda a zero per
tutti i valori di 6 (0 <29 < 1) e'quindi la flx) sia sviluppabile in
serie di Mac LAURIN?



