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CORRISPONDENZA

RISPOSTE

42. La lunghezza di un’ellisse, potendosi riguardare come la
somma di una serie ordinata secondo le potenze ascendenti del
quadrato della sua eccentricita (¢ quindi contenente razionalmente
i semiassi @ e b), sard espressa approssimativamente dalla somma
dei primi # termini della serie stessa; mentre un limite superiore
del corrispondente resto ci fornira il grado di approssimazione.

Ricordando dunque che, se L indica la lunghezza dell ellisse.
sussiste la formula:
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ne seguira:
L = .-JraS_n —_ 2TraRn,

essendo S, la somma dei primi # termini della serie entro paren-
tesi, e R, il relativo resto cambiato di segno:
Osservasi ora che si ha:
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Percid potremo scrivere :
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Avremo di conseguenza

L= 2naS, —¢,,,
essendo :
2na® [1.3:5...(2n — 1)]® .
A [ 5.4.6..9n | M —1°

Dopo cid possiamo concludere che, assumendo come lunghezza
dell’ ellisse il valore dell’ espressione :

R e = ]

24)° T T W32 6. @ —2
si commette un errore per eccesso che & minore del secondo membro
della precedente disuguaglianza; il quale secondo membro va
sempre pill diminuendo col crescere di n, e tende a zero col ten-
dere di » all’infinito.
Cosl, facendo n=2, 8i ha:

n 3a® + b? 3 (a* — b
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Prendendo % =3, potremo scrivere:

= (5a®+ 3b%)(9a* — b?)

L= 3 @ — — &,

essendo :
51: (a® — b%)?
128 a'h?

Le varie espressioni approssimate di(L che si ottengono col
procedimento indicato presentano il vantaggio di contenere razio-
nalmente i semiassi @ e b. Altre se ne conoscono contenenti irra-
zionalmente queste due quantith, che talvolta formscono vulon
pilt approssimati di L. Una & la seguente

2 2 2
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essendo : ‘
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» rale formula & dovuta al prof. PEANO, e se ne trova la dimosfra-.
zione nell’ annata 1889 (2° semestre, pag. 960). dei <« Comptes rendus ».
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Alira espressione approssimata di L, pure dovuta a PEANO, e
ritrovata poi dal BoussiNESQ nei « Comptes rendus » del 1889, &:

5 [3(a + b) — 2V ab.
Mixeo CHINI

Analoga risposta alla- medesima questione & giunta da parte
del Colonnello O. REsTA.

DOMANDE

43. Si desidererebbe una bibliografia, il pit1 possibilmente com-
pleta ed aggiornata, sul famoso problema dei quattro colori.

a. m.



