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14. POLLETTINO DELLA UNIONE MATEMATICA ITALIANA

- Sopra aleune- varfeta dello spazio hilbertiario.

Nota di EDVI6E SIMONETTO (a Camposampiero)

'%nnto. - L’ A, dimostra che, quando nel 1, di una variets. esiste un para-
metro che ha per covariante associato guello cost@tmto dai coefficienti
del .quadrato dell’ elemento lineare, le Bp sono coni i cui. vertici costi-
tuiscono una varietd che corrisponde per ortogondlitd di elementi alla
data.

1. Sla V, una varietd dello spazio hilbertiano e sia

[, wys uyyny w,)
una deverminaute di V,. .
Sia P un punto genmerico di V,, e supponiame che il I1, per P
qajbbm v dimensioni.
Indichiamo con
‘ X (t=1,2,...v)
p :
parameiry normali e a due a due ortogonali di questo-I1,, cor®
@r.s (=1, 2, %)
s s
i covarianti-assbciati a questi v parametri e con &, s i coefficienti
“ del ‘quadrato dell’ elemento hneare coswché si avrd

Sy | R m,,,_*jf,,.,th =1, 2u )
2 Uy, s = Jf,.f,dt.'

o Supponlamo che ‘fra i v+1 sistemi (1) e (2) esista uﬁa vre]az_ione
hnea.re cid mgmflca che es1steranno delle ' :

- A (t=1,2..,9

per cui N |

: (3) ‘ _ 2 )\wr,s—a«r,

1ll

"Questa relazione, quando si ponga -




PICCOLE NOTE . : 15
diventa, quando si tien ‘conto delle. (1),
3) Jfr, s Ydt = Gr,s-
. 9

Questo risuitato si pud leggere dicendo che : quando sono sod-
distatte le (3), esiste un parametro Y di Il, che ha per covariante
- associato il sistema ay,s. ‘

2, Se ‘
@ (=1, 2,..., v}

i
sono le coordinate di un punto del 11, rispetto al sistema carte-
siano che ha per origine il punto P e per assi le rette di para-
metri : : ’

. X _ t=1, 2,..., v).
v . N + i
la E, (!) ha per équaziono .
IR ) I ’ ler,s —2,228,8] = 0.
: : S ‘ IR R

Sostituendo in (4) al *‘posto di‘a,:,; il: pﬁmo membro della (3),
la (4) diventa .

(4,) . l%()\—x)xr,ﬂ :0
1 3 i i

Pa questa eqmtzione risulta che la E, & un cono il cui vertice ha

_ per coordinate le \

A (i=1, 2,.., v).
s ) : .

Col variare del punto P sulla' V, il vertice della E, descrive
un’ altra varieta W,. Vale il - '

TroreMA : Nelle ipotesi fatte la V, e la W, hanno ‘in punti
corrispondenti gli S, tangenti fra loro ortogonali, o, come si po-
‘trebbe dire, si corrispondono per ortogonalita di elementi.

Div. — La W, ha per determinante -

® C F=f+3)X.

) BRI
Basterd allora provare che

“ Jf..E,dt':p.
] Col

(') G. Y{fl‘fLi, Evoluta (?) di' wna ﬁalm‘asi varieta dello spazio hilber-
Ziano. « Annali di Matematica », serie TV, tomo VIIL (1930-31), pp- 161-172.
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Ora -
| N . ‘v i«v ':_:‘..
F ::f,*‘.»,%};ﬁik;‘iﬂ?*?’fxx"

ﬂOVe 1 -indica, al solito, denvata. d1 X nspetto a.d u,.
Moltlphcanda per 1 ed integrando Sl ‘ha

) : j F.f, dt:;;Jf, fodt+3, )«;j f, Xadt + f.- 2 j X.f, dt.
B . ‘. N % i) &
. 9 ) ] g - 9 ’

N

_Usservando ché

. J‘f’th — 0,

perché le X sono ortogona.h alla V,, osservando moltre che den-

vando eova.na.ntemente rispetto ad w, si ha

jf,,,,xdt +J'f,.x,d't=o .
4 1 4 t .
e quindi, per le (1),

‘f,,X,dt:;x,.,,,,
. i 1

si vede, tenendo inoltre conto della (2), che la (6) diventa

v

Jf}«‘dt*a,,sw*xag“
t .

e quindi per-la (3) ‘: : S -,

pRat=0, . eaa

8. La condizione (3), che noi abbiamo supposto per la V,, &
certamente soddmfatta quando il numero delle dimensioni di I,
w41\
& il massumo posmblle, ossiu quando v _( 2 )
Abblamo cosl il V :
] Cor. — Per una varieth generica la E, & un cono e la va-
rieth W, descritta dal vertice di questo cono corrisponde per
ortogonallta di elementi al}a _data '




