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194 BOLLETTINO DELLA UNIONE MATEMATICA ITALIANA

'

Sui massimi e minimi di corde normali a una superficie.

Nota di CorraDINO MINEO (a Palermo).

Sunto, - Sia AB una corda &’ una superficie S, normale a S nel punto A,
Se AB & massima o minima, o essa ¢ normale a S anche nel punto B
(corda binormale) o il punto B appartiene a una falda dell’ evoluta di S,

Il BoxxET, ricercando gli estremi delle corde di un’ellisse,
che siano normali all’ellisse stessa in uno dei suoi estremi, trovd
che, quande il minimo assoluto & dato da quattro corde normali
in punti che mon sono vertici dell’ellisse, gli altri estremi delle
anzidette corde si trovano sull’evoluta dell ellisse (Nowuvelles Au-
nales, 1* serie, vol. 11, 1843, pp. 420-425).

Non so se sia stato notato che questo fatto & generale e si puo
estendere alle superficie. Lia dimostrazione & immediata. Suppo-
niamo che, almeno nella regione considerata, 1'equazione di S si
possa mettere nella forma 2= f{x, y). Siano @, 9, 2 le coordinate
di A: p, g, r, s, t siano le mongiane calcolate nel punto 4; p,. ¢,
siano i valori calcolati nel punto B di coordinate x,. y,. 2,. Si
tratta di trovare gli estremi della funzione

(1) Rk —a -y — P+ 12— 2)
con le condizioni
2 x—w 4+ plz—2)=0. y—y +qgz—2)=0

Escludendo il caso 1 -+ pp, + qq, =0 (corde normali e tan-
genti), le (2) definiscono @, e y, come funzioni di x e y, e le con-
dizioni necessarie di estremo sono

2

lx~x1+(z—zp,] +[J—z/,+1z )qx]ixl—,
e

[ —x +(z—2 p]] —{[ Fle—a)a] J' =0.

QO hanno laogo le relazioni
E—x,+(z—2)p,=0. y— 1y, +E—2)g =0,

o la corda @ allora binormale.
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Ora si trova facilmente:

by _ 1+ pt g+ (2 — 2l Hﬂm—_sz"/.]

&x 1+ pp, + qq,

ey Pl —q) + (2= 280+ gq) — Bg]
&y 1+ pp,+qq,

2 _ 12— p) o te = 2[S(L+ pp) — v |
fe T 1+ pp, +q1,

fn__ 1 4 ppy - (2 — 2[4 ppy) — s p, ]
ay - pp, + g,

¢ la (3) diventa, dopo facili riduzioni ¢ trasformazioni:
ot — 8232 — VI pP - (L 4= It — 205 (1 -+ @0 +
' 4 (1 + plt P =0:
la quale prova appunto che 3 & uno dei raggi principali di cur-
vatura di S nel punto 4.

Palermo. giugno 1929.



