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'SUNTI DI LAVORI ESTERI

.Recensioni delle Note di Analisi pubblicate nei « Comptes Rendus
~de 1’Académie des Sciences de Paris " T. 185 (2° semestre 1927).

J HADAMARD( Comptes Rendus », T 185, pag. 5).

Considera la mescolata delle carte da gioco dal punto di vista
del calcolo delle probabilith e dimostra pili semplicemente il teo-
rema di PoINCARE (') il quale dice che crescendo indefinitamente
il numero delle mescolate le probabilita limiti sono uguali; infine
tratta alcuni casi non considerati da "POINCARE.

C RIQUIER (Ibid., ‘pag. 20).
Prosegue le sue ricerche generahzzando e completando i risul-
tati anteriori (¥). Con un-cambiamento di variabili riconduce !’ inte-
" grazione della equazione A(x, y)r + 2B(x, s + Clx, y)t =flx, y, 2, p, q),
~ a quella di una delle due equazioni » od 8= Flx, y, 2, p, g), studiate
nelle note precedenti. ‘ ‘ '

0. Onicesou (Ibid:, pag. 27).

Hstende i risultati ottenuti in. una nota precedente () consi-
derando un insieme di safuration ¢ e di misura nulla regolare (nel
senso di BoREL). i

G. PrEeIFFER (Ibid., pag. 98, pag. 246).

Considera nella prima nota i sistemi di equazioni alle derivate
parziali del primo ordine a piti funzioni incognite possedenti I’in-
tegrale di HAMBURGER, e li riconduce a sistemi la cui integrazione
3 equivalente a quella'd’ un sistema lineare completo. Nella seconda

-nota stabilisce una proposizione reciproca della prima.

(}) Legons sur le Calcul des probabilités, 2. éd. chap. XVI.

(}) « Comptes Rendus », T. 183, 1926, p- 1076; Ibid., T. 184, 1927, pa-
gina 1507,

(®) <« Comptes Rendus », T. 184, 1927, 2 733
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Sovra (Ibid., pag. 100).

Mediante un teorema di CaARLsoN, confronta le singolarita delle

n
2

funzioni rappresentate dalle serie Xq,, X ~—. Cosl, se le @, sono
it 7 n

12
reali, se C/m ~1, e se le funzioni sono regolari su archi di
cerchio e se almeno uno di questi archi ha per punto medio — 1.
e se la somma di questi archi & maggiore di =, si pud concludere
che le due funzioni non hanno che il punto singolare 1 sul cerchio
di convergenza. Da inoltre altre interessanti proposizioni.

B. SLursky (Ibid., pag. 169).

Introduce. il concetto di una successione di quantita eventunali
obbedienti ad una legge sinusoidale limite e fornisce un esempio
dell’ esistenza di tale successione: '

E. Lazave (Ibid., pag. 172 e pag. 926). - )

Dia un procedimento che generalizza quello di Picarp. per
I' integrazione delle equazioni differenziali e fornisce la forma dello
sviluppo nelle vicinanze di un punto critico trascendente.

‘ \ . o Pley)
Nella seconda Nota, applica alla equazione. ' = ~——=.

‘|, SroiLow (Ibid., pag. 173).

Jontinua una sua Nota precedente (') sulle frasformazioni con-
tinue ed il teorema di Prcarp per le funzioni intere: da una
generalizzaziohe di questo teorema per una classe estesissima di
trasformazioni. i

R. Lacraxck (Ibid.. pag. 175 e pag. +44).

Fa scguito ad una sua Nota precedente (°). Definisce dei sim-
boli operatori che generalizzano la formula di interpolazione di
NEeEwrToN. Nella seconda Nota introduce delle formule sommatorie
“che generalizzano quelle di BULER e di° BOOLE-NSRLUND.

‘Krawrcnouk (Ibid., pag. 178, pag. 336, 1106).
Applica i detérminanti di HapaMARD e le ricerche di Mar-

KOFF (%) per determinare i poli reali delle funzioni meromorfe.

(1) « Comptes Rendus », T. 183, 1926, p. 1N
- (?) « Comptes Rendus », T. 184, 1927. .
(3j « Bulletin de I'Acad. des Scicnces «de Russie », 1894 (in russo).
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Nella seconda Nota. continua la ricerca precedente e trova una con-
dizione affincheé i poli siano reali, ricerche da avvicinarsi a quelle
di HErRMITE per il teorema di STURM. Nella terza studia le funzioni

(R,=0, R>0).

con singolarita reali della forma R, + Z T—

S. BErNsTEIN (Ibid., pag. 247).
Chiama una funzione flx) monotona d’ordine 2 + 1, ogni fun-

zione monotona insieme con le k2 + 1 prime derivate in un inter-
vallo, e studia 1’ oscillazione minima nel caso dei polinomi.

Aximorr (Ibid., pag. 401).

Studia le trascendenti di FOURIER-BESSEL a pilt variabili (}).

C. RiquiEr (Ibid., pag. 429, pag. 523). ‘
Mostra come si possa ricondurre la risoluzione numerica di
certi sistemi di equazioni algebriche alla integrazione ristretta di
sistemi lineari alle derivate parziali. Precisa nella seconda Nota i
risultati della prima e mostra che la considerazione di un sistema
differenziale ausiliario permette di ricondurre un sistema algebrico
qualunque ad un sistema algebrico di # equazioni ad n incognite.

G. J. REMounpos (Ibid., pag. 435).

Essendo data una funzione intera c(z), mostra che la funzione
log (s(z) — #) non potrebbe essere una funzione intera per due va.
lori finiti di e e cid & conseguenza immediata del 1° teorema di
Prcarp. Mostra inoltre come si possa géneralizzare questo\ teorema
sostituendo a log la funzione inversa d’una funzione intera, e
prendendo per funzione s(z) una qualunque funzione analltica.

L. Poury (Ibid., pag. 437, pag. 525, pag. 570).

Mostra che per I’ equazioni integrali lineari di VoLTERRA con
ordine molto elevato, le soluzioni hanno per campo di esistenza
lo stesso campo di quello dei coefficienti. Nella seconda Nota studia
I’ equazione integro differenziali d’ordine elevato, e mnella terza
estende il suo teorema sulle equazioni normali alle equazioni del
tipo ¢ =R S, ove R ed § sono delle integrali multipli i cui ele-
menti sono dei polinomi in 3.

() « Comptes Rendus », T. 160, 1915, p. 419; « Comptes Rendus ».
T. 163, 1916, p. 26; « Comptes Rendus », T. 165, 1917, p. 23,
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JoA Lavro-Daxinevsir (Ihido pag. 439, pag. 528, pag. 1181).

Div an adgoritmo che permette di costraive la matrice integrale ¢
e sostituzioni del gruppo di monodromia di un sistema lineare, usu-
fraendo delle trascendenti di Poixcare ('), Nella seconda Nota
tratta il problema inverso e visolve il problema di RiEMaxx. Nella
torza prosegue le ricerche precedenti ¢ costraisee le espressioni
analitiche  esplicite por la risoluzione algoritmica generale  del
problema regolare di RieyMaxNss

N. Popriacrise (Ibid. pag. 493 ¢ pag. 753).

Definisce per e funzioni crescenti gli ordini o gli indici di
vegolaritiv successivi ¢ div un certo numero di risultati. Nella se-
conda Notie div diversi risultati per le funzioni crescenti regolari
del secondo ordine, ’

M. NiconLgsco (Ibid., pag. 442).

Considera le coppie di funzioni di due punti {x. ) e (2,. y,)
o ritrovie le funzioni analitiche imponendo delle condizioni alle
devivate delle funzioni ed approfondisce liw nozione di derivata
arveolare di PoMprriv (9.

=~ bBeErxsteEN (Ibid. pag. 495).

Niano M. M, ... M, numeri positivi, per b = 0 ed abbastanza
piceolos s pud costruirve una infinitia di funzioni f(x) assolutamente
monotone su (—b. 0y tale che fi0Oy=2M,. f0)= DM, ., e si propone
di trovare un limite superiore per b

A CnoaTE (Ibid. pag. 597).

Mediante gli zero d" una successione di polinomi di TcHEBY-
i 1 autore pud stabilire una formula di quadratura meccanica
v un intervallo infinito.

1. Moxrten (Ibid. pag. 633).

Iinuncia Ia proposizione: < condizione necessaria e sufficiente
perehe log @ sia convessa @ che 4" sia convessa in x per una in-
finith Jdi valori positivi di m, aventi per limite lo zero, o che ex™ a(x}
~ii convessa in x qualunque sia il valore della costante a ». L’ A.
~tudin delle proposizioni analoghe per il caso di due variabili.

(') Sur les groupes des équations linéaires. (« Oeuvres », 2, p. 210).
"y 1i. D. PoMmprLy, « R. Circolo Matem. di Palermo », 33, 1912, p. 108-118,
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P. HuMBERT (Ibid., pag. 635).
Continua le sue importanti ricerche (1) sul prepotengiate
I" equazione differenziale alle derivate parziali (e

e forma

prepotenziale
sferico ¢ ne di diverse soluzioni.

W. GorLoUuBErF (Ibid.. pag. 694).

Studia ana funzione automorfa limitata di ewi g3 ja appre-
sentazione analiticn ed interessanti proprietit.
C. RiQrIER (Ibid., pag. 742)

Considera i sistemi i equazioni alle derivate puapziali c¢he non
implicano che una funzione incognita e che siano, vispetto a questa
ed alle derivate. di forma lineare.

S, KeEvpisty (Ibid.. pag. 749).

Osserva che Uintegrale asintotico & equivalente all'integrale (4)
di DEN.!QY (3, e mostra che "estensione dell” integrale (1) ¢ la
stessa dell” integrale di LEBESQUE.
G. ALExXITIS (Ibid.. pag. 751 ¢ pag. 1103).

o

Nella prima Nota mostra che esistono delle funzioni continue

—

a cui serie di Fourrier diverge sugli insiemi di misara poxitivi.

Nella seconda Nota fa delle osservazioni alla prima. per la validita
della dimostrazione.

E. Laxe (Ibid.. pag. 748 e pag. 1430).

Studia le equazioni s =pf(x. 1, 2, ¢) che sono della prima classe
e di degli esempi importanti (3). Nella seconda Nota studia le equa-
zioni s =fix, 1. 2, p. ¢, e divide queste equazioni in famiglie.

E. Goursar (Ibid., pag. 808.

Riprende il problema di HAMBURGER (). trattato recentemente
da PFEIFFER (°) e da un metodo semplice che permette di ritrovare
i risultati di HAMBURGER.

(*) « Comptes Rendus », T. 183, 1926. p, 347, « A. Soc. Bruxelles ». 47,
1927. p. 88.

(?) « Comptes Rendus », 169, 1919, p. 219.

(*) Gosse, « Ann. Facultés des Sciences de Toulousc ». 16, 1924, p. 214
Idem, Thése de Doctoraf, « Ann. Faculiés des Sciences de Grenoble », 25,
1918, p. 95. GOURSAT, « Ann. Facultés des Sciences de Toulouse, 1929, p. 3
e p. 439. '

() « Journal de Crelle », 109, 1887, p. 390.

(®) « Comptes Rendus », T. 185, 1927, p. 98, ¢ p. 4+
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‘WIDDER e GERGEN (Ibid., pag. 829).

Riprendono una nota di MANDELBROJT () sulle serie di TAYLOR
che ammettono il cerchio di convergenza come linea singolare es-
senziale e mostrano che lim a) = a==0 imposta da MANDELBROJT

N —s 00

pud essere rimpiazzata da questa, che le a, debbono stare su un
solo quadrante. ‘

G. VavriroN (Ibid., pag. 831).

. n____ inp, o
N . . ; ~a ) . o
Studia le espressioni V!a,|, e h}' la,} per una serie X a,x".
: 1 ’ 1
Quando le serie hanno uno, due, tre poli sul cerchio di. conver-,
genza si possono enunciare proposizioni interessanti e precise su
queste espressioni. Pone il problema di vedere se le espressioni
¥ e
" M) \/|a,,| per tutte le funzioni che si introducono in analisi, am-
mettono un limite o che il suo limite minimo sia > 0. Mostra
‘I’ analogia con la proposizione di BoOREL diretta a riconoscere se
tutte le funzioni intere che si introducono in analisi siano a con-
vergenza regolare. '

W. SierpiNskI (Ibid., pag. 833).

.Enuncia molte proposizioni sugli insiemi proiettivi (insiemi
che si possono formare per proiezioni d’ uno spamo S,swS, _)e
div molte proprieta (3).

N. Lusiv (Ibid., pag. 835).
Riprende alcune osservazioni-di BoreL (?) riguardanti il lato
negativo della definizione di‘.complementare di un insieme.

E. BoreL (Ibid., pag. 837). ‘\

Mostra 1’ importanza delle due note di SIERPINSKI e LusiN: il
primo si pone dal punto di vista idealista di ZERMELO, il secondo
dal punto di vista realista condiviso da BoRrEL.

‘D. MiriMANOFF e R. Dovaz (Ibid., pag. 827).

Generalizzando una Nota anteriore () calcolano. approssimati-
vamente ¥ errore che si commette calcolando la probabilitd di uno
scarto mediante la formula di LA’PLACE ).

(*) « Comptes Renam' », T. 184, 1927, p. 1307.

(3) « Fund. Math. », 8; 11,p 122; 11, p. 126 Lusiy, « Fund. Math. » 10,p 10.
(®) Borern, Legons sur la théorie des fonctions, 1898.

{9 « Comptes Rendus », T. 182, p. 1926 e p. 1119.

(®) CaSTELNUOVO, Calcolo delle probabiliti, 1926.
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A. KoLmocororF (Ibid., pag. 917).

Siano E,, E,,... una successione di prove indipendenti. Sia F,,
una grandezza dipendente da % prime prove la cui variazione
rispetto ad E, sia Q,, e sia I’ la speranza matematica di ¥, . Dimo-

n
stra che se X QF . 0. per # — co, la probabilitadi | F, — D, | <<¢ — 0,
=1

comungne piccolo sia <.

R. Risser (Ibid., pag. 919).

Studia la formula data da OLTRAMARE per la probabilita della
vita.

R. BIrRkELAND (Ibid., pag. 923).
Siodice che X¢,,ax™y" & una funzione ipergeometrica delle due

varviabili x, y se -Hln 2wt song funzioni razionali fisse di »,
Hes Clll‘“/

che si possono esprimere con f:f,, g.g, ove f, fi. g. g, sono poli-

nomi in #; 1" A. dimostra che i polinomi f. f,, g, g, sono decompo-

nibili in prodofto di fattori K(am -+ br -+ ¢) ove « ¢ b sono interi.

S. MaxpeLsBroJT (Ibid., pag. 925).

Fa vedere che la Nota di WIDDER e (GERGEN rientra nei suoi
lavori, e mostra 1" importanza di questa Nota.

F. LepriNce-RiNGUET (Ibid.. pag. 928).

Applica il metodo dei minimi quadrati per ottenere la migliore
approssimazione per la risoluzione di un sistema d'incognite su-
scettibili di variazioni.

B. CAHEN (Ibid., pag. 1004).

Chiama numero primario ogni intero » tale che il pilt piccole
intero ordinario multiplo di « sia una potenza di numero primo.
Enuncia che ogni numero intero algebrico pud essere decomposto
in una maniera unica in un prodotto di fattori primari.

M. RapoircuircH (Ibid.. pag. 1007).

Tratta in modo generale 1 approssimazione delle funzioni ana-
litiche multiformi mediante le funzioni algebriche.
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S. MaxXpELBROJT (Ibid.. pag. 1098 ¢ pag. 1248)

La f,(z) una successione i funzioni olomorfe in un dominio I
¢ che convergano in questo campo verso + oo. Ad ogni dominio
chiuso D,. interno a D, ' A. mostra che si puo far corrispondere
un numero posifivo finito ¢ fisso 2z (1 <<z <<+ ~) tale ¢he per qua-
lungue coppia di punti z, ¢ z, di D si abbia

1 - log | f:,,tz,)
log | filz,)

Fa inoltre vedere importanti conseguenze, Nella seconda Nota
c¢hiama nneleo di una . suceessione di funzioni olomorte F (z) le
log I (2 )|
log | F (/0)|

< 7. per N - N,

funzioni armoniche limiti di fa delle d])l)llt.lﬂ()l\l

W. Goxtcnarore (Ibid., pag. 1100

Sia flzy una funzione intera della variabile z =vre™. la semi-
retta uscente dall orvigine 0 =10, & chiamata retta (/) (di Juni)
se la famiglia delle funzioni fiz)=fitz) (t=>1) cessa di essore nor-
male in un punto d"argomento 6, LA, indica diverse proprieti
delle rette (J) o studia la loro poxiziome in relazione alla regola-
ritit della eresconza, :

F. Lrsa (Ibid., pag. 1103).

La convergenza di una serie doppia intesa nel senso di Prixe.

SHEIM &1 « una serie doppia N, , converge verso s se adogni:> 0

"

p 4
corvisponde un indice N tale che s, =X 2a,, differvisce da s per
11

meno di ¢ per e >N ed v =V >, I'A. chitana insieme di unicita
ogni insieme (£) di punti del piano tali che se due serie semplici
S, " Sh, " convergono e prendono lo stesso valore in ciascun

punto di (K} queste serie sono identiche. Dimostra il teorema: « Se
o0

una serie intera doppia X, x"" converse (nel senso di Prixa-
w,n

suE) nel punto (xy, y), ove w, & fisso ed y percorro un insieme di

uniciti (K£), converge ogni linea della serie X 2" (n=0.1.2...) -,
=l
Studia inoltre il campo di convergenza ed i punti di divergenza.

(r. Pornya (Ibid., pag. 1107).

Conxidera le espressioni
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enuncia importanti risultati ¢ risponde alla questione posta da
Vanirox () di vedore se per fim V,=0 il campo di esistenza

Ho—r
della serie ¢ semplicenente connesso,

N. Movskurenicuvint {Ibid.. pag. 1134y

AL ha precedentemente (%) mostrato come sio pud ealeolare la
soluzione esatta del problemia M =0, quando il contorno fimita
un’area corvispondente all”interno del cevchio (7 =1, per la tra-
sformazione razionale z—=w(Z). Se il contorno & uni curva chinsa
analitica qualunque il metodo fornisce una soluzione approssiniata.

R. Friscir (Ibid. pag. 1244).

Dimostra un teorema che precisa un teorema i Hapavann:
« I valore assoluto " un determinante simmetrico  definito ad
elementi reali, & al piit uguale al prodotto dei valori assoluti delle

quantitic che si trovano nella diagonale principale

J. Hanavain (Ihid.. pag. 1245).

Indiea un’altra dimostrazione del teorema.
J. Wourre (Fhido pag. 1250),

¢ F . ~ A1/-
& 19 © Serle ‘ .
Studia l ! 2

tiene come caso particolare il teorema i non esistenza scoperto
da DExJov (3).

¢ dimostea una proposizione che cone

H. Carrax (Ibid., pag. 1253).

Generalizza alecani risaltati di NEVANLINNA () ¢ mostva che
esistono al pii due funzioni meromorte o) e gla) per fe quali Fia),
E(b). E(c), indicando con E(z) I'insieme delle vadici di fla)=» c¢oin.
cidano con tre insiemi dati ¢ fa uso di un teorema di Boren (o)

P. VerxorTE (Ibid., pag. 1246).
Studia il metodo dei minimi quadrati ¢ fa delle interessanti
considerazioni per Papplicazione di questo metodo.

1y Swr Pintégration de Uéquation biharmowiqe. « Bull. Acad. Sc. i
Tussin o, 2, 1919, . 663,

)« Comptes. Rendus >, T, 185, 1927, p. 831,

(M « Rendiconti Circolo di Palermo », 1926,

()« Aeta Math. >0 480 1926, . 867,

()« Acta Math, so 20 1897, 1. 357,
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P. FramMant (Ibid., pag. 1432). .

Continua le sue importanti ricerche sulle trasmutazioni lineari,
e da la rappresentazione analitica d’una trasmutazione mediante
serie di potenze; considera inoltre il caso della derivazione finita.

A. WeIL (Ibid., pag. 1426).

. 8ia k un corpo di numeri algebrici e finito. Considera una
curva algebrica data per una equazione i cui coefficienti sono nu-
meri di k. Da un teorema di decomposizione per una funzionale
razionale di un punto qualunque della curva. e studia un’ equazione
generale di analisi indeterminata.

J. Favarp (Ibid., pag. 1436). -

Chiama una funzione meromorfa normale del gruppo di tra-
slazione se da ogni successione infinita flz + 2,), ove z,, 2,,...%,....
sono numeri complessi qualunque si pud estrarre una successione
convergente uniformemente, in tutto il piano, verso una funzione
limite che non & una costante (}), e dimostra che ogni funzione
normale meromorfa del gruppo di traslazione & una funzione quasi
periodica e reciprocamente (?).

H. MiLLoux (Ibid., pag. 1436).

Applicando alcuni risultati di Variron (¥), dimostra una pro-
. posizione generale sulle funzioni olomorfe in un angolo e ne deduce
importanti conseguenze per le rette di JuLia.

G. VaLmroXN (Ibid., pag. 1439).

Completa alcuni risultati di WiMaN (), Fatou (%), Porva (9
sulle funzioni intere. -

M GrvreY (Ibid., pag. 1565). -

In lavori precedenti (") ha trattato il problema al contorno per
le equazioni differenziali di tipo ellittico in un campo D sul con-

1) JuLia, Lepons sur les fonctions umformes a point singulier essentiel.
) BEssonoFy, « Comptes Rendus, T. 182,1926, p. 1011,
) -« Bull. Soc. Math. », 51, 1927, p. 167. ‘
) « Archiv. fiir Math. Astr. och. Fysich. », 2, XTIV, 1905, p. 1.
) « < Acta Math. », 47, 1926, p. 337.
“(°) « Journal of the London Math, Soc. », 1921, p. 14,
7). « Comptes Rendus », T. 184, 1927, p. 1109; p. 1632

w
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torno C-del quale si da la relazione lineare tra i valori della fun-
zione incognita w e della sua derivata conormale. I'A. tratta ora
il problema per il caso che i dati contengano’la derivata normale
e la tangenziale. Fa inoltre I’ analisi dei tré metodi che ha indi-
cato per le soluzioni dei problemi al contorno.

J. DracH (Ibid., pag. 1568).

Tratta della determinazione degli elementi lineari di Liou-
VILLE per i quali I’ equazione delle linee geodetiche ammette al-
meno due integrali razionali nella derivata prima.

'F. VASILESCO (Ibid., pag. 1572).

Facendo uso delle nozioni introdotte N. WIENER (%), M. KEL-
LoGG (3, G. BouLicanD (%), studia il problema di DIRICHELET gene-
ralizzato e 1’andamento della funzione di GrREEN al contorno.

W. GoNTCHAROFF (Ibid., pag. 1575).

Pone la questione se due funzioni di una data categoria pos-
sono avere nel campo reale o complesso gli stessi zeri che quelli
delle loro derivate fino ad un certo ordine. L' A. risolve la que-
stione per alcune categorie di funzioni meromorfe e per le funzioni
‘indefinitamente derivabili e periodiche, di periodo 2x.

RB. Universite di Milano. Aprile 1929.
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(') « Journ, of. Math. and. Phys. of the Mass. Inst. of. Tech.», 3,
1924, p. 26. i

(*) « Proc. of the Nat. Ac. of Sc, », 12, VI, 1926, p- 401.
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