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124 BOLLETTINO DELLA UNIONE MATEMATICA ITALIANA

Sopra due dimostrazioni nel calcolo assoluto.

Nota di Pia NaLL1 (a Catania).

Nella presente Nota diamo due dimostrazioni che potrebbero
sostituire. col vantaggio di una maggiore semplicita, due altre con-
‘enute nelle Lezioni di Calcolo differenziale assoluto del prof. LEVI-
Crvita (). ‘

SBiano V, e V', due varietah metriche i cui punti si corrispon-
dano biunivocamente e siano

n
ds? = f”‘ da;y do; dax,, .

" .
ds* = .‘IQM ' dx; da,

i quadrati dei loro elementi lineari.
Denotando con
y ki Vih %’
i r | »r
i simboli di CHRISTOFFEL di seconda specie rispettivamente perla
e la V', & noto che la loro differenza ‘

Y=

& un tensore ¢, covariante rispetto agli indici i, h e controva-

riante rispetto all’indice r ().

) Roma, (Stock), 1925.
&) Ut Loely pe 228,
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11 modo piit semplice per dimostrare cio & di considerare un
sistema semplice covariante 4., funzione di (x,, Z;,.... ,) ¢ formare
la differenza delle sue derivate covarianti, una A rispetto a V, |
e Valtra (An) rispetto a V' .

Essendo
04, < (ih)
P = e — A..
Ain=oe =gy
Y R
(Aijn) = P Z,. |0 a..
avremo

H

i b ihi
Ai,‘h—“Ai‘h)’:Z,, [ ; ' : — : ' "JA.,

r ¥
1

. Vi hy i h .
la quale dimostra che 3 , 2-—3 - i & un tensore o,

La prima dimostrazione alla quale abbiamo alluso & guella che
si riferisce alla espressione della differenza dei due simbolt di
RiEMANN di seconda specie per le due varieta. '
DPenotando tali simboli con

vir, hkt o ed ivo hk
‘si tratta di far vedere che

"

' (Y Y L e P r.__ N Pl ro 1
(V) bér kb —an hb= oy — 3 T’(ch M}
dore g & il derivato covariante di o;, come referenza alla metrica

. N )
di Vv, ().
La dimostrazione della (1) per due punti corrispondenti in V',
V', & immediata, quando si scelgono coordinate x, gugdetiche net
punto di V, che si prende in considerazione.
Infatti. in tale ipotesi &

Vi h , _Vih|
'T%’__O’ i =) g\
Ly hki:r—a.zih{__ﬁ?;lk(‘
0xk 7‘5 oxn r‘
0 'ihg’ @ jiky
Iu,hkg_*a__%% . = Tt Vg‘
IR S LT
ll r I r 1D

(1) Cfr. L c., pp. 232.236.
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quindi

’

. Y, . R P r 1),
Ler, hkl—;zr,,hkfza—x—kp‘-’," aach ZZ(P”.P,;; szpih)

Ma per la scelta particolare delle coordinate

B
Pth P‘lh

resta quindi dimostrata la (1). .
‘La seconda dimostrazione riguarda 1’ annullarsi di un sistema

quadruplo By nx che goda delle proprieta dei sunboh di RIEMANN

' di prima specie, quando la forma

2 : ‘zijhk Bij, iU i uh vk

si annu]la qualunque sieno le u e le v (}).
Le proprleta alle quali alludiamo sono le seguenti:
Bijpx & emisimmetrico rispetto ad ogni coppia éj, hk:

Bij, we = — Bji, ke = — Bij, kn;
gode della proprieta ciclica
3) - Bij, wx + Buj, ki + Byj, in =0.
Come conseguenza si ha
Bij, hk = By, ij.
Fissate le u, poniamo *

n
Ajpe= fih Bij, nx uf wh:

il sistema doppio Ajx & simmetrico.
Infatti

A= Zm Bit, njui wh = 2..;, Byj, ik b ui = A ji-

Ne viene che se la (2) & nulla qualunque sieno le % e le ¥

ciod se
n

2k Ajicv? 'v" = 0,[
sara o
] Ajp=10
qualunque sieno le .

() Ofr. L c., pp. 243244
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Cid porta come conseguenza
’ By, =0

e, per iz=h, ,
) ) Bij, nk + Bnj, ik =0.

Permutando in questa due volte circolarmente gli indici 4, &, &
Byj, in + Bij, tn=10 ‘

che scriviamo
(6) ' Bij, ki — Brj, in=0.

Tenendo ora conto della (3), che possiamo scrivere
Bij, hk — Bnj, it + Bj, in=10
sommando con (4) e () troviamo
Bij, i =0.

Catania, maggio 1928.



