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8 bollettino della unione matematica italiana

Sul calcolo del valor attuale di rendite certe 
a termini variabili.

Nota di Filippo Sibirani (a Trieste).

1. Il prof. G. Usai ha recentemente data (x) l’espressione del 
valore attuale di una rendita certa immediata della durata di n anni 
i cui termini sono 1, 2r> 3’,... nr mediante una combinazione lineare 
dei valori

d , d2 dr
a-7, r y- a -, v^-p-^a—,...ni ' dv nI ' dv - à' »I

ove
1 —

è il valore attuale di una rendita certa immediata della durata 
di n anni, di termine 1, et’ è il fattore di sconto, cioè v = (1 4- i)“1, 
se i è il tasso.

L’espressione trovata esige tuttavia calcoli abbastanza lunghi : 
alla rapidità del calcolo corrisponde meglio T uso di una formula 
da me stabilita nella Nota: Sul calcolo di certe somme (2). formula 
che permette il calcolo del valor attuale di una rendita immediata 
i cui termini sono i valori che per x — 1, 2,... n prende una fun­
zione razionale intera di x. È chiaro che un caso particolare è 
quello considerato da G. Usai.

2. Io ho dimostrato che se z(p 4 1 ) è una funzione razionale 
intera di grado r in p 4- 1. è

1 V' k\ '
n\r\ v-i In —1\ Ä) W n —h

P- 0 k = 0 X / G U

k=0 U

ove con A,{^(1) si intende la differenza d’ordine k di ^1).

p) Sul calore attuale di una rendita postecipata e temporanea. « Gior­
nale di Matematica finanziaria », Torino, 1927, vol. IX.

(2) 11 « Bollettino di Matematica », Firenze, 1928, annata XXIV.



PICCOLE NOTE 9

Il valore attuale della rendita immediata di termini f( 1), 
fin}, ove f(x) è una funzione razionale intera di x di grado r, è

p-1

Se usiamo della formula precedente, dopo aver osservato che

abbiamo

2 fipìvp= (— i)k+ì^(l)n (n 
p=^ 1 fc=0 \ *

j x àM^ ' \ h / 'M _  à1 \ fc=o W n — n y AV( 1)
Zj yZi-eì • 
fc=0 '

Ora è

O- — 1\ y z__ 1 /&\ (1 -4-
H £ ) Z-r ' I iJ n_ L\ Ä' /rt=di W w n

onde sostituendo si ha in definitiva

(1)

r—k
n r Mf(

S/W”=S--------M
k=0 *

Mandando h all’infinito si ha il valore attuale di una perpe­
tuità immediata i cui termini sono f(1), Poiché la somma
che moltiplica vn è una funzione razionale intera di n.

lim «» Yi — v
n —oo s=t)\S/

e il valore attuale della perpetuità è

y. = È
/c-0

3. Osserviamo che dalla (1) ponendo

f(p) = C 4- d(P — 1)
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si ha il valore attuale di una rendita immediata i cui termini for­
mano una progressione aritmetica di primo termine c e ragione cL

Se' ’ : '
f(p)—pr

si ha il caso considerato dal prof. Usai. La (1) dà

r—k
„ . .r —( )A*’+*lr

S_ „ v1 «=o 's'

i2 i3 i4

p’v» — 2j —
Ir—1 k—0

Come esempio numerico

( in\ ì
7 — \ 7 -+~ 12n —i- 6 ! l &AA i ßj \2j i 12 — vn } 12 -+- 6n ; 6 — 6vn


