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PICCOLE NOTE 25

Formula di trasformazione
per le valutazioni degli operatori funzionali.

Nota i StEraxo Lopovico STRANEO {a Roma).

Nello studio degli operatori funzionali (). riesce talvolta ages
vole trovare la valutazione i un dato operatore applicato ad
un particolare operando: in guesto caso o molto importante s
pere poi estendere a un operando generale il risultato trovato
per Poperando  speciale. Spesso. quando I'operatore <i presenta

i . .
sotto la forma f{A) ove A O di conviene seegliere come operando
speciale In tunzione 1), che per -0 ha il valore 00 ¢ per ff 0
ha il valore 1: questo operando & Iintegrale della funzione im-
pulsiva unitaria Fuft) (3).

Supponiamo di conoscere la valutazione dell” operatore f1y)
applicato a 1(#). cio® sin )

(1) FINNF) = H(. -

Nell'ipotesi che H(f) sia derivabile. eseguendo la derivazion

si ottiene

H'(H) = MH{#) = [0 = fIS) Fuuth).

Sia V(i) la funzione a cui si deve applicare f(\).

Dai teoremi fondamentali del calcolo con gli operatori i
zionali. & noto che qualunque funzione fisica V(#) pud essere posis
simbolicamente sotta~la forma (%)

o

(2) Vit) = J V) Fult — =)d-=.

—20

Questo sviluppo, essendo simbolico, permette pei consequerza
della sua definizione, di operare sotto il segho di integrate. « in

(1) O. Huavisinr, EBlectromagnetic theory. Volume 1L (London 18804,

G. Gaoral, Sul caleolo delle soluzioni funzionali oviginate deai problew
di elettrodinamica. Atti della Associnzione Elettroteenica Ttatiana. Vol 1X.
fase, 6° (die. 1905), pag. 631-699.

J. R. Carsox. Eleetric civewit theory and the operational calenls. Now
York., 1926.

%) G. Girorar, Op. cit, art. 3,

Gy G. Grorai. Op. eit art, 4
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particolare conduce (') a scrivere
—+o0

FAV(E) = f Viz) f8)Fue (F— ) dr

Ma per quanto si @ visto innanzi

FOFut — =)= H'{t — <) d~.
Risulta quindi .

—+00

3) NV '::j‘ Ve H'(t — =) d=.

formula che, nell'ipotesi della derivabilith di H{f). risolve il pro-
bhlema.

11 caso di H(f) non derivabile si pud trattare con una modifi-
cazione della formula stessa. Approfittando del fatto c¢he 1 ordine
“delle operazioni f(3). A & invertibile. e che H(f — =y = AI{(f - =)
la soluzione ottenuta si lascia scrivere cos

. -+0o
(4 f(OV(H = A(V(:)H(t~r; d=

—n0

e in questa formola H(f) non & assoggettato a operazioni di deri-
vazione.

Le equazioni ottenute servono per estendere a una gqualungue
funzione di ¢ i risnitati che HEAVISIDE ha trovati applicando vari
operatori alla 1(#).

Per esempio. fu trovato da HEAYISIDE (*) ¢ poi dimostrato dal
Groral (%) che

\ A.I(t):\rff per > 0.
Seguendo le notazioni precedenti. avremo
1 .
Hit)—=\ . 1(“ = ";“_j per =0,

1‘) Gi. Grora, Op. cit, art. 4.

. Praxo. Resto nelle formule di quadrature. espresso-con un mfeg;ale
4leﬁmto. Rendiconti cle]la R. Accademia dei Lineei. Vol. XXTII. servie 3"
(1° sem. 1913), pp. 562-569.

) 0. Heavisipg, Op. cit., art. 227
@) G. Giora, Op. cit, art. 895.



o
~1

PICCOLI NOTE

¢ derivando
, 1 1
Iy = == per £ 0.
~ \ :f.?
Applicando infine 1o (3). i ha:
a5
- 1 T, 1
VAVAH = - Viz) ) o~
2V= Vit =
Questa formula trova immediata applicazione nella risoluzione
dei problemi di propagazione del calore,

Lo, 30 ottolbre 1927,



