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Note sur les déterminants
par N. AGrRoNOMOF (a Vladivostok).

1. On peut représenter les déterminants des divers ordres sous
la forme

(111) + (112) + (113)  (211) + (212) + (213)

(121) + (122) + (123) (221) + (222) + (223) |
l11)+(112) +(113)4-(114)  (211)+(212)+(213)+(214)  (311)+(812)+(313)+(31
121)+(122)+123)+(124) (221)+-{222)+(223)+(224) (321)+(322)+(323)+(32
131)+(132)+(133)+(134)  (231)+(232)+(233)+(234) (331) +(332)+(333)+(33

et en général i
A = | (mkl) + (mk2) + (mk3) + ... + (mkn + 1) |.
Nous appellons délerminant conzpléméntaire d'ordre k d'un
déterminant donné celui qui se forme, lorsqu’on supprime dans

chaque élément k termes correspondants. ’
Par exemple, les déterminants complémentaires de

6 7 1+2+3 1+2+4
!9 127114845 2437
sont
,2+3 2+4| (5 6] |1+3 1‘“4’_ 45 !1+2 1+2;_ﬂ:~: 3
345 3+7 |8 101" [1+5 2+7] |6 9| |1+3 243 |4 5|
L1 |2 2] (34
e lssb sl

Désignons par
dy, dy. dy.. d.
dyy diayeevnnns d, net

les déterminants complémentaires des divers ordres.
Cela posé, nous avons le théoréme :

A _ Zdal -+ Eda,a, - Edalagaa -+ o= 0,

lorsqu’on y remplace a,, a,,.. par tous les nombres entiers de-

puis 1 jusqu'a n.
En effet, les termes genéraux des détermmants

Aa du dZ"" du’ dua--'
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tisfont au.. identité (16) que nous obtenons ms I ar-

ncle Sur quel:jues forinules concernant la formule Z ( k)(n — ﬁ)‘" =n!

Par exemple:

|2+2+2 24241 24+2 241 2+2 241
24243 3+3+3‘ |2+3 3+3] |2+3 3+3|

242 242 (2 2 o

+ 0.

|2+2 3+3] " [2 3 o

2. Démgnons par Ae) le détermmant mineur du premier ordre

duAetpar o , -

d(lm)a d(ez) -
. gled)
du 9 d12 ,

les déterminants mineurs analogues aux détermmants complémen-

" taires du A.

-+

Cela posé, nous avons le théoréme sulvant

Al — Bge zd:fj;, =0,
_ Par exemple ' ' -
149£1+3 2+1+3+2 1404041 24143 14342 04041

14+8-+2+1 341+1+1 2414143 — 342+1 14141 1+143| —

1+1+1+1 24+2+1+8 S+1+1+1 }1 #1410 24143 1141 |
|1+1+3 24342 14041 [ [1+2+3 24142 14041 -
1+2+1 3+141 24143 1+3+1 34141 21-1+3 —
14141 2+1+3 3+r+1{ [Te1+1 24248 83041 ]

. 1+2+1 2+1+3 14040 | 7 1+2 241140 |1+1 243 1+0 ~

14812 84141 25141 ] 1+3 341 241 142 841 241
1+1+1 2+2+1 3+1+1 1+1 24—2 3+1 . 1+1 2+1 3+1
143, 2+2 1+1 2+1 1+3 0+0 +3 1+2 0+1]
141 81 248 a4 342 141 1+1 +|3+1 141 143 |+

Coltet2e8 3] 141 241 181 ' 1141 248 141
1+33+20+1 ‘121 2t o :

130 321
241 14+1. 143 132—-3_1& 1211 113|=0,
f1%1 1+31+1' 123 121l 1111 181!
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Bl+1 41 241+143 1 I 1elel 141431 B+1+1 24143
| p— [ — _
2424148 Balrlel | 24143 1+1+1] (21143 Ba-la1
| B+1+1 24143 34141 241410 841 241
— o . P J =+ !
24248 341401 24241 34141 (242 341
[3+1 24+1] B+l 248 141 11 1+l 143
+ ‘ + | -+ ‘
[2+1 341 243 341 | 241 11 ; P23 11

Ll 143 ]3 2
143 1+1] |2 3

+

11 ’1 1 1 3!
— — =0 ete,
21 11 3 1!

3. Désignons par A¢® Awst) | jes déterminants mineurs des
ordres 2, 3.... du A et par

Jieis oinl:
Sd\l )’ (]-(N-””.... (](1“'”. d:(z(m/.)"“

‘ (eis) (ets) (eisk i)
dl] . ({13 3 (/Yll ). (l((zh o

les déterminants mineurs analogues des déterminants complémens
taires du A.
Cela posé, nous avons ley éealités suivantes
A(eis) . E (e1s) v p{eds) . .
da, 4 -‘da,ag =0

(eish) S p(eish) .
R sk Nt gleishy
A "‘da, -+ “da,a,, — .. =0.

La démonstration est dvidente,



