
BOLLETTINO
UNIONE MATEMATICA

ITALIANA

N. Agronomof

Sur quelques formules concernant la
formule

∑n−1
k=0

(
n
k

)
(n− k)k = n!

Bollettino dell’Unione Matematica Italiana, Serie 1,
Vol. 6 (1927), n.4, p. 187–190.
Unione Matematica Italiana

<http:
//www.bdim.eu/item?id=BUMI_1927_1_6_4_187_0>

L’utilizzo e la stampa di questo documento digitale è consentito
liberamente per motivi di ricerca e studio. Non è consentito
l’utilizzo dello stesso per motivi commerciali. Tutte le copie di
questo documento devono riportare questo avvertimento.

Articolo digitalizzato nel quadro del programma
bdim (Biblioteca Digitale Italiana di Matematica)

SIMAI & UMI
http://www.bdim.eu/

http://www.bdim.eu/item?id=BUMI_1927_1_6_4_187_0
http://www.bdim.eu/item?id=BUMI_1927_1_6_4_187_0
http://www.bdim.eu/


Bollettino dell’Unione Matematica Italiana, Unione
Matematica Italiana, 1927.



PICCOLE NOTE 187

Sur quelques formules concernant la formule

— *)" = " ! i« Boll. U. M. I. », 1927. P. 34)

par N. Agronomo*1 (a Vladivostok).

1. Soient
(1) a2... aM

n nombres arbitrairement choisis.
Désignons par

(2) P? P?-p2

les sommes des puissances successives des sommes 1 à 1. 2 à 2. .. 
n à n des nombres (1), c’est à dire

( Pi = a? +■ »2 + - ■+■ «J
(3) ' P-2 — («1 -+■ «-? + H- «s)” ••• + ■+■ «»>''

I PS = («l + «»-*---^an)P’.
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Cela posé, nous avons les formules suivantes

j Â-p2-i-+-p^ + - + (-1)n-1PÎ = o
(4) ( P£ - PZ-i + + + = « la.«»- a“’

tioD
Pour établir ces formules, nous considérons 1» 1

J *
(5) - «») = — p£_x -+- P*_2 -+■ - + (—

Il est facile de voir que

i
f A 0 «2 a 3... a„j — 0
/Uai 0 a,... a„) = 0

A>(«i «2 a3... 0) — 0.
Par suite

(7) fp(^l a2 ••• a»t) ^^1 ^2 ••• A"

étant un nombre fixe.
Mais

(8) ____Êï?___ = 0 à, at..^ = k
da1dx3t...dxn ' àj àz....

(8'> ___ _______— n! —— k
dx1 àz ... àj à2 ... à,.

et par conséquent

(9) fx(«i a2... a„) — 0, f„(aj a2... œ„) — 0-

2, En posant dans (4)

a1 — a2 — ... «„ r= a
on trouve

( np — (n — -h f gj (n — 2)p... = 0
(10) ) v z v

/ nn — \ ipn — ( 9 ) — 2)^ ... = •

(voir « Boll. U. M. I. », 1927, p. 34).

3. Soient
t a> a2... aw

(11)
t 3i 3r - 3n

deux séries des nombres arbitraires.
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Désignons par 
VP VP VP •

les sommes suivantes

SJ = i«i +«t + - -H

V,' --- (ßj "I" CF F ••• 'F CL„P* -4- ICC, F 32 I • ... * I ■ p -I ... t ■

H- (a, ~F a, -I- ... -t- ß,,)’’
Si' Iß, -F ß- • i ... I Ä„)p-+-(ß1 -p as f ß3 I ... F -Z„p- -f ... » 

-+- (a, 4- as -f... 4- ß„_, 4- ß„)f

s£=(ß1 + ß! + ...-f-ß,.r.

En raisonnant comme au 1°, nous avons la formule

(13) Sy — 2f — Sg -+-... -4- (- If = 0. J

Si F on pose
= - = an = w

= ß2 — ... — ßH —
on trouve

(w)?’ — Qj (n — 1U4- b)p -+- (n— 2a h- 26) —

— (3) 4- ... — 0.

4. Soient encore

/ = /.4- fc26x 4- ... 4- kinml
». a» — k.a» 4- kJk 4- ... 4-

(lo) 12 2 - ~

y — k^an 4- kj)n 4- ... 4- kmmn

Des formules (4) donnent F identité suivante

!
(«! 4- a2 4- ... 4 a„)r, (6, 4- 62 4-... 4- bnY*... (mx 4- m2 4- ... 4- mH)bn —
- -+- att -+-... 4- (bt, -f fe*. 4- ... -F -

... (m/(1 4- m/f3 4- ... 4- )im 4-

-f S(a/.-, -f ata -f ... -F akn^< (&*-, -F 6*s -f ... -f ...

... (w. -F W, -F ... -F —

! -F (— 1)”-1 Sai; 61; ml; = 0 
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lorsqu’on y remplace k4, L,.... par tous les nombres entiers de­
puis 1 jusqu’à n, avec cette restriction que l’on ait toujours

ti ■+■ As ■+■ ••• 4- A» < ».
Par exemple :

(«1 4- «î 4~ b. ■+■ 6z) — («i -+- 4> ft,) — («, -J- -f- —

— (a, -u as)(6i 4- b,) 4- «i&j 4- a,6s 4- a363 = 0 

(«1 -t- «j 4- a3 4- a4)(Z>, -h bt 4-bz-u 6a)(Cj h- t, 4- c3 4 c4) —

— (a, +(Jî + 8 Jf&s 4- &, 4- 64)(c, + C; + cj —

— («1 4-a, 4- 4- 6, H- ÔJfCj 4- C3 4- c4)

— («i 4- a2 4- aj(614- 6.4- 6J(cj 4- c2 4- c4) —

— (a, 4-ttz4- 4,(16, 4- &2 4- 63)(c, 4-6,4- e3) 4- <«, 4- 4,)(6,4- Mc> 4- C2) 4-

4- («1 4- a3}(bJ 4- ft3)(Cj 4- c3) 4- («! 4- ajtbï 4- ^((c, 4- C4) 4-

4- (as 4- a,|(6.4- 63)(c2 4- c3) 4- (a2 4- a4)(62 4- 64)(c2 4- c4) 4-

4- (a3 4- « J(63 4- b4)(c3 4- c4) — 4,6,6,—4.6,6. — «3b363 — 446464 — 0.


