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'SUNTI DI LAVORI ESTERI

Note di' Geometria comparse nei tomi 178, 179, 180, 181 e 182 dei
« Comptes Rendus » de 1’ Académie des Sciences, dal 1°giun-
gno 1924 al 30 gingno 1926.

Geometria Algebrica. — M. Liganr (T. 178, pag. 2157; T. 179,
pag. 17, T. 180, pag. 718).

D4 un sistema di formole per il caleolo della singolarita di
un sistema di punti di an piano per le curve di ordine I, che defi-
- nisce come 1’eccesso del numero dei punti sul numero delle con-
dizioni indipendenti imposte dal sistema alle curve di ordine I

Nella seconda nota completa i risultati della prima e passa
ad estenderli ai sistemi di punti dello spazio, ove pero si va
ineontro a nuovo difficolta.

Nella terza nota applica la teoria precedente allo studio del
difetto dei sistemi lineari tagliati su di un piano dalle superficie
passanti per una euarva data.

— — A. RosenBranr (T. 178, pag. 2216; T. 181, pag. 1260).

Applicando dei teoremi di CoMEessaTTIi, studia le varieta
algebriche oo* che non contengono fasei irregolari di superficie
e i cui generi soddisfano la relazione P,<<3(p, — p, — 3).

— — B. GawmBigER (T. 180, pag. 897).

Espone alcune generalizzazioni della teoria delle aggiunte
delle curve piane, supponendo specialmente che in un punto doppio
di ordine ¢ l’aggiunta passi eon la multiplicita ¢ — 1 + w, ©w po-
tendo anche essere negativo; allora i risultati classici si estendono
con alcune modificazioni e, cosi estesi, conseuntono di completare
la teoria dei gruppi di punti sovrabbondanti. .

Geometria infinitesimale. — G. CerF (T. 178, pag. 1875).

Da una trasformazione di contatto dello 8, deduce una nuova
trasformazione che ad una curva fa corrispondere uw’altra curva, .
e ne segnala varie proprieta.
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Geometria infinitesimale., — A. DEMOULIN (T. 179, pag. 20; T. 182,
pag. 1008). .

Nella prima nota, riferendosi a due anteriori (del 1908) con-
tenenti proprieta affini o proiettive delle superficie, da le formole
che gli consentirono di asserire che esistono superficie le cui
quadriehe di L1k hanno due soli punti caratteristici (per es. quelle
©di TzirzEicA).

Nella seconda nota mostra 1’ utilitd che si pud trarre dalla
éonsiderazione della pentasfera mobile nella geometria conforme
delle superficie e dei sistemi ortogonali.

© w— — B. GAMBIER (T. 179, pag. 745, pag. 878 e pag. 1241; T. 180,
pag. 107, pag. 248, pag. 1195, pag. 1567 e pag. 1817; T. 181,
pag. 931 e pag. 1313; T. 182, 1440 ¢ pag. 1513).

Nelle prime tre note considera i poligoni di Poncelet genera-
lizzati, ossia iscritti in una conica C, e circoseritti a una curva [,
di classe n>> 2, e si occupa della ricerca delle I', che con una
data (, danno origine a infiniti dei detti poligoni di p lati (p=3
nelle prime due note).

Nella quarta nota, dopo alcune considerazioni generali sulla
classificazione degli invarianti di GAvUss, di BELTRAMI ¢ di MIN-
DING di una superficie, dimostra la formola mm, —t* =1, ove I
¢ la curvatura di GATUSS in un punto P, ¢, la torsione geodetica
cdrrispomlente ad una tangente in P, m e m; le curvature nor-
mali corrispondenti alla stessa tangente e alla coniugata.

E. E. LEV1 aveva. dimostrato che due superficie isometriche
(aventi cioe lo stesso ds?) sono applicabili (ciod trasformabili una
nell’ altra con una catena continua di superficie isometriche) se
“hanno curvatura negativa, mentre non sempre lo sono se questa
& positiva. L’ A. nella quinta nota fa osservare che la dimostra-
zione del LEVI per il secondo caso, ha bisogno di un comple-
mento (che egli arreca) per essere del tutto rigorosa.

Nella sesta nota completa i suoi precedenti risultati sulla
costruzione delle superficie di traslazione algebriche che ammet-
tono due modi di generazione.

Nella settima nota ritrova le proprietd delle curve conside-
rate da PICARD nello studio delle rigate appartenenti a un ecom--
plesso lineare, con un nuovo metodo che porta a un collegamento
con la trasfermazione asintotica di BIANCHI per le curve.

Nella ottava nota da esempi di superficie aventi un nu-
mero finito o infinito di asintotiche appartenenti a un complesso
lineare.
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Nella nona nota dimostra principalmente che passa una stessa
relazione lineare tra la flessione e la torsione in un punto per
tutte le curve di un complesso lineare che siano tangenti nel
punto.

~ Nella decima nota arreca dei complementi ai risultati di Tzi-
TZE1CA sulle superficie tetraedali, considerandone le deformazioni
con congervazione .di un sistema coniugato e rigiditd di wuna
asintotica,

Nella undecima nota perviene a delle nuove deformazioni di
una superficie conservanti un sistema coniugato.

Nella dodicesima nota riconduce la determinazione delle su-
perficie di Voss-GUiCHARD alla integrazione di nna equazione
che si incontra nella teoria delle superficie a carvatura totale
costante, ‘

Geometria infinitesimale. — ®. Jacques (T. 179, pag. 813).

Considera i sistemi coniugati di una superficie tali che le
congruenze descritte dalle loro tangenti ¢ le loro trasformate col
metodo di LAPLACE appartengano (due a due) a complessi lineari.

— — E. MERLIN (Ibid. pag. 875).

Da una relazione geometrica relativa a un quadrilatero cur-
vilineo sn di una superficie i jcui lati opposti appartengono ad
asintotiche di uno stesso sistema; ne deduce fra 1'altro una pro-
prietd caratteristica delle superficie di TZ1TZEICA.

— — J. DracH (Ibid., pag. 1020).

Ricerca tutti i easi in cui il problema del rivestiments di
una superficie mediante una rete di TcHEBYCHEF puo ricondursi
a quello della deformazione di una superficie (I’unico caso noto
essendo quello della sfera); e mostra che tufti i progressi realiz-
zati nella deformazione delle quadriche, corrispondono a rivesti-
menti di superficie. v

— — P. MENTRE (Ibid., pag. 22 e pag. 1131).

Nella prima nota espone proprieta delle congruenze W per
le quali il complesso lineare osculatore dipende da un sol para-
metro e gli invarianti fondamentali di deformazione proiettiva
son nulli.

Nella seconda nota espone una serie di risaltati sui com-
plessi non speciali a fuoco inflessionale multiplo.
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Geometria infinitesimale. — P. AprPELL (T. 180, pag. 780).

Estende un teorema di MONGE su certe congruenze normali
di rette che si presentano in un problema di minimo.

— — E. GoursaAr (T. 180, pag. 1303; T. 182, pag. 1433).

Nella prima nota dimostra che tutte le equazioni alle deri-
vate parziali di 2° ordine da cui il metodo di WEINGARTEN fa
dipendere la determinazione delle superficie aventi un dato ds*
possono ricondursi a una sola con delle trasformazioni di contatto.

Nella seconda nota indica soluzioni particolari del problema
(di DARBoOUX) di trovare coppie di punti del piano tangente di
una superficie descriventl superficie in rappresentazione conforme.

— — 8. OrEANGA (T. 179, pag. 386; T. 180, pag. 1310).

MoLINS aveva trovato due superficie sviluppabili che, per
uno sviluppo opportuno sul piano, trasformano una loro curva
data in un cerchio. Nella prima nota 1’A. generalizza in nn
certo senso il risultato, concedendo che i punti della curva stiano
soltanto sui piani tangenti della sviluppabile.

Nella seconda nota da alcune proprieta delle curve di una
superﬁéie aventi la curvatura normale costante.

— — E. LAURA (T. 180. pag. 1315).

- Qonsidera le superficie le cui linee di massima pendenza sono
asintotiche, ¢ mostra che si determinano econ quadrature ed npe-
razioni algebriche.

— — A. Myrrer (T. 182, pag. 253).

Generalizza il problema del rivestimento di una superficie,
non supponendo (come TCHEBYCHEF) che le maglie della rete
siano rombi.

— — P. CopeL (Ibid., pag. 673).

Dimostra che 1’angolo che il piano osculatore di una curva
gobba in un punto M, forma col piano di tre punti vicini M,
(¢=1, 2, 3) & proporzionale alla somma delle lunghezze degli
archi M, M;; ne trae poi varie applicazioni, tra cui una dimostra-
zione del teorema di BELTRAMI sulla curvatura delle asintotiche.

— — E. GRINAEUS (Ibid., pag. 750).

Stabilisce le formole della- Geometria differenziale delle iper-
superficie e dei sistemi ortogonali. per uno spazio a curvatura

i
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riemanniana costante, partendo da altre che si presentano trat-
tando il problema della trasformazione geodetica di un tale spazio.

Geometria infinitesimale. — E. Vessior (Ibid., pag. 752).

Definisce un pentasfera ortogonale covariante in un punto
di una superficie, partendo dalle due sfere di curvatura normale
principali; e mostra che quando son note le corrispondenti tra-
sformazioni infinitesimali, resta definita una famiglia di suaper-
ficie eqnivalenti, dal punto di vista della geometria conforme.

— — G. Tz1rzEICcA (Ibid., pag. 952 e pag. 1071)

Nella prima nota completa i risultati di Krens (C. R., T. 182,
pag. 548) su di una interpretazione geometrica delle trasforma-
zioni trovate da GOURSAT per una classe speciale di equazxom
di LAPLACE. ”

Nella seconda nota ennuncia dei risultati sulle congruenze
di GOURSAT e le relative trasformate di LAPLACE.

— — L. ToNgLL1 (T. 182, pag. 1198).

Dimostra che la definizione di area di una superficie data da
LEBESGUE conduce in modo pienamente soddisfacente a una teoria
delle superficie quadrabili che corrisponde a quella ben nota delle
curve rettificabili.

Geometria differenziale. — R. THmirY (T. 179, pag. 1390).

Fa alcune considerazioni di confronto tra le due definizioni’
di trasporto parallelo di un vettore nelle multiplicita a connes-
sione metrica e affine, date da WEYL; ne deduce un processo di
derivazione covariante che lo conducono a dimostrare che un
noto teorema di Riccr, sul tensore metrico fondamentale, & afp-—
plicabile, non solo nello spazio di RIEMANN, ma anche in quello
di WEYL.

— — B. Borrovorr: (T. 180, p. 189).
Estende il teorema HiBELTRAMl—ENNEPER ai sistemi coniu-
gati di una varieta V, appartenente a una V,.

— — P. MENTRE (T. 180, pag. 1385; T. 182, p. 1073).

Nella prima nota si trovano, col metodé di CARTAN, nuove
proprita proiettive delle congruenze non W a complesso lineare
osculatore non speciale.
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La seconda nota verte sulle saperficie il cui sistema coniu
.gato di deformazione poiettiva & un sistema di KoENIGS.

Geometria. — O. MavErR (T. 178, pag. 1954).

Interpreta la seeonda ‘forma fondamentale metrica di una
superficie dello spazio mdmano appoggmndosn sul parallelismo
di LEVI-Civira.

— — E. BomPiAN1 (T. 179, pag. 94).

'Fa osservare che tale interpretazione egli 1’aveva gia data
tre anni prima, e pilt generalmente per una varietd ¥, immersa
in una V,, e definite da metriche riemanniane qualunque; e che
le conseguenze che egli ne tlasse sono state poi largamente ap-
plicate da varii Geometri.

— — A. RoseEnsBLATT (T. 179, pag. 810.

8i occupa delle V, immerse in un §,,, i cui spazi tangenti
soddisfano a certe condizioni differenziali imposte al sistema dei
piani secondo cui essi sono segati dallo 8, all’infinito.

— — G. Kognas. (T. 180, pag. 621).
In una nota del 1913 ’A. aveva definito i movimenti a due pa-
rametri doppiamente decomponibili e mostrato il loro legame con la

quistione delle superficie contenenti pilt famiglie di curve nguali;
nella presente da le equazioni differenziali da cui essi dipendono.

— — G. Y. RaiNicH (Ibid., piig. 803).

Estende la nota rappresentazione medlante integrali delle
superficie minime, data da WEIERSTRASS, a superficie (e a iper-
superficie di uno spazio euclideo) qualunque. Con tale rappresen-
_ tazione le formole di GAUss e di CopazzI assumono un sempll-

cissimo aspetto. .

— —— H. EYRAUD (Ibid., pag. 1090).

Definisce due deformazioni (assiale ed assonometrica) che ge-
neralizzano la deformazione proiettiva ¢ la conforme; e dimostra
che esse sono complementari, nel senso che ogni altra deforma-.
zione dello spazio a connessione affine generale & il prodotto di
due di esse, .

— — B. DE KEREKJARTO (Ibid, pag. 157 )

Estende dal punto di vista topologico i risultati classici di
POINCARE sulle curve definite da equazioni differenziali; e tratta
_prima delle famiglie di superficie, e poi di quelle di curve,
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Geomeiria. — G. TzirzErca (Ibid., pag. 1715).

Espone delle proprieta di due classi di enrve gobbe che hanno
un certo ecarattere invariante rispetto alle affinitda che conser-
vano fisso un punto; tali sono per es, tutte le asintotiche di un
conoide.

— — P. MENTRE (T. 181, pag. 1362).

Seguendo CARTAN, studia le deformazioni proiettive singolari
simultanee di una congruenza e delle superficie foeali, special-
mente nell’ipotesi che queste siano rigate,

— — A. EYNELL (1. 182, pag. 429).

Da una formola esprimente la somma delle curvature degli
spazi coordinati di ordine s -~ p in un punto di uno spazio rie-
manniano a p dimensioni dotato di un sistema p-plo ortogonale,
al quale sia riferito.

— — E. BorrovrorT! (Ibid., pag. 1067).

Reclama la priorita su di un teorema enunciato da A. MYLLER
(in loe. c¢it.) sul rivestimento di uana superficie; indi espone altri
risultati, ottenuti econ analogo procedimento, sul trasporto paral-
lelo di direzioni lungo una linea.

— — A. WEIL (Ibid., pag. 1069).
Estende .alle superficie a curvatura non positiva la rela-

zione 4 = 8§ << I® tra I’area § e il contorno L di una superficie,
data da CARLEMAN per le superficie a curvatura nulila.

Caleolo vettoriale. — J. SupHiA (Ibid., pag. 439).

D3 un teorema che, pur presentande una analogia formale
con quello di Srokes, ne differisee essenzialmente.
— — A, EYNELL (Ibid., pag. 747).~

Enuncia una serie di teoremi che pongono in evidenza uno
stretto legame tra la nozione di curvatura delle figure geome-
triche e quella di divergenza di vettori appropriati’ definiti in
tutti i punti della figura,

Analisis situs.

A. SAINTE-LAGUE (Ibid., pag. 747).

Consider/a, un reticolato cubico a cammini non intrecciantisi,
che distingue in unicursali e bicursali, ed espone al riguardo teo-
remi che si collegano al problema dei quattro colori e alla geo-
metria dei poliedri. G. 8.



