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SUNTI DI LAVORI ITALIANI

Teorin dei numeri. ~ G. SaNsoNE: Sulle equazioni indeterminate
delle unita di norma negativa nei corpi quadrati reali. Riassunto
di due note in pubblicazione nei « Rendlcontl della R. Ac-
-eademia dei Lincéi ».

Nella prima nota I’-A. studia la rigsolubilitd in numeri mterl
razionali- delle equazioni di PELL-FERMA'T:

{1 , x* — Dy* = ——1
12) : x*— 2Dy = — 1
13) 2t — Dy = — 4,

con D intero razionale f)osit-ivo privo di fattori quadrati.

In una sua memoria, ‘DIRl(‘HLE’l‘ trovo delle condizioni sufti-
cienti per la risolubilitd di queste equazioni (*); I’ A. si & propesto
invece di 4ssegu‘u'e delle condizioni necessarie per la risolubilita
delle equazioni stesse.

Cosi per la equazione (1) si dimostra che condizione necessnma
pe»cfw la (1) abbia soluzioni ¢ che esista una decomposizione del nu-
mero D__.p,pl Po s’ e P P20y 0 fattori primi primari di primo
grado, per. la quale valg(mo le condizioni

"z‘p, Py oese P

P ] =1, per k=1, 2, ey ]1,

essendo b] il simbolo’ relativo. ai- residui quadratici nel campo
di GAus. ' ! o

Per ’equazione (2) si ha invece: condizione necessaria perché
la (2) dbbia soluzioni é che esista una decomposizione ‘del numero
]).—p,p, pgpz woe Pr D2% 0 fattori primi primari di primo grado,

(’) L. DiricaLETY 8 WERKE, IB p. 221 ¢ 8eg. « Euuqe newe, Sat~e ub?)
unbestimmte Gleichungen ».
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per la quale valgano le condizioni

PO PPy ] {
»° o

rh=1, 2wy & con =0 oppure g—1.

Resultati analoghi si trovano per ' equazione (3,
Nella seconda nota 1’ A. studia I’ equazionef

(1) xt— 2pyt = —1

con p primo. Kgli stabilisce i seguenti risultati:
1) Delle tre equazioni : -
at— P —— 1, px*—23=-—1, - pt=—1
ne & possibile sempre wna (DIRICHLET) ¢ una soltanto (A.).
2) @) Per p—=38n -+ 5 I’ equazione (4 é sempm possibile (D1-
RICHLET).
b) Per p—=16n + 9, condizione necessaria (A.) e anche sufficiente
(DIRICHLET) per la risoluzione dell’ equazione (&) é che si abbiu

24 =—1 {mod. p).

} Per p =161 + 1, condizione necessaria perché U’ equazione (4)
sia possibile é che il numero p abbia la forma

P =1+ 8x)t+ (83 (A

Termina la nota un teorema sul nnmero negativo intero
— k* (k intero) di minor valore assolato rappresentabile con la
torma quadratica (prineipale) (1, 0. — Di con D dispari, positivo,
privo di fattori quadrati e di fattori primi della forma 4n <+ 3.

Con queste ipotesi «i ha il risultato: Ne — k? ¢ il numero
negativo di pin piccolo valorve assoluto rappresentubile con la forma
principale (1. 0, — D) ed ¢ {k > 1, qualunque eventuale divisore
1* di k* diverso dall’ unite non ¢ rappresentabile propriamente con
la forma (1, 0, — D) a meno che non sin 1 =2

Firenze, ayosto 1925,

Analisi algebrica. — G. MigNost: Teorema di Sturm e sue esten-
sioni. (Rendiconti del Circolo Matematico di Palermo, t. 49,
pp. 1-167, 1925).

La relazione di questo lavoro, premiato dall’Aceademia Pon.
taniana i Napoli (’concorso al premio « Tenore ») nell’ adunanza
del 24 febbraio 1924, € pubblicata nelle FKsercitazioni matematiche
del Cireolo matematico di Catania (a. 1924, p. 151) e da essi estrag-
whiamo il segnente hreve riassunto,
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Lo Memoria 'inizia con nna introduzione storico-eritica sui
lavori intorno al teorema di STUrM. In essa son presi in esame
i tentativi e le ricerche anteriori alla scoperta dello STumrM, tra
cui & notevole la Memoria dit CaucHY del 1813, che risolve com-
pletamente il problema della enumerazione degli zeri d’una fan-
zione razionale interg, interni ad un intervallo dato. Perd il calcolo
effettivo delle funzioni occorrenti secondo il metodo di CaucHY
& cosl complicato che i matematici del tempo non apprezzarono
la solnzione, che fu presto relegata nell’ oblio. Segnono: la nota
scoperta di STUrM (1829) fondata sull’algoritmo euclideo delle
divisioni successive, le questioni di priorita secondo TERQUEM e
Mo1aNo, la polemica DUHAMEL-ProUHET sulle cause della sco-
perta, gli inconvenienti delle funzioni proposte dallo STURM, e
le osservazioni di FRANCOEUR, Biner, HouskL, TRUDI ¢ MOLLAME
tendenti ad attenunarne la portata. Due ordini di lavori tengon
dietro quasi immediatamente alin scoperta di STURM: taluni
aventi di mira I’ estensione del problema sturmiano ai polmoml
a coefficienti complessi e, pitt generalmente, ai sistemi di funzioni
intere di pin variabili reali (CavcHy, STURM, L1oUVILLE, HERr-
MITE...), altri numerosi rivolti alla costruzione generale delle fun-
zioni di STrurM (SILVESTER, CAYLEY, TrUDI, BAUR, CIPOLLA,..).
A tal proposito sono ben messi in luce i notevolissimi contri-
buti del TruDI, rimasti per lungo tempo ignorati; & restituita a
quest’ Autore la prioritd in confronto al BAUR per lo studio del
caso degli zeri multipli; son pure rilévate le interessanti ricerche
~ del CrpoLLA sulla successioné di CAYLEY-BORCHARDYT in ordine
-al caso non regolare, ed & fatto anche cenno dell’ impiego della
teoria delle forme (SCHRAMM, PHETR,...) per la risoluzione del pro-
blema della enumerazione degli zeri. _

Si passa, poi, al méetodo algebrico di HERMITE, indipendente
da ogni nozione di continunitd, fondato sulla considerazione di
quadriche associate a polinomi, al quale si riconnettono impor-
‘tanti lavori di BrioscHI, KRONECKER ¢ DARBOUX. -

Le notizie sull’indirizzo trascendente. di KRONECKER, isti--
tuito sulla nozione fondamentale di caratteristien di un sistema
di funzioni di piu variabili, sui notevoli perfezionamenti di
P1CARD, sulla polemica KRONECKER—PICARD, sui “contributi del
DYCK, del PHRAGMEN, di DAVIDOGLOU e dello TziTzEIcA intorno
al easo delle soluzioni multiple, completano 1 introduzione storiea,
la quale si chiude inneggiando. »l genio immortale del sommo
CAUOHY, quale precursore (i STURM e spirito animatore di tutte
le successive ricerche sul problema-sturmiano.

La monografin & divisa in tre parti con i titoli rispettivi:
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Successioni sturmiane, Il metodo algebrico di HurMitk e L’ indi-
rizzo trascendente di KRONLCKER. Essa comprende, senza alcuna
preoccupazione d'ordine cronolegico, 1’ esposizione sistematica
degli argomenti e dei metodi accennati nella introduzione, non
eselusa la soluzioné di Cavucny, anteriore allo STUkrM, che & fatta
derivare da talune semplici formule posteriori di KRONECKER.

La composizione monografica & redatta con eriterio preva-
lentemente metodico, I’autore essendosi prefisso di eonferire ad
essa la maggiore organicitd ¢ uniformitd possibile. Per tale. motivo
non.fu possibile dar luogo alle applicazioni che in vario senso
farono fatte del metodo di SL‘UR\I come, ad esempio, quelle note-
voli del NiceoLr1r.

Secondo I’ espressione della Connnissione giudicatrice del Con-
corso al premio «Tenore» contenuta nella suddetta. relazione, la
Memoria -« ¢ un’opera omogenea ed esauriente sull’ argomento,
ricea di acume critico e di osservazioni originali, la cui pubbli-
.cazione fard onore all’ Autore, alla Raccolta che la accoglierd e
alla Scienza italiana in genere ». G. M.

Al bIG\IORINI' Sulla pressoflessione del cemento armato. (In corso
- di stampa negli « Annali di Matematica »).

Nella sua conferenza « Sulla statica del cemento armato »
[V. Rendiconti del Seminario matematico della R. Univ. di Roma
(1925)] I’A. ha esposto i risultati di alcuni suoi studi sulla. presso-
tlessione del cemento armato, aventi il triplice scopo di

a) consolidare i tondamenti della teoria ordinaria, attra-
verso un eompleto sviluppo della teoria pitt generale che deriva
dalla rinanzia allo schema di carattere semplicista universalmente
adottato dai tecniei per la rappresentazione dei risultati. delle
prove di resistenza delle murature e conglomeratiy '

8) ricondurre le verifiche di stabilita relative alla teoria pin
generale nell’ambito della teoria ordinaria, in modo semplice e
serveéndosi soltanto di elementi facilmente e sicuramente dedu-
cibili dai diagrammi delle prove di resistenza;

v) portare un contributo ai procedimenti di calcolo della
teoria ordinaria. Una succinta trattazione del caso particolare
delle murature semplici & in eorso di stampa nei Rendiconti della
R. Accademia dei Lineei, in due note dai titoli « Un. teorema di
esistenza ed unicitad nella statiéa dei materiali poco resistenti a
n.mom, » ¢ « Sulla pressoflessione delle muarature ». I attuale
menoria QOIlt[\?ll(t la dimostrazione completa dei tememl del

Qruppo z).



