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PICCOLK NOTE

-Su aleune questioni di geéometria delle superficie *).

Nota di ENEA BoRTOLOTT)

3. Dalle 11y, 12) si rieava una notevole espressione della ewr-
ratura totale, analoga alla nota formunla di LIOUVILLE

i*p a('\-'(}" (\/E)

™ Fun Y in ‘R;)*‘m R, /|
i VG
ugv’ o

1

(M —_ - S
VEG sengp |

Le (I, (21, 91 possono poi risolversi rispetto a

A\ B .
Frat ottenendo le formule seguenti:
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*) Continnazione e fine, v. num. precedente,
) Si noti che essendo (G. D, 1, png, 271
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e questo mostra come la (9) e la formula di Liovvirne si possono riea-
vare Puna dall’altra. Di entrambe si pud dare una dimostrazione diretts
valendosi di una nota formula (di Piiris) relativa al trasporto, per paralle-
“lismo di Lwkvri Civita, di una direzione lungo un circunito chinso infinite-
simale. Basta prendere come circuito-il eontorno del parallelogramma di
vertici P, v), P+ du, ¥ P+ du, 0.4 dv), Py, #3-dv); ¢ come
direzione da trasportare, quella di PP,; o di PP,.
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1 NP . '
Se K, R 'R, sono funzioni note di u, v queste tormano un
1t

sistema, del tlpo iperbolico genreralizzato, nelle funzioni inco-
gnite z, \ &, VE.
Dalle note proprietad di questi sistemi (luduumno subxto che:
La metrica di una V, pud determinarsi assegnando : 1’ espres-
sione della curvature totale in funzione di due parametri u, v, che
sw due linee iniziali u =u,, v=v, miswrano le lunghezze d’ arco :
" angolo secondo oui le linee u escono dai punti della linea wu=u,,
¢ quello secondo cui le linee v escono dai punti della linea V=V,
infine, le dwe curvature assoeciate; su V,, al sistema (u, v).

N 1 1 . oV G ¢tVE .
I‘L‘l R,=. 21_Q si ha w =% T =03 onde possiamo
rendere F—= G =1: la primn delle (10) prende allora-la nots
0%

forma —
cUcY

— — K sen . Si ritrovano cosi risultati ben conosciuti,
relativi alle reti-di TCHEBYCHEFF.

6. Terminiamo applicando ad un particolare esempio le con-
siderazioni ora- svolte. Proponiamoei di determinare 1'elemente
lineare delle superficie tali che su di esse -si abbia :

1 1 —_— i1 = - :
= il U e () s IF® -\ Gw —
R“—‘Oﬂ Riz—-\ K, MP -v—‘P. 9 \E—\G —1,

=

con i tunzione data della sola v. .
II sistema (10), che nel caso attuale si riduce a

NG _ VIR .
v T seng VEG,

_ cosy V=K
- sen @

VEG,

<integra assai facilpente, nelle condizioni iniziali nnposte, col
metodo delle approssimazions successive : si trova

uw

, \ r ; 1
\VE=1, \‘(}:..e y P =g essendo F:——]\.
Dunque le snperficie cercate hanno.l’¢clemento lineare

(e S dst=du® + e® dur,

t Qui ' = [flesn,y 9 =[¢lv=1,s €CC.
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Per K = cost. questa & la nota forma paraboliea dell’ elemento
lineare pseudosferico. Le linee « sono geodetiche, e anzi il si-
stema wr appare come una generalizzazione dei sistemi di geode-
ticlie parallele nel senso di LOBACEFSKI ed oricicli ortogonali:

o del & . o111 :
come del resto & naturale essendo R=R.,-R

Precisamente le direzioni delle linee w uscenti da una gene-
riea linea ¢ sono, lungo questa, parallele (sulla superficie consi-
derata) nel senso iperbolico (secondo la denominazione da me pro-
posta in un lavero in corso di pubblieazione (1)). Estendendo ul
parallelismo iperbolico una denominazione introdotta -dal BIANCH!I
pel parallelismo di LrVI-Civira, si puo dire che le geodetiche n
ammettono le linec v come trasversali per parallelismo -éperbolico.

Bologna, R. Liceo Galvani, yiugno 1925,

th Parallelismo assoluto e vincolato negli Sy a currvature costante, ed
estensione alle Vy qualunque. Atti dell’ Istit. Veneto, anno 1924-25, tomo 84.



