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198 BOLLETTINQ DELLA UNIONE MATEMATICA ITALIANA

" la serie completa definita da un. gruppo @, di m punti della
curva, e si’ consideri la differenza ,

b = T — (M — ),

ciod il cosidetto indice di specialita.
Un punto P del G, potra essere tisso o no per la |G, |: nel
primo caso la serie residua -
|G~ P|=g™

n—]1
avrd la dimensione
. , rm-—l = rm
e I’indice di specialita
im——l = im + 1 )

mentre, nel caso opposto, sara
Py =¥y — 1’ im—-)A: im .

‘Cio posto sia dato, salla f, un G, non gpeciale, ciod & indice
.di specialitd 4,==0, e si tolgano da esso uno alla volta n—1
dei suoi puynti, che indicheremo pertanto successivamente con
P,y Py_yyeeee Ppyouea Py, tino a che ci si riduea ad un unico ultimo
punto, P,. Corrispondentemente all’ordinamento dei punti P, P,.. P,
potremo considerare la successione dei gruppi

G, =P, +P,.+P,) (M=1,2 )

e delle relative serie complete

g7 =1 6u]
di cui P ultima, | G, |, costituita dal punto fisso P,, & una g} di
indice di specialita
W =0—(1—p=p—1L

~ Ora noi, partende da una serie, la | @G,[, d’indice di spe-
cialitd 0, siamo arrivati ad un’altra, la |@,|, d’indice di specia-
lita p —1; onde nel passare da una |G, | alla |G, | suceessiva
ci deve essere occorso p — 1 volte di anmentare di 1 Pindice di
specialita, ciod per p —1 valori di m (2<<m <=} il punto P,
deve esser stato punto fisso della corrispondente | @, |. Tenendo
poi conto che la | @,| & costituita dal punto fisso P,, si deduce
anzitutto 1’ esistenza di almeno p serie |G, | (1 <<m < n) dotate -
di qualche punto fisso, vale a dire la prima parte del teorema di
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NOETHER in quebtlone, nella forma in cui le enuncia il ROSAT
nella citata Nota: . '

Dato sopra una curva f del genere p > 1 un gruppo non spe-
ciale Gn di n punti disposti in un ordine qualsiasi, e indicato con Gy il
gruppo costituito dal 1°, 2°, ... mme punto, il numero delle serie com-
plete | Gn | (m =1, 2...n) dotate di punti fissi é = p.

Ma si deduce, insieme, anche Ja seconda parte dell’ epunciato,
cioe che '

Esistono ordinamenti del gruppo per cui le delle serie sono in
numero di p.

Infatti, qualora una | @.. | abbia dei punti fissi, per passare
alla | G,,_, | successiva si tolga uno di questi punti fissi, assumen-
dolo dunque come punto P,. Con questa avvertenza si avra cie
tante sono le serie, oltre la G, -, dotate di qualche punto fisso,
quanti i punti P, fissi per l.u relativa, G, che abbiamo tolti;
cioé in tutto esattamente p serie dotate di qualche punto fisso.

B poi chiaro che la detta avvertenza, oltre che sufficiente, ¢
necessarte se Si vuole avere solo p serie siffatte; onde segue il
modo di costruire tutti gli ordinamenti richiesti.

Contemporaneamente si deduce pure una ovvia e nota gene-
ralizzazione, non per sé molto significativa, ma che chiarisce la
natura del teorema di NOETHER: « qualungue sia la g7, anche
speciale, definita dal G,,, delle serie | @, con punti fissi se ne
trovano almeno r —un, ed esattmnente tante per un ouhn(unento
conveniente dei punti del G,

Come si vede, esulano da questa dimostrazione le curve ag-
giunte, la serie eanonica, il teorema di riduzione o quello — ad esso
collegato — di RiEMANN RocH, che per NOETHER ed altri sono
inveee essenziali, e cosl pure non vi & affatto necessitd di eonsi-
derare quella dipendenza in senso stretto cui ha dovuto ricorrere il
Rosart per render rigorosa la dimostrazione di NOETHER : bastano-
i concetti elementari @’ ordine e di dimensione di una serie g7, di
serie c\omplem e serie differenza, piti-il nome di indice di specialita
dato alla differenza r — (2 — p). Che sia poi » — (v — p) =0 quando
il G, definente la g7 non appartiene a un gruppo canonico’ (o a
una curva aggiunta che lo seghi sulla f) questa & eircostanza qui
estranea, ¢ che del resto in qualunque trattazione della « Geo-
metria sopra la curva » viene dnnostmt.u indipendentemente dal
teorema i causa. »

Vale in fine la pena di- notare.come la maggior semplicita
qui raggiunta tenga a quella visione® invariantiva della « Geo-
metria sopra la curva » introdotta dall’ ENRIQUES, la quile ap-






