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PICCOLE NOTE 105

e} Comunque si fissi in 8m, uwn punto P fuori di V; la con-
giungente di P con ogni punto di V associato a P, risulta sempre
normale alla 'V, in quel punto.

J) Detto C_yy (P, 7) il dominio circolare dello spazio Sm—,)
normale in 7 alla ¥, di raggio » e di centro in I’ esiste un
numero positivo r,¥) tale che, comunque si tissi »<Z» (1 e
comunque si prendano su ¥ due punti P’ e P, i due dominii
Co—yy (P, 7} & Cu_yy (P, v) non hanno mai punti comuni.

Diremo invece varietd regolare aperta a v dimensioni di base D,
il luogo ¥ dei punti dello spazio S, descritto dal punto P, di
eoordinate date dalle (1), al variare del punto (u,, %,,.., 1,) nel
dominio D, se, essendo soddisfatte tutte le condizioni «), b), ¢,
d). f), in loogo della ¢) & soddisfatto la seguente:

e) Esistono su ¥ punti Q associati a punti P dello spazio Sy,
Jwori di ¥V, tali che la PQ non riesce normale in Q alla ¥ e la totalita
di questi punti Q é una varietd 7‘egol¢we chiusa a v —1 dimensioni.
Chiameremo questa varietd bordo della 7.

Data una varieta regolare ¥ a v dimensioni (chiusa o aperta),
il dominio di S, deseritto da un dominio ecircolare €, (P. r)
di S,,, di centro in P e di raggio », nel mentre che P descrive
la V, sara detto intorno completo di V di raggio v; i1 dominio di S,
descritto dal dominio circolare, di Sm—,. normale in I’ alla 1
nel mentre che P descrive la F, sara detto intorno incompleto
di 'V di raggio r. Sa_la varieta & chiusa i due suoi intorni com-
pleto e memnple’r)l raggio 7 coincidono. Se la varieta & aperta
il suo intorno completo di raggio » & la somma del suo intorno
incompleto di raggio » e dell’intorno completo di egunale raggio
del bordo.

Se r << #(F), posto g=n — v, I elemento di volume dell’in-
torno inc—O;npleto di raggio r della varietd regolare 17 (chiusa o
aperta) ha 1’ espressione

UV A 4+ o, + 57y + e +¢79p,) s€0 277, sen T, . sen B, , <
> du,du, ... du, dgd6,ds, ... d6,_,d0,_,,

ove, posto
v, =senH, sen B, ..sen0,_,sen b, ,,

v, = sen B, sen B, ... sen 6,__, cos6,_,,
v, = sen 0, sen B, ... cos 0, _,,

¥, = sen b, cos by,
v,=cos b,

la ¢, (i=1, 2,.., v) rappresenta una fanzione razionale intiera
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omogenea di grado i nelle vy, ¥5y..., vy, i cui coefficienti sono
ben determinate funzioni delle %, ..., u,, la variabile 5 varia
nell’ intervallo (0, r), le variabili 6, 0,..., 6,—, nell’intervallo (0, )
e la variabile 0,_, nell’intervallo (0, 2x).

Ne segue che, se r << r(F}, l]a misura di un intorno incom-
pleto di raggio » di una varietd regolare ¥V (chiusa o aperta
a v dimensioni) e data da

V(A + A7+ At 4 o+ Ayp22Y), se v & pari,
,-n—«‘/(’Ao -+ Al'r2 -+ A21‘4 + o+ A(-,hl)/g')'\"l yoSe Y e (lispuri.
ove

A,=c|\ A du,du, ... du,,
b

¢ designando un certo cocfficiente numerico positivo (dipendente
soltanto da =n ¢ da v), e A, 4,,.. sono del pari quantiti che
dipendono unicamente dalla varietd ¥. B facile dopo civ dimo-
strare il ' .

Teorema. Sia V una varietd regolare (chiusa o aperta) « v dimen-
sions dello spazio S, (v <<n) e, per ogni punto P di S, si designi
con 3(P) la distanza di P dalle V. Sia I wn qudlsiasi insieme di
punti di S, misurabile (LEBESGUR) e di miswra finita; ogni fun-
zione fiP), definita in 1 ed ivi misurabile, per la quale si abbic
sempre
@) SR B M,

ove x ¢ M sono due determinate quantita reali non megative, ¢ som-
mabile su 1 se
i o < H — Y.

) 8i dimestra subito infatti ehe, se o Zr (I} la funziene
1[3(P)j* & sommabile sopra 1’ intorno incompleto di raggio »
della 17, tale intorno e completo se la varietd € chiusa. Se questa
& aperta la funzione 1/[3( P]* riesce ancora sommabile sull’ intorne
gompleto di raggio », perche¢ essa & sommabile sull’ intorno in-
completo di raggio » e sull’ intorno completo di eguale raggio
del bordo della varietd. Detto J 1 intorno completo di raggio r
della ¥, la funzione f{P) & sommabile su IJ perché ivi & som-
mabile M/[3(P)]* e sussiste la (2), ¢ sommabile su I — J perche
vi & limitata: si ha, dalla (2, [f(P)] < M/re. La f(P) & dunque som-
mabile su I—=1J + (I —J). .

Il teorema ennnciato sussiste perd anche in ipotesi molto pint
larghe per la varieta V.,

Pisa, 26 marzo 1924.



