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SUNTI DI LAVORI ITALIANI

Gieometria differenziale. — G. SANNIA » Sulla geometria affine dif-
Jerenziale delle superficie rigate « Giornale di Mat. » (In corso
di stampa). B N

— — Idem: Geometria differenziale dei reticolati piani invariante
per wn gruppo di collineazioni. « Rend. del Circolo Mat. di
Palermo » (In corso di stampa).

" Nella geometria affine differenziale una superficie non svilup-
pabile si rappresenta con due forme differenziali, rispett. qua-
dratica e cubica nei differenziali di due variabili, legate da certe
relazioni differenzinli; e c¢io vale in particolare per le superficie
rigate sghembe. Ora, nella prima Memoria, I’ A. trova per tali
superficie (¢ con procedimento diretto fondato sul -Caleolo diffe-
renziale assoluto con una wvariabile) un’altri rappresentazione che
& costituita da certe funzioni di una variabile aventi significato
intrinseco ed invariante per affinitd; poi aggiunge alcune semplici
considerazioni suall’ intorno di una generatrice che lo conducono
nuovi risultati, per es. all’ estensione di noti teoremi sulle asin-
totiche ad altri sistemi di linee. ’ .

“Uun risuitato piano pad rappresentarsi con equazioni parame-
triche &'? = x"(u, v) ove le #P(i =1, 2, 3, 4) sono coordinate omo-
genie; ma tale rappresentazione analitica non ¢ intrinseca. Nella
seconda Memoria I’A. espone un procedimento per la ricerca siste-
matiea di una rappresentazione analitica intrinseca nella geometria
piana enclidea, non euclidea, affine, proiettiva (e, in generale, in
una geometria che raccolga le sole proprietd invarianti per colli-
neazioni- di un groppo dato). Il procedimento & fondato essenzial-
mente sul Calcolo differenziale semiassoluto (éhe I'A, espone in
principio) nel quale enfrano in ginoco soltanto funzioni f(u, v)
che siano invarianti (relativi almeno) per ogni trasfc')'i'mfuzi‘()n/e
invertibile del tipo w==wu(w), v=v(v); in esso 1’operazione di
derivazione covariante rispetto ad una forma quadratica adu®+
—+ 2hdudv + cdv® (che & fondamentale nell’ ovdinario Calcolo asso-
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{uto) vien sostituita da una derivazione semicovariante rispetto a
un sistema di due differenziali parziali o (u, v)du, a,(u, v)dv.

Rettifica. — Fu annunziato in questo Boll. (anno II, n. 2,
pag. 61) che un'altra Memoria dell’ A. (Nuova traitazione della
yeometria proiettivo~differenziale delle curve sghembe) sarebbe com-
parsa nei Rend. del Cire. Mat. di Palermo; invece una prima
parte & comparsa negli Annali di Mat., serie IV, t. I, pag. 1, e
{a rimanentve comparira negli stessi Annali.

MARGHERITA PiazzoLrvrA-Bieroci: Nuovo metodo per la classifi-
cazione delle curve situate sopra superficie cubiche. « Giornale
di Matematiche di Battaglini », vol. LIX, 1921.

L7 AL indica un procedimento semplice per determinare tutti
i tipi di curve algebriche d’ordine n, prive di singolarita, situate
sopra una superficie generale del 3° ordine, giungendo a risultati
pitt generali di quelli ottenuti da CrREMONA, STURM (}) e ROHN
sullo stesso argomento.

Supposto che la curva abbia a, == — « pantiin comune con
una retia della superficie, e ¢,,, ¢;;, ¢4, €3, ¢, punti in comune
con le 5 rette della superficie che seguno Ia prima, A, dimostra
che il numero dei punti a,, @yyeey @43 by Dogeery Dyj Cogy Cogyenny Cssy I
cui la enrva incontra ognuna delle altre rette della superficie, &
espresso in funzione di «, ¢,,, ¢35, ¢4, €5, 6,5, Mmediante equazioni
del tipo

/ 6 . v
a ~-%n+"c — o — ¢,., € analoghe per a,, a,, a,, a
=5 = Cur L — Chay alog I 39 Qyy U5y Qyy
r=xz /
1 6
g

b, _._‘—(u—_,c“>+7,

-\ r=22

b, =u2-—e¢,, ¢ analoghe per b, b, b;, b,

r=32

1 6
Cy3 == 5 <’n — 2 017'> -+ Cjp -+ Cy34 C all{l]oghe POr Cyoyy Coggerey Chue
p

Tra le o, ‘615, €3, €4y €5, 0, SUSSistono poi-certe disugua-
glianze, che permectrtono di determinare, per ogni valore di «, i
possibili sistemi di valori delle ¢,,, ¢, ¢y, ¢;5, ¢,5. Sostituendo
nelle formule suddette, si ottengono i valori corrispondenti delle
gy Ogyenny Qg3 byy Dygenry Doy Cogy Coqpeney G5, € quindi per ogni sistema

() L7 A, ci pregn di comunicare che 1’indicazione bibliografica del-
1 importante memorin di R. Sturm: Uber die Curven auf der allgemeinen
Fliiche dritter Ordnung. « Math, Aun, », XXI, per errore tipografico, maace
tra le citazioni fatte dall’A., sebbene ne siano citate le pagine.
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di soluziont trovate, un determinato tipo di enrva algebrica di
ordine n, priva di singolaritd, segante una retta della superticie

. L 2n
in n—2x punti (1§1£ %).

L' A. applica questo procedimento ai”casi:

I x=1 teurve razionali)
ID 2 ==2 (vurve iperellittiche)
Iy =3

IV valori massimi di «

ennmerando per ognuno di questi easi i diversi tipi di earve
d'ordine n, prive di singolarita, esistenti suila superticie.

Meccanica. — C. Biciavi: Di due speciali modificazioni alla legye
di Newton, che, per lo spostamento del perielio e la deflessione
dei raggi, conducono agli stessi risultati della Relativita. « Annali
di Matematica ». 1924,

Nel breve seritto con questo titolo, che verra pubblicato negli
Annalic hio considerato due levi modificazioni alla legge di Newton,
expressey Jao prima dal potenziale cinetico:

» et ¢y

wooozur, 3@(’(2)')3
dt.

e la seconda da una forza agente sul punto materiale mobile
attratto che gl imprime unaccelerazione diretta verso quello
attrashte, supposto fisso, data da:

o Bt ('rilz v A
1t HPANCIIRL I .L‘-l.lvt‘/ - lZLZJ’

essendo o= S0 L costante dhattrazione, M la massa attraente,
o laoveloeita della Tuee, ¢ la compouente trasversale delliv velo-
cita del punto mobile ¢ 2 %53 7, 7 due coppie di parametri.

In ambedue il moto ¢ piano, ma soltanto per la secondir sus—
siste il teoremd delle aree,

In modo facile ho trovato nei due casi iovalori dello sposta-
mento ¢ della deflessione. Denotandoli con I, Ay B0 Ay XA
rigspettivamente nei due easi ed in quello della Relativitae ab-

bhiamo:
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essendo e U'eccentricita dell’ orbita nel caso dello spostamento del
. 2 , .- .
perielio, ¢ :Ei’fl ed r la }(11‘stunzn perielica.
Volendo quindi c¢he le due medificazioni alla legge newto-
niana coincidano colla Relativitd” nei risultati finali. dovremo.
fare: « =2, 3=1; A=2, y =3.

O. N1COLETTI: Un teorema di lz'mite.’ « Annali di Matematica ».
S. 1V, T. 1, 1924,

In questa nota I’A. dimostra il teorema generale seguente:

a) Sia @z, 3, y;n») una funzione reale delle quattro variabili
2, 3y 7y M, definita per i valori interi ¢ non mnegativi di queste
variabili; e, considerando la disuguaglianza (1) (e, 3,v;n) 220
(o P uguaglianza ¢(z, 3, v; 1) = 0), essa abbia, per ogni valore finito
d4i », un numero finito Q(n) di soluzioni, in numeri interi ¢ non
negativi; :
b) a ciascuna soluzione della (1) si dia un peso pusy, ., reale
¢ positivo; ¢ la somma H(n) = Ipuy,, dei pesi delle soluziont
della (1), tenda, per n—oc, all’infinito positivo;

¢) detto A un numero positive arbitrario, si dica Qn, iy il
numero delle soluzioni della (1}, nelle qnali ¢ insieme 2 >k, 527 I
vz hy Hing ) la somma dei pesi relativij ¢ per 2 qualungue, S
abbia lim %E’T;“:l,

N0 .

4) ‘siano a,, b,, ¢, tre successioni, le quali, per n--~. ten-
dano a dei limiti finiti @, b, ¢; e sin f(wyz: una funzione delle
3 variabili a, y, 2, definita e limitata in un campo C, eui appar-
tenga il punto (abe) ed i punti (ax, b3, ¢;; ¢ posto, I’ == {ayz:.
Py = (a, b,c) si abbia in €

lim f(P)=1L,
PP,
essendo I, un numero determinato e finito.
In queste ipotesi, I’ espressione

1 o .
H(n) = ) Zpag, 1w S(@rbger)

tende, per n—oo, al limite L.

Questo teorema comprende, come casi partieolari, aleuni teo-
remi notevoli di CAvcHY, CESARO, IMSEN ed altri.

Esso pud inoltre estendersi a suecessioni multiple, ed a par-
ticolari formule integrali.
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Analisi. — V. Giororro: Funzioni sferiche poliwrmoniche a due
variabili. « Annali di Matematica » (8. [V, T, I, 1924),

Dopo 1 introduzione nell’ analisi - delle” funzioni sferiche di
LEGENDRE e di LAPLACE ne furono studiate altre analoghe o
pitt generali. Tali sono le note funzioni toroidali di C. NEUMANN,
le coniche di MEHLER, le cilindriche di Brssrr, le funzioni di
LaME, le funzioni di NixLseN. Una generalizzazione della X, di
LRGENDRE data per mezzo della derivata n, la cousiderazione
di generatrici analoghe a quella della X, I introduzione di pa-
rametri nell’ equazione caratteristica della X, condusséro rispet-
tivamente ai polinomi di Jacopr (ai quali. sono legati quelli di
HERMITE, LacUurErRrEe, DErRvytrs) alle funzioni Jdi GEGENBAUER,
TissERAND, EscAnry e PINCHERLE. alle funzioni di HANsTLID.
Ad altra generalizzazione pervenne il DNt applicando la teoria
dei residui, mentre P HERMITE, i DIDoN ed altri estesero a fun-
ziont di due variabili, la detinizione e le proprieta della X, Olire
a queste numerose ricerehe, legate al polinomio di LEGENDRE, fn
generalizzato il complesso deile funzioni steriche in segnito agli
studi iniziati dal Caviry aventi a fondamento 1" equazione di
LArLACE in un iperspazio. Inuna nemeoria del 1903 dimostrai che
s possono genevalizzare le fanzioni stferiche auwmentando 'ordine
dell’ equazione di Larrack e, in unaltra del 1911, considerando
funzioni armoniche d'ordine superiore in un iperspazio, Ripreu-
dendo ora le ricerche del 1903, allora condotte con riguardo alla
sola funzione sferica g~armonica ad una variabile, studio le pro-
prieta delle funzioni sferiche poliarmoniche a due variabili, In-
dividuatene 2a -+ 1 fondamentali, con procedimento tracciato nella
teorica ordinaria dal TroMS0N, ottengo per esse espressioni che
conducono ad una generalizzazione delle funzioni aggiunte, delle
quali stabiliseo I' equazione caratteristicn, pervenendo poi aghi
stessi risultati eon procedimento originale, dopo aver stabilita
I’ equazione differenziale dellw funzione sferica di LAPLACE, infine.
determino relazioni ricorrenti fra aggiunte e generalizzo la formula
di addizione. Queste ricerche, con quelle del 1903, costituisconc
una generalizzazione del complesso delle funzioni steriche ordi
narie: ¢id che conferisce, u parer mio, interesse al presente lavoro
dato che, come risulta dal precedente cenno hibliografice. Ia quasi
totalitd delle gemeralizzazioni si limitano al polinomio di Lk-
GENDRE. :
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ATILIO PALATING: Sopra i polenziali simmetriei che conducono alle
soluzioni longitudinali delle equazioni gravitazionali di Fiustein,
« Nuovo Cimento », serie VI, vol. XXVI, 1923, pp. 5-24.

Tra le soluzioni note delle equazioni gravitazionali di BINSTEIN
hanno speciale interesse le soluzioni longitudinali i LEVI-CIVITA
e le soluzioni binarie di WEYL; le prime, perché ad esse appar-
tiene 1’ormai famosa solnzione di EINSTRIN-SCWARZSCHILD ; le
seconde, perché possono esser poste in corrispondenza biunivoca .
con gli ordinari potenzinli simmetrici.

Si puo dimostrare che le soluzioni longitudinali rientrauo
nelle soluzioni di WEYL e precisamente in corrispondenza
potenziali newtoniani’ simmetrici- di masse distribaite sopra ur
ellissoide rotondo allungato, sopra un iperboloide rotondo a due
falde e lungo una retta indefinita. '

Il primo degli accennati potenziali va associato alla solu-
zione di SCHWARZSCHILD. Il potenziaie ordinario di un'opportuno
ellissoide viene dungue a corrispondere al cimpo einsteiniano di
un’ unica massa concentrata in un punto.

Di questo risultato si puo fare un’applicazione notevole con-
siderando I’ analogo einsteiniano del poténziale newtoniano di due
ellissoidi allangati di rotazione attorno al medesino asse. Si giunge
ad ottenere I’ alterazione metrica einsteiniana dovuta a due muasse
concentrate in due punti.

Arrivio PALATINL: Sopra la deviazione dei raggi luminosi secondo
it punto di vista newtoniano. « Memone della Socwm Astro-
nomica Italiana », vol. II, 1923, !

.o spostamento secolare. del perielio di MERCURIO si puo
spicgare modificando opportunamente la legge di gravitazione
universale.

Alla nuova legge si (~0nnett0 quesm questione. Uno dei fe—
nomeni salienti che. interessano la teoria di relativitd & quello
della deviazione dei raggi luminosi in un campo gravitazionale,
Una deviazione si puo ginstificare anche prescindendo dalla
teoria di EINsTEIN. Basta aecettare il principio della materia-
lizzazione dell’ energia, per cui i raggi luminosi vanno concepiri
come traiettorie di punti materiali e pexcxo soggetti all' azione
di un eampo gravitazionale.

Ora se la legge di gravitazione & quella di NEWTON si trova
che, nel caso di raggi luminosi che rasentino il bordo del sole,
Ia devinzione dovrebbe esser di 07,88, giusto la meta di quella
voluta dalla relativitd. Se si accetta invece la legge di gravita-



74 BOLLETTINO DELLA UNIONE MATEMATICA ITALIANA

szione mutata in modo da spiegare 1'anomalin del perielio di
MERCURIO, si trova una deviazione di 27,64.

La nuova legge dunque non pud spiegare contemporanea-
mente i due fenomeni salienti della teoria di RINSTEIN, almeno
nella misura stabilita dalla teoria stessa.

MicHELE LA RosaA: Prove astronomiche conlro la « teoria della
relativita » ed una nuova teoria delle « stelle variabili ». (Me-
morin della Societd Astronomica Italiana, Nuova serie, T. IT,
Romua, 1924). i o ’

Il secondo postulato delln teoria di EINSTEIN trova, secondo
Dr SorrER, un’ottima conferma nei fenomeni ofterti dalle « stelle
doppie ». Questi fenomeni escluderebbero interamente la possibi-
lita dell’ipotesi opposta — quella balistiea — che salverebbe il
principio di relativita, ammettendo che la wvelocita della luce si
possa comporre con quella della sorgente.

Ora un’analisi pitt completa di questa seconda ipotesi ei ha
condetto alle seguenti -conclusioni importanti:

a) non & esatto che le osservazioni sulle «stelle doppie »
smentiscano senz’altro ’ipotesi balistica, e provino indircttamente
il postulato di EINSTELIN; :

b) essa (ipotesi) conduce a prevedere che, soddisfatte certe
condizioni, le stelle doppie, o pil complesse, debbono apparirei come
« stelle variabili ».

Sviluppando la discussione de1 risultati che scaturiscono
. dalla ipotesi balistica, ci & riuscito di costruire una spiegazione
limpida dei fatti osservati sulle « steile variabili » e anche sulle
«nuove » la quale xende conto anche dei p.utlcol.ul meno im-
portanti.

La coincidenza fra lo schema teorico ed i fatti osservati &
cosi perfetta da antorizzarci a vedere in questi una brillante
conferma di quello; cioc a riguardare 1 ipotesi balistica come
confortata dalla prova di un numero di fatti astronomici grande
ed interessante.

Questi fatti costituiscono una fortissima prova contro il se-
condo postulato della teorin della « relativita ristretta » e quindi
contro tutto I’edifizio di EINSTEIN,



