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PICCOLE NOTE

Sui determinanti ortogonali.

Nota di ONORATO NICOLETTY

1. Se un determinante
do=a,, (i, k=1, 2.0

& ortogonale, il quadrato di ogni sua linea & uguale ad 1, il pro-
dotto di due linee parallele diverse ¢ nulloy coi simboli 2., di
KRONEOKER B =1, 2 =0 per b3k «i hanno ciot¢ le relaziond

n
(2) : [j)q foveny }lj( @, t, - 5,,,, =0
(pogyrys = 1.

. n d
(29 Vie=2 t, a,—72;,—= 0.
1

Inversamente se, ad esempio, valgono le n? relazioni 12, il de-

terminante 4 ¢ ortogonale ¢ quindi valgono per esze anche le .27,

Ne segue che, secondo KroNgesik, i due moduli (T) = (I7,).

(V)=(V.,) debbono dirsi equivalenti; pensando cioe le a;, come n?

variabili indipendenti, le U,, debbono esprimersi come combina-

zioni lineari omogenee delle V.,

intere delle a;,, ed inversamenie, Voglinmo dimostrave questa
asserzione, L

con coefficienti funzioni rasionali

2, Percio, pit generalmente, consideriamo due determinanti
i ordine »

(3) . A= a,l|, B= b,i, (i, k== 1, 2o
ed indicando con =, , v, delle indeterminate poniamo:
n
(). . o H, = }l_]l a, b, —ce,, _
(Py @y Vo8 =1, wone
n

s

4y - N, =X, a, bye—
1
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le (4) possono allora scriversi

n

®) — lea',,z bql':gm_,_H

rq
e da queste si ha, moltipliecando per righe i determinanti A, B
(6) . AB=|¢,;,| : (mod. H)

dove abbiamo indicato con H il modulo delle H,,. Indichiamo
ora con A=={A;| il determinante aggiunto del determinante A4;
dalle (5) moltiplicando per 4, e sommando, indice p, da L ad », -
abbiamo:

Abqt = Zp :'pq Ap/ (mOd. 1[)
: 1
e dalle (4) abbiamo:
(M AK, =2,0a,.¢,4, — A« {mod H).
} 1
Sia in particolare e, =72, ¢d allora je,, ' =1, ¢ per la (6) sard
(6) AB =1 (mod. H,

e moltiplicando Ta (7; per B, si hanno le relazioni
K, =08~ 1, . {mod. H)
Se quindi & anche 7,,=72,,, si avranno le n* congruenze :

~er}f 0. (mod. H), (r,8=1,2..1

Scambiando nei due determinanti A, B le righe colle colonne,
si hanno, analogamente, le a* congruenze :

H,, =0 (mod. K)
con K = (K,); cioe, posto
(4) Hﬂq - ?l a’rﬂi bg — 579!1
(4') ‘Ki'l — Zl a’ls bls - '3,.,
: 1

i due moduli H e K sono equivalenti. Facendo le b, uguali
alle «;,, si ba che i moduli (U), (V) delle (2), (2) sono equiva-
lenti. - ’ c. d. d.






